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Prefata

Plecand de la intrebarea Cui sd se adreseze acest manual? am ajuns la concluzia ca
el trebuie sd se adreseze in acelasi timp si elevilor, si pdrintilor si profesorilor.

Pentru elevi am prezentat notiunile intuitiv, evitand abuzul de notatii sau de
abstractizare. Am pornit cu premiza ca notiunile invatate in clasele primare sunt baza
pe care construim notiunile noi, am prezentat exercitii rezolvate prin care i-am inva-
tat sa gandeasca, sa analizeze, sa observe mediul inconjurator si sa extraga din viata
cotidiand cunostinte matematice, am prezentat si tipuri de greseli ce pot aparea in
rezolvari pentru a atrage atentia asupra lor. Am vrut sa dezvoltam creativitatea, capa-
citatea de analiza si sinteza a informatiilor dintr-o situatie-problema prin rezolvarea
de probleme folosind metode aritmetice, iar notiunile de geometrie le-am prezentat
intutiv, am invatat sa le desenam, sa le decupam, sd le suprapunem si sa le recunoas-
tem in jurul nostru. Si, de ce nu, de multe ori ii punem pe elevi in situatia de a se juca,
caci se stie ca prin joc se pot invata mult mai usor lucruri, care altfel par foarte grele.

Pdrintii sunt invitati sa parcurga manualul aldturi de copiii lor. Dacd nu vor sa-i
ajute la rezolvarea temelor, cu sigurantd trebuie sa-i ajute sd faca planul casei, sa faca
impreuna bugetul familiei sau pe cel personal al copilului, sa proiecteze o excursie,
sa caute pe internet curiozitati matematice, sa construiasca corpuri geometrice, sd
decupeze figuri geometrice, sa joace impreuna sah sau avioane...

Si, nu in ultimul rand, manualul reprezinta pentru profesor un instrument didactic
cu rol de ghid, de orientare a activitatii didactice, respectiv de selectare a continutu-
rilor stiintifice valorificabile in vederea atingerii finalitatilor urmarite. Lectiile sunt
proiectate astfel incat programa scolara sa poata fi parcursa in 75% din timpul alocat
orelor de matematica, restul orelor (25%) fiind la dispozitia profesorului pentru ac-
tivitati remediale, de fixare sau de progres. Modul de prezentare a lectiilor 1i poate
ajuta sa-si proiecteze planificarea, aplicatiile practice propuse pot diversifica orele de
matematica si pot ajuta la dezvoltarea motivatiei elevilor pentru a reusi in invatare si,
implicit, pentru atragerea lor spre studiului disciplinei.

AUTORII
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Competente generale si competente specifice

1. Identificarea unor date, marimi si relatii
matematice, in contextul in care acestea apar
1.1. Identificarea numerelor naturale in contex-
te variate

1.2. Identificarea fractiilor ordinare sau zeci-
male in contexte variate

1.3. Identificarea notiunilor geometrice elemen-
tare si a unitdtilor de masurd in diferite contexte

2. Prelucrarea unor date matematice de tip
cantitativ, calitativ, structural, cuprinse in di-
verse surse informationale

2.1. Efectuarea de calcule cu numere naturale,
folosind operatiile aritmetice si proprietatile
acestora

2.2. Efectuarea de calcule cu fractii, folosind pro-
prietdti ale operatiilor aritmetice

2.3. Utilizarea instrumentelor geometrice pentru
a masura sau pentru a construi configuratii geo-
metrice

3. Utilizarea conceptelor si a algoritmilor
specifici in diverse contexte matematice

3.1. Utilizarea regulilor de calcul pentru efectu-
area operatiilor cu numere naturale si pentru di-
vizibilitate

3.2. Utilizarea de algoritmi pentru efectuarea
operatiilor cu fractii ordinare sau zecimale

3.3. Determinarea perimetrelor, a ariilor (patrat,
dreptunghi) si a volumelor (cub, paralelipiped
dreptunghic) si exprimarea acestora in unitati
de masura corespunzatoare

4. Exprimarea in limbajul specific matemati-
cii a informatiilor, concluziilor si demersuri-
lor de rezolvare pentru o situatie data

4.1. Exprimarea in limbaj matematic a unor pro-

prietati referitoare la comparari, aproximari, es-
timari si ale operatiilor cu numere naturale

4.2. Utilizarea limbajului specific fractiilor/pro-
centelor in situatii date

4.3. Transpunerea in limbaj specific a unor
probleme practice referitoare la perimetre, arii,
volume, utilizdnd transformarea convenabila a
unitatilor de masura

5. Analizarea caracteristicilor matematice ale
unei situatii date

5.1. Analizarea unor situatii date in care intervin
numere naturale pentru a estima sau pentru a
verifica validitatea unor calcule

5.2. Analizarea unor situatii date in care intervin
fractii pentru a estima sau pentru a verifica va-
liditatea unor calcule

5.3. Interpretarea, prin recunoasterea elemen-
telor, a masurilor lor si a relatiilor dintre ele, a
unei configuratii geometrice dintr-o problema
data

6. Modelarea matematica a unei situatii date,
prin integrarea achizitiilor din diferite domenii
6.1. Modelarea matematica, folosind numere
naturale, a unei situatii date, rezolvarea proble-
mei obtinute prin metode aritmetice si interpre-
tarea rezultatului

6.2. Reprezentarea matematicd, folosind
fractiile, a unei situatii date, in context intra si
interdisciplinar (geografie, fizica, economie etc.)
6.3. Analizarea unor probleme practice care in-
clud elemente de geometrie studiate, cu referire
la unitati de masura si la interpretarea rezul-
tatelor
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Vizioneaza

Manualul este structurat in trei capitole, fiecare dintre ele continand lectii care pdstreaza, in general, titlu-
rile existente la ,Continuturi” in programa scolara. Un grup de lectii formeaza o unitate de invatare, care se
poate intinde pe una sau mai multe ore, dand posibilitatea profesorului sa-si adapteze planificarea materiei
in functie de posibilitatile psihointelectuale ale elevilor. Fiecare unitate de invatare se finalizeaza cu un test de
autoevalare ce permite elevilor sa-si mdsoare nivelul de competente atins.

Continuturile noi, specifice programei scolare, sunt prezentate in lectii la rubrica .
In cazul in care continutul ce trebuie prezentat se poate intui prin prezentarea sau/si analiza unor exemple,
acestea sunt prezentate si comentate de cdtre cele doua personaje, Ana si Andrei, care insotesc elevii pe tot

parcursul manualului. Fiecare rubricd Retinem este continuatd cu E e unde sunt pre-
zentate exercitii rezolvate, comentate, exemple si contraexemple.

Zonele de exersare si probleme propuse, marcate prin rubrica RTINS contin, in general,
probleme asemanatoare cu cele rezolvate, prezentate gradual. Pentru alte tipuri de probleme propuse sunt

prezentate la finalul cartii rezolvari complete sau indicatii pentru rezolvare. Unitatile de invatare se finalizea-

za cu un set de RCAITHIIRAETT TS propuse spre rezolvare si Test de autoevaluare , urmate de un set
de probleme pentru aCthltétl de Consolidare/remediere/stimularea performan;ei . TeStele sunt grllé Sau cu lteml

deschisi, sunt indicate punctaje aferente fiecarui item — pentru a fi posibila autoevaluarea - si au la finalul

manualului rezolvarile integrale, astfel incat elevii sa poata verifica corectitudinea metodelor folosite si a re-

zultatelor obtinute. Rubricile H Activitate in echipe/in perechi |, @ Proiect ,H Activitate practica Si
Portofoliu , prin care invitam elevii sa pregateasca, individual sau in colaborare, diferite teme,

au rolul de a-i provoca sa descopere latura aplicativd a matematicii, frumusetea acesteia si, se asemenea, de
a-i atrage spre studiu, asigurandu-se in acelasi timp si o evaluare formativa a lor.

Notiunile matematice sunt insotite adesea de , @ Provocare ,

formatii noi (din prezent sau din istoria matematicii), de a-1 provoca sa raspunda la eventuale intrebari legate
de notiunile prezentate, de a-i supune atentiei diverse curiozitati sau jocuri matematice.
Manualul letric este insotit de manualul digital, care se constituie intr-un instrument de invatare si de prelucra-

re a informatiilor prezentate, imbogatind procesul de predare-invatare cu activitati multimedia interactive (de tip

static , animat |:> | si interactiv ) si oferind o continuitate a acumularii/competentelor dobandite de elev.
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Teste initiale

1. Fie numerele: a = 264 + 186, b = 310 — 229,
c=24x17sid=>576:16.
a) (20p) Calculati numerele a, b, c si d.
b) (10p) Adunati la treimea numarului a sfer-
tul sumei numerelor ¢ si d.
2. a) (5p) Desenati un patrat si apoi colorati un
sfert din el.
b) (5p) Transformati: 400 cm =...... m; 10dam =
=... dm;1km-=...... dam; 2 (=...... di1kg=..g
3. (10p) Undreptunghi are perimetrul egal cu 48 m.
Determinati lungimea si latimea dreptunghiului, stiind
cd lungimea este de 3 ori mai mare decat latimea sa.

1. (20p) Efectuati:
a) 21 009 + 597; b) 11 001 - 497;
c) 506 X 45; d)7357:7
2. (15p) Maria a rezolvat probleme incepand cu
pagina 11 si terminand cu pagina 39. Cate pagini de
probleme a rezolvat Maria?
3. (15p) Diferenta a doua numere este 94. Deter-
minati numerele, stiind ca impartind numarul mai
mare la numarul mai mic obtinem catul 7 si restul 4.

1. (20p) Efectuati:

a) 82943 +3517; b)10 201 - 6 759;

c) 608 x 19; d)18279:9.

2. (10p) Suma dintre un numar natural si sfertul
sau este 125. Determinati numarul.

3. (15p) Stefan citeste o carte care are 175 de pa-
gini. Luni a citit 10 pagini, iar in fiecare dintre zile-
le urmatoare cu cate 5 pagini mai mult ca in ziua
precedenta. Cate pagini va mai avea de citit Stefan
duminica?

10

Pentru fiecare test se acordd 10 puncte din oficiu.

Pentru fiecare test timpul de lucru este de 30 de minute.

4. (10p) Determinati valoarea lui x din egalitatea:

254+ {4+ [15-(224+x):3]x3}:11 =27

5. (10p) Cand Maria avea 10 ani, fratele ei avea
6 ani. Acum au impreuna 38 de ani. Ce varsta are
fiecare?

6. (10p) Un student incepe un curs la ora 8 si 30
de minute. Cursul se desfasoara in 4 reprize a cate
50 de minute, cu pauze de 15 minute intre ele. La ce
ord se termina cursul respectiv?

7. (10p) Tata a cumparat trei pachete de unt si
doua cutii cu smantana pentru care a platit 31 lei.
Bunicul a cumparat 9 pachete de unt si 5 cutii cu
smantana de acelasi fel, pentru care a platit 88 lei.
Cat costa un pachet de unt?

4. (15p) Calculati:

{222:2 +[201 x3-520-2x% (321 -80x 4)]}.

5. (10p) Cate triunghiuri se formeaza in interio-
rul unui patrat daca unim doua cate doua varfurile
opuse ale patratului?

6. (15p) Sofia plateste 99 lei pentru 5 carti si 8
caiete. Bogdan plateste 135 lei pentru 8 carti si 5 ca-
iete. Stiind ca toate cartile au acelasi pret si cd cei doi
copii au cumparat acelasi tip de caiete, determinati
pretul unei carti si pretul unui caiet.

4. (15p) Determinati a din egalitatea

l[a:2+(95-45:3)x2]:4=160.

5. (15p) Trei frati au impreund 128 lei. Dupa ce
primul cheltuie 27 lei, al doilea 19 lei, iar al treilea 34
lei, cei trei copii raman cu sume egale. Cati lei a avut
fiecare copil la inceput?

6. (15p) Daca se impart merele dintr-un cos in
mod egal la 6 copii mai raman 2 mere, iar daca se
impart in mod egal la 8 copii raman tot 2 mere.

a) Pot fi 50 de mere in cos?
b) Determinati numarul cel mai mic de mere
din cos.



NUMERE NATURALE

OPERATII CU NUMERE NATURALE

Scrierea si citirea numerelor naturale
Reprezentarea pe axa numerelor

Compararea si ordonarea numerelor naturale
Aproximari. Probleme de estimare
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..............................................................................................................................................................................................

OPERA'!'II CU NUMERE NATURALE

Scrierea si citirea numerelor naturale

Ana si Andrei sunt frati gemeni si sunt in aceeasi clasa. Ei se pre-
gatesc sa inceapa clasa a V-a. Au fost la biblioteca si au imprumutat
o carte despre istoria matematicii. Ei au vrut sa afle mai multe despre
numere, mai ales despre numerele naturale.

Ana: Andrei, am aflat ca numerele au aparut inca din Antichitate,
din nevoia de a face calcule in diverse domenii: agricultura, comert,
constructii, astronomie etc. Diferite popoare au inventat simboluri
pentru a reprezenta numerele.

Andrei: Initial, astronomii indieni au combinat simbolurile grecilor
cu cele ale chinezilor. Mai tarziu, arabii au preluat din simbolurile in-
dienilor, pe care mai intai le-au reprezentat prin linii drepte, conside-
rand important numarul de unghiuri care se formeaza.

Ana: Egiptenii foloseau hieroglife pentru cifre, iar romanii foloseau literele (se mai folosesc si azi) I, V, X, L, C,
D, M, dar aveau o multime de reguli pentru scrierea acestora. in secolul al X-lea au aparut cifrele arabe in Europa.
Cele mai folosite simboluri au fost cifrele arabe, care se mai folosesc si astazi.

v/ Numim numere naturale toate numerele pe care le putem scrie cu cifredela01a9(0,1,2,3,4,5,6,7,8,9).
Sirul numerelor naturale este: 0, 1, 2, 3, 4,5, 6,7,8,9,10, 11, 12,13, 14, ....

v Numerele pare sunt: 0, 2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, 16, ... . In general, spunem ca un numar de forma 2 - n, sau
simplu 2n, n numar natural, este numar par.

v Numerele impare sunt: 1,3,5,7,9,11, 13,15, 17,.... In general, spunem cd un numar de forma 2 -n + 1,
sau simplu 2n + 1, n numar natural, este numdr impar.

v Sistemul de numeratie pe care-l folosim se numeste sistem de numeratie zecimal — din zece in zece.

v Numerele naturale au doua utilizari importante: sunt folosite pentru numdrare (5 caise pe masa) — nu-
mere cardinale — si pentru ordonarea unei colectii de obiecte (obiectul numarul 1, obiectul numarul 2, ...) -
numere ordinale.

v Sistemul de numeratie zecimal este un sistem pozitional, pentru ca fiecare cifrd are o anumita pozitie.
Astfel se formeaza clase de unitdti, mii, milioane, miliarde, iar fiecare clasa cuprinde sute, zeci, unitati.

NC‘;:;:e Clasa miliardelor Clasa milioanelor Clasa miilor Clasa unitatilor
Numele | Sutede | Zecide |Unitati de| Sutede | Zecide |Unitdtide Sutede | Zecide | Unitati . o

. J o . o a. . . . .. Sute Zeci Unitati
ordinului miliarde | miliarde | miliarde | milioane | milioane | milioane|  mii mii de mii ’
Numarul 11 10 9 8 7 6 5 4 3 2 1
ordinului
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E Probleme rezolvate

Completati un tabel asemanadtor celui de mai jos, conform exemplelor:

Clasa Clasa
milioanelor iilor
5 | s Numarul 25 - doudzeci si cinci — are doua cifte;
cifra 5 reprezinta unitatile si cifra 2 reprezinta zecile.
3| 1 6 Numarul 316 — trei sute saisprezece — are trei cifre; 6 repre-
zinta unitatile, 1 reprezinta zecile si 3 reprezintd sutele.

1 5| 8|7

21010410

1 S| 21713 10]4]9

3 917|501 2 |1 8

v Pentru a scrie numerele naturale folosim cele zece cifre: 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9. Cu ajutorul lor se formeaza:

10 numere naturale 90 de numere naturale 900 de numere naturale
de o cifra: de douad cifre: 10, 11, ..., 99. de trei cifre: 100, 101, ..., 999.
0,1,2,3,4,56,78,9. Forma generala de scriere a aces- | Forma generald de scriere a aces-
tora este ab, a si b cifre, a # 0; tora este abc, a, b si c cifre, a # 0;
ab =10-a+b. abc =100-a+10-b+c.

E Probleme rezolvate

Descompunerile numerelor 37, 469 si 1025 in sistemul de numeratie zecimal sunt:
37=10-3+7; 469=100-4+10-6+9; 1025=1000-1+10-2+5.
Exista 9 numere naturale de doua cifre care au cifra unitatilor egala cu 8 si acestea sunt: 18, 28, 38, 48,
58,68, 78,88 si98.
Pentru numarul 10639, cifra 0 ocupa pozitia miilor, cifra 3 pe cea a zecilor, 6 este cifra sutelor, iar 9 este

cifra unitatilor. Stabiliti pozitia cifrelor pentru numerele 4301296, 9630, 96230, 3096 si verificati raspunsurile
prin comparatie cu raspunsul colegului de banca.

Numadrul 3113 este de patru cifre si este egal cu rasturnatul lui (rasturnatul numarului abed este numa-
rul dcba ). Scrieti toate numerele de patru cifre cu cifra sutelor egala cu 1 si care sunt egale cu rasturnatele lor,
apoi descompuneti in sistemul de numeratie zecimal pe cel mai mic si pe cel mai mare dintre ele.

Dacd inlocuim litera a in numarul 250a3 cu cifra 4 obtinem numarul 25043. Scrieti si voi cel putin patru
numere de forma  a)250a3; b)a93; «c¢)1a3ba7.

H Activitate in perechi \TJ Portofoliu

Formati perechi si scrieti cel mai mic si cel mai mare - Transcrieti in portofoliul personal partile denumi- :
numar de trei cifre cu cifra zecilor egala cu 0 si cifra - : te Retinem. Va vor folosi de cate ori veti vrea sa va :

sutelor egald cu cea mai mare cifra, apoi descompu- = : amintiti sau sa repetati. in clasa a VllI-a va veti rea- :
neti in sistemul de numeratie zecimal. Verificati daca - : minti mai usor notiunile invatate. :
réspu nsul COlegUlUi este COI’EC'[. ..............................................................



OPERATII CU NUMERE NATURALE

# Probleme propuse

1. Cititi numerele din tabel si prezentati pozitia
fiecarei cifre:

Clasa
unitatilor

Clasa Clasa
miliardelor milioanelor

Clasa miilor

S|Z|U|S|Z|U|S|Z|U)|S |Z
41012]1]5]0
1/1]0]0]1|1]0]0]1
410191715113 ]6[8]2]5]7
8|11 |57 |13]6]9]2
11]0[{0]0]0JO0O]J0O]O0O]1

2. Scrieti cu cifre numerele:

a) zece mii trei;

b) un milion douad sute treizeci si patru de mii
cinci sute saizeci si sapte;

c) patru sute noudzeci si doi;

d) treizeci de mii patru sute cinci.

3. Descompuneti in sistemul de numeratie zeci-
mal numerele 62,510, 3712, 49516, 784369.

4. Stabiliti pozitia cifrelor 7, 5, 3, 1 pentru numerele:
a) 1357; b) 97351; c) 30215478.

5. Scrieti doua numere de trei cifre si trei numere
de patru cifre care sa contina o singura data cifrele
9,5si1.

Indicatie. Pentru numerele de patru cifre mai fo-
lositi o cifrd in afard de cele trei date de problema.

6. Scrieti:

a) cel mai mic numadr natural de doua cifre;

b) cel mai mare numar natural de doua cifre diferite;
¢) cel mai mic numar natural de trei cifre identice;
d) cel mai mare numar natural de patru cifre diferite.

7. Scrieti toate numerele naturale de doua cifre
care au cifra zecilor egala cu 3 si descompuneti in
sistemul de numeratie zecimal pe cel mai mic si pe
cel mai mare dintre ele.

8. Scrieti toate numerele de trei cifre cu cifra uni-
tdtilor egala cu 8 si cifra sutelor egald cu cea mai
micad cifrd nenuld. Descompuneti in sistemul de nu-
meratie zecimal pe cel mai mic si pe cel mai mare
dintre ele.
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9. Scrieti numerele naturale care au urmatoarea
descompunere in sistemul de numeratie zecimal:

a)100-3+10-5+1;

b) 10000 -9 + 1000 -8 +100-2 + 10 - §;

¢) 1000000 -6+ 1000-5+10-2 + 3.

10. Scrieti toate numerele de forma:

a) a93; b) 2a; ) a2b.

Numadrati, in fiecare caz, cate numere ati obtinut.

Indicatie. Pentru a scrie numerele trebuie sa inlo-
cuim, pe rand, cifra lipsa cu cifrele dela 0 1a 9.

Atentie! Nu exista numere naturale care incep cu
cifra 0.

11. Scrieti toate numerele pare de forma:
a) a6; b) 29q; c) a2b; d) bs.
Numadrati, in fiecare caz, cate numere ati obtinut.

12. Determinati numarul de forma a3bc, stiind
ca cifra unitatilor este egala cu 4, suma dintre cifra
sutelor si cifra zecilor este egald cu 8, iar diferenta
dintre cifra miilor si cifra zecilor este egald cu 1.

13. Scrieti toate numerele de doua cifre care au
cifra unitatilor egald cu 6 si cifra zecilor mai mica
decat cifra unitatilor.

14. Scrieti toate numerele de patru cifre care sunt
egale cu rasturnatele lor si au cifra sutelor egala cu 8.

15. Scrieti toate numerele de trei cifre care au
suma cifrelor egala cu 8.

16. De cate ori se foloseste cifra 6 in scrierea nu-
merelor de doua cifre?

Indicatie. Numarati mai intai numerele de doud
cifre cu cifra zecilor egala cu 6 si apoi pe cele care au
cifra unitatilor 6.

17. Cate numere naturale de trei cifre puteti for-
ma, stiind cd doua cifre sunt egale cu 3?

18. Cate numere de trei cifre au cifra 4 pozitiona-
td la ordinul zecilor?

19. Determinati numerele consecutive al2, 3bc,
Xyz.

20. Determinati numarul a27, stiind ca rasturna-
tul lui este numarul 7b5.



...................................................................................................

Reprezentarea pe axa numerelor

Andrei: Ana, ai observat pista de alergare pe care dam
proba de viteza la Educatie fizica? La Start e scris 0, iar
pe parcursul ei sunt marcate numerele 10, 20, 30, 40 si, la
final, 50.

Ana: Da, am vazut-o si m-am gandit ca seamana cu o axa
a numerelor. Si stii cine mai seamana cu o axa? Termome-
trul meu din camera, doar ca sunt de dimensiuni diferite.

1u
v" Se numeste axa numerelor ansamblul format din: o dreapta pe
care se fixeaza un punct, numit origine, un sens pozitiv, spre dreap- (’) >
ta, si o unitate de masurd. Originea axei corespunde numarului 0.
v Dacd asezam unitatea de masurd pe axa, din origine spre dreap- lu
ta, o singura data, obtinem un punct care corespunde numarului 1. 0 A B , , L
Daca asezam unitatea de masura de doud ori, obtinem punctul care o 1 2 -

corespunde numarului 2 si asa mai departe. Astfel, fiecarui numar

natural 1i corespunde un punct pe axa numerelor.

v" Pe axa numerelor de mai sus, sunt reprezentate punctele: O(0) — citim O de coordonata 0; A(1) — A de
coordonatd 1; B(2) — B de coordonatd 2; C(4) — C de coordonatd 4.

v" Cand comparam doua numere naturale, numarul situat pe axa in stanga este mai mic.

E Probleme rezolvate

1u
Ana si Andrei reprezinta pe axa numerele 2, 4 si 6. Andrei folo- @ A B C
seste ca unitate de masura o patratica de caiet, iar Ana foloseste ca ; A E >
unitate de masura doua patratele de caiet.
o o . 1u
Ana: Desenele noastre arata la fel, doar ca al meu este mai mare. Asta 0 A B ¢

inseamna ca nu conteaza cat de mare luam unitatea de masura. ] ; >

p: 3

Andrei: Eu cred ca, daca avem de reprezentat pe axa numere mai mari,

trebuie sa luam unitatea de masura mai mica, pentru a ne incapea desenul pe pagina.

‘/ Probleme propuse

°
1. Reprezentati pe axa numerelor punctele A(2),
B(3), C(5), D(6), E(9), F(10), G(12).

2. Reprezentati pe axa numerelor punctele A(10),
B(80), C(70), D(40), E(100), F(30), G(60). Cum veti lua
unitatea de masurd pentru a realiza desenul?

3. Reprezentati pe axa numerelor punctele A(4),
B(8), C(9), D(10).

i. Cate unitati de masura sunt intre punctele:
a) A siB; b) CsiA; C)BsiA;
d) AsiD; e) BsiD; f)CsiD?

ii. Reprezentati punctul M, care este la mijlocul
distantei dintre A si B. Ce coordonata are punctul M?

iii. Reprezentati punctul N, care este la mijlocul
distantei dintre A si D. Ce coordonatd are punctul N?

iv. Reprezentati punctul P, care este la mijlocul
distantei dintre D si O. Ce coordonatd are punctul P?
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OPERATII CU NUMERE NATURALE

Compararea si ordonarea numerelor naturale

marul de cifre ale fiecaruia dintre numere.

v/ Daca doud numere naturale au un numar diferit de cifre, atunci
este mai mare numarul cu mai multe cifre.
Exemplu: 123 > 98, pentru ca 123 are trei cifre si 98 are doua cifre.

v" Daca doua numere naturale au acelasi numar de cifre, atunci com-
param cifrele de acelasi ordin, de la stangala dreapta, pana cand ajungem
la cifre diferite. Este mai mare numarul care are cifra respectiva mai mare.

Exemplu: 5769 > 5762 pentru ca 5 = 5 (cifra miilor), 7 = 7 (cifra sute-
lor), 6 = 6 (cifra zecilor) si 9 > 2.

v Daca primul numar este mai mare decét al doilea, vom folosi simbolul >.
Daca primul numar este mai mic decat al doilea, vom folosi simbolul <.
Daca doud numere sunt egale, vom folosi simbolul =.

v Dacd vrem sa spunem ca douda numere nu sunt egale, vom spune
cd ele sunt diferite si folosim simbolul #. Scriem 13 # 9 si citim: 13 este
diferit de 9”.

v A ordona mai multe numere inseamna a le aranja in ordine cresca-
toare sau descrescatoare.

Andrei: Ana, dar tu stii cate numere naturale exista?

(%)

consecutiv lui: 0,1,2,3,....n,n+1, ...

Ana: Am rezolvat problemele de la lectia anterioara.
La problema 3. am reprezentat pe axa numerele (le ci-
tesc de la stanga la dreapta): 0, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10. Ele sunt
aranjate Tn ordine crescatoare. Dar noi putem compara
numerele naturale si fara a le reprezenta pe axa.

Andrei: Da, daca-mi amintesc bine, depinde de nu-

Ana: Sunt o infinitate de numere naturale, pentru ca fiecare numar natural are un numar

H Activitate in perechi

Formati perechi si rezolvati exerci-
tiile urmatoare. Verificati daca ras-
punsul colegului este corect.

1. Comparati numerele:

a)75cu57;

b) 136 cu 163;

€) 5248 cu 8524;

d)21212cu 12121;

e) 235 cu 1008;

f)57101 cu 57201.

2. Ordonati intdi crescdtor, apoi
descrescator numerele:

47, 32, 78, 56, 64, 89, 21 si 99.

=2

v Numerele n si n+1, n numar natural, sunt numere consecutive. Numerele consecutive cresc din 1 in 1.

Exemple: 4, 5, 6,7,8,9, 10 sunt numere consecutive.

v Numerele 2n si 2n+2, n numar natural, sunt numere consecutive pare. Numerele consecutive pare cresc

din 2 in 2.
Exemple: 4, 6, 8,10, 12, 14 sunt numere consecutive pare.

v Numerele 2n+1 si 2n+3, unde n este numar natural, sunt numere consecutive impare. Numerele conse-

cutive impare cresc din 2 in 2.
Exemple: 5,7,9, 11, 13, 15 sunt numere consecutive impare.
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................................................................................................

E Probleme rezolvate

Scrieti numerele naturale cuprinse intre 52 si 62.

.................................................................................

Rezolvare. Numerele naturale cuprinse intre 52 si 62 sunt: 53, 54, 55, 56, 57, 58, 59, 60 si 61.

Scrieti numerele a, a+1, a+2 si a+3, unde a = 13. Numerele obtinute sunt consecutive? Sunt ordonate

numerele obtinute?

Rezolvare. Numerele obtinute sunt: 13, 14, 15 si 16. Ele sunt numere consecutive, ordonate crescator.

Scrieti numerele naturale pare cuprinse intre 13 si 29.
Rezolvare. Numerele naturale pare cuprinse intre 13 si 29 sunt: 14, 16, 18, 20, 22, 24, 26 si 28.

Scrieti numerele 2a, 2a+2, 2a+4 si 2a+6, unde a = 18. Numerele obtinute sunt consecutive pare? Sunt

ordonate numerele obtinute?

Rezolvare: Numerele obtinute sunt: 36, 38, 40 si 42. Ele sunt numere consecutive pare, ordonate crescator.

v Daca avem un numar natural n, n # 0, numarul n—1 se numeste pre- &
decesorul numarului n. Doar numarul 0 nu are predecesor numar natural. 5

v"Daca avem un numar natural n, numarul n+1 se numeste succesorul
numarului n. Orice numar natural are un succesor numar natural.

E Probleme rezolvate

Andrei: Deci predece-
sorul numarului 45 este
numarul 44 si succesorul
numarului 45 este numa-
rul 46. Adica 44 < 45 < 46.

Scrieti predecesorul si succesorul fiecaruia dintre numerele: 10, 69, 105, 70.
Rezolvare: 9 <10 < 11,68 <69 < 70,104 < 105 < 106 i 69 < 70 < 71.

# Probleme propuse

[ )

1. Comparati numerele: a) 85 cu 58; b) 69 cu
69; ¢) 185 cu 158; d) 352 cu 3521; e) 1920 cu 1930;
f) 3751 cu 3571; g) 99 cu 29; h) 65 cu 56; i) 281 cu
2813;j)1111cu111;k)6134cu6143;1) 7894 cu7893.

2. Scrieti numerele naturale mai mici decat 7.
Scrieti numerele naturale cuprinse intre 25 si 31.

3. Comparati cel mai mare numar natural de trei ci-
fre diferite cu cel mai mare numar natural de trei cifre.

4. Ordonati crescator numerele: 1230, 452, 2018,
54,345,79,991, 357 s1 9510.

5. Ordonati descrescdtor numerele: 751, 953,
4510, 349, 8520, 3016, 29 si 6248.

6. Scrieti predecesorul si succesorul numerelor:
66, 59, 80, 100, 99.

o0

7. Scrieti numerele naturale impare cuprinse in-
tre 78 si 100.

8. Scrieti numerele 2a+1, 2a+3, 2a+5 si 2a+7,
unde a = 80. Numerele obtinute sunt consecutive
impare? Sunt ordonate numerele obtinute?

9. Scrieti numerele a+5, a+4, a+3 si a+2, unde
a = 89. Numerele obtinute sunt consecutive? Sunt
ordonate numerele obtinute?

00

10. Scrieti cinci numere consecutive, stiind ca cel
din mijloc este egal cu 74.

Indicatie. Scriem numarul 74 si apoi predeceso-
rul si succesorul lui, 73 < 74 < 75, si apoi scriem pre-
decesorul lui 73 si succesorul lui 75.

11. Scrieti cinci numere consecutive pare, stiind
ca cel din mijloc este 46.

12. Scrieti cinci numere consecutive impare, sti-
ind ca cel din mijloc este 99.

13. Fie numerele 8x4 si @ Determinati nume-
rele naturale x si y pentru care 8x4 < 84y .

14. Fie numerele x25 si @ Determinati nume-
rele naturale x si y pentru care x25 > 42y .
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OPERATII CU NUMERE NATURALE

Aproximari. Probleme de estimare

Ana: leri am fost cu parintii la un magazin aflat la iesirea din Bucuresti spre Pitesti. Am plecat din centrul ora-
sului, de la kilometrul 0. Din kilometru in kilometru exista cate o borna kilometrica. Ultima borna kilometrica pe
care am intalnit-o a fost cea cu 13 km si apoi imediat am ajuns. Mi-am inchipuit drumul ca o axa a numerelor pe
care am reprezentat fiecare kilometru. Pot spune ca am facut aproximativ 13 km?

Andrei: Da. E foarte bine. Ai facut o aproximare prin lipsa, fiind foarte aproape de borna de 13 km. Sa ne amin-
tim despre aproximari!

E E E E E E E E E E £ E
¥ X X X ¥ X X X X X X X
- N ® ¥ b © ~ © ® o ¢ o

v Daca in locul unui numar punem un numar apropiat de el, spunem ca am facut o aproximare a numa-
rului dat. Putem aproxima un numar prin lipsd sau prin adaos.

v Aproximarea prin lipsa pana la zeci (sute, mii) a unui numar natural este cel mai mare numar format
numai din zeci (sute, mii) mai mic sau egal decat numarul dat.

Aproximarea prin lipsa, de un anumit ordin, a unui numar este numarul obtinut prin neluarea in conside-
rare a cifrelor situate dupa ordinul respectiv (adica cifrele din dreapta acelui ordin se inlocuiesc cu zerouri).

v Aproximarea prin adaos pana la zeci (sute, mii) a unui numar natural este cel mai mic numar format
numai din zeci (sute, mii) mai mare decat numarul dat.

Aproximarea prin adaos, de un anumit ordin, este numadrul obtinut prin marirea cifrei corespunzdtoare
ordinului respectiv cu o unitate, iar cifrele situate la dreapta acelui ordin se inlocuiesc cu zerouri.

v" Rotunjirea unui numar pana la zeci (sute, mii) este aproximarea prin lipsa sau prin adaos mai ,,apropi-
ata” de numarul respectiv. Daca ambele aproximari sunt la fel de ,,apropiate” de numar, atunci se considera
aproximarea prin adaos.

E Activitate in perechi
Aproximati prin lipsa si prin adaos, la zeci, sute si mii, numarul : Formati perechi si aproximati
1263. Apoi rotunjiti numarul in fiecare caz. prin lipsa si prin adaos, la zeci,
. . sute si mii, numarul 3527. Rotun-

Aproximarea < Aproximarea .. - « A
LT Numarul . Rotunjirea jiti numarul in fiecare caz.

prin lipsa prin adaos ' L di C <4 facs .
La zeci 1260 1263 1270 1260 Unul dintre voi sa faca aproxi-
marile prin lipsa, celalalt aproxi-
La sute 1200 1263 1300 1300 marile prin adaos, apoi hotarati
La mii 1000 1263 2000 1000 impreuna care este rotunjirea in

N Co o . N . fiecare caz.
Incercati si voi sa rotunjiti numerele 6345 si 11279 si verificati cu

colegul de banca.
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...............................................................................................

Andrei: Ana, ce intelegi tu prin estimare?

Ana: De exemplu, cam cati centimetri crezi ca are un creion fara sa-l masori?

Andrei: Cam 15 cm.

Ana: Dar banca noastra cam cati centimetri crezi ca are fara sa o masori?

Andrei: Cam 120 cm.

Ana: Daca mergi sa-ti cumperi o minge, cam cati lei trebuie sa ai la tine?

Andrei: Cam 60 lei. Am inteles.

..................................................................................

v" Estimare inseamna aprecierea unei marimi, valori, pe baza unor date incomplete.

E Problema rezolvata

Carina vrea sa faca o prajitura si merge la cumparaturi cu urmatoarea
lista de produse: 1 pachet de unt, 1 kg de fdind, o jumatate de kilogram de
zahar pudra, 1 1 de lapte si 6 oud. Cati bani trebuie s aiba Carina pentru toate

cumparaturile? Cum poate estima suma necesara?

Rezolvare. Carina cauta pe internet si aproximeaza preturile: 1 pachet de
unt — 8 lei, 1 kg de faind — 4 lei, o jumatate de kilogram de zahar pudra - 2 lei,
1 kg de lapte — 5 lei, 6 oud — 6 lei. Ea estimeaza ca 25 lei i-ar ajunge.

‘/ Probleme propuse

1. Aproximati prin lipsa la zeci, sute si mii nume-
rele: 453, 8751, 67912, 102035.

2. Aproximati prin adaos la zeci, sute si mii nu-
merele: 725,9751, 10537,901753.

3. Rotunjiti la zeci, sute si mii numerele: 34, 158,
7394, 40852,903426.

4. Catalin doreste sa-si cum-
pere o minge care costa 216 lei.
Care este numarul maxim de
bancnote de 10 lei cu care poate
plati Catalin mingea? ‘

5. Maria doreste sd-si cumpere o tableta care cos-
td 929 lei. Stiind ca dispune doar de bancnote de 100
lei, determinati numarul minim de bancnote nece-
sare cumpararii tabletei.

6. Cautati pe internet distantele dintre Bucu-
resti si lasi, Bucuresti si Satu Mare, Cluj Napoca si
Piatra-Neamt si rotunjiti la zeci, sute si mii valorile
gasite.

7. Diana vrea sa cumpere cadouri pentru familia
ei. Preturile sunt urmatoarele: un ceas — 225 lei, o
geanta — 359 lei, un stilou — 145 lei, un serviciu de
cafea — 105 lei, un pachet de cafea — 29 lei, o carte
— 37lei, o bluza - 103 lei, o jucarie — 75 lei. Estimati
cate obiecte poate sa cumpere daca are 1000 lei. Ve-
rificati apoi prin calcul estimarile facute.

8. La un concurs de matematica se acorda 5
puncte pentru o problema rezolvatd corect si se scad
2 puncte pentru o problema gresita. lonut a trimis
20 de probleme rezolvate si a primit 72 de puncte.
Cate probleme a rezolvat bine si cate a gresit?
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OPERATII CU NUMERE NATURALE

Probleme recapitulative

K4

1. Stabiliti pozitia cifrelor 0, 4 si 9 pentru nume-
rele:
a) 8940;

b) 90412; c) 40159732.

2. Scrieti doua numere de ordinul miilor, trei nu-
mere de ordinul zecilor si patru numere de ordinul
sutelor.

3. Alegeti dintre numerele 41526, 123, 512378,
24356, 987654 pe cele de ordinul zecilor de mii.

4. Rotunjiti la zeci, sute si mii numerele: 7394,
40852, 903426.

5. Ordonati intai crescator, apoi descrescator nu-
merele: 405, 378, 102, 970, 444, 601, 377 si 1000.

6. Scrieti toate numerele de patru cifre cu cifra
miilor egald cu 1 si care sunt egale cu rasturnatele
lor. Apoi descompuneti in sistemul de numeratie ze-
cimal pe cel mai mic si pe cel mai mare dintre ele.

7. Scrieti cel putin patru numere cu cifre diferite,
de forma:

a) a203; b) 1ab3; c) ab4z.

8. Scrieti toate numerele impare de forma:
a) a3; b) 2a; c) a2b; d) a2.
Numarati in fiecare caz cate numere ati obtinut.

9. Scrieti toate numerele de trei cifre identice si
toate numerele de patru cifre consecutive.

10. Scrieti sapte numere consecutive, stiind ca
cel din mijloc este egal cu 121.

FI§A DE OBSERVARE A COMPORTAMENTULUI

11. Scrieti numerele 2a + 9, 2a + 7, 2a + 5 si
2a + 3, unde a = 21. Numerele obtinute sunt con-
secutive impare? Sunt ordonate numerele obtinute?

12. Scrieti numerele a + 8, a + 6, a + 4 sia + 2,
unde a = 46. Numerele obtinute sunt consecutive
pare? Sunt ordonate numerele obtinute?

13. Scrieti numerele a + 8, a + 6, a + 4 sia + 2,
unde a = 25. Numerele obtinute sunt consecutive
impare? Sunt ordonate numerele obtinute?

14. Cate numere naturale de doua cifre contin ci-
fra 3?

15. Scrieti toate numerele de trei cifre care sunt
egale cu rasturnatele lor si au cifra zecilor egald cu 5.

16. Scrieti toate numerele de cinci cifre care au ci-
fra sutelor egala cu 1, cifra zecilor egala cu 2 si suma
celorlalte cifre egala cu 4.

17. Scrieti toate numerele de patru cifre care au
cifra sutelor egala cu 2, cifra zecilor egala cu 0 si
suma tuturor cifrelor egala cu 5.

18. Cate cifre se folosesc la nume-
rotarea unei carti cu 56 de pagini?

Indicatie. Paginile dela 1 1a 9 sunt
numerotate cu 9 cifre. Paginile de
dupa 10 folosesc cate doua cifre la
fiecare numar.

19. Cate cifre se folosesc pentru numerotarea
unei carti care are 78 de pagini?

20. Cate pagini are o carte, dacd pentru numero-
tarea ei s-au folosit 216 cifre?

Indicatie. Pentru paginile de la 1 la 9 se folosesc
9 cifre, raman de folosit 216 — 9 = 207 cifre. Pentru
paginile cu numere de la 10 1a 99 sunt 90 de numere
de cate doua cifre.

La finalul fiecarei unitati de invatare (un set de lectii) este util sa va autoevaluati comportamentul in procesul de Tnvatare si nive-
lul de competente atins, completand o fisa de observare dupa modelul acesteia. Ea se refera la implicarea voastra pe parcursul
unitatii de invatare si la rezultatul obtinut la testul de autoevaluare propus la finalul ei. Adaugati fisele la portofoliul personal.

Am colaborat cu | M-am pregatit | Am intrebat
colegii la activi- | pentru fiecare | cand am avut
tatile propuse* lectie* nelamuriri*

Mi-a placut in
aceasta unitate

Referitor la test

Punctaj obtinut | Ce am recitit Thainte si dupa
test pentru a imbunatati

*Raspunsuri posibile: nu, partial, da
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Se acorda 10 puncte din oficiu.
Timp de lucru 30 de minute.

Test de autoevaluare

1. Scrieti cu cifre numerele:

a) trei sute patruzeci si opt;

b) patru mii sapte;

c) doud sute optzeci si sase de mii o sutd doudzeci si cinci. 12 puncte

2. Comparati numerele:
a) 45 cu 69; b) 120 cu 36; ¢) 4325 cu4352; d) 11025 cu 11125; ) 678902 cu 67890. 25 puncte

3. Ordonati crescator numerele: 752, 49, 134, 89, 100 si 403. 14 puncte
4. Aproximati prin lipsa si adaos la zeci, sute si mii numarul 1235.

Rotunjiti numarul in fiecare caz. 14 puncte
5. Scrieti numerele naturale impare cuprinse intre 46 si 74. 10 puncte

6. Scrieti patru numere de forma 91a3. Descompuneti in sistemul de numeratie
zecimal unul dintre numerele scrise. 15 puncte

Consolidare/remediere/stimularea performantei

1. Comparati numerele:
a) 1278 cu 3210; b) 4510 cu 4610; c) 7823 cu 7832; d) 5103 cu 5104.

2. Ordonati crescator numerele naturale: 1278, 1099, 1187, 1239, 1378, 10105.
3. Aproximati prin lipsa si adaos la zeci, sute si mii numarul:

a) 7998; b) 12301; C)379045.
Rotunjiti fiecare numar in fiecare caz.

4. Scrieti numerele naturale pare cuprinse intre 101 si 123.

5. Scrieti predecesorul si succesorul numarului:

a) 129; b) 300; C) 427; d) 1013.
6. Scrieti toate numerele naturale de forma:

a) als; b) 2a6; ¢) asa; d) 1aa.
Specificati pentru fiecare numar daca este par sau impar.

7. Scrieti toate numerele de trei cifre care au doua cifre egale cu 0. Cate numere sunt?
8. Cate numere de trei cifre de forma a1b se pot scrie?

9. Gasiti numerele xy_9 x70, 8zt, stiind cd ele sunt numere consecutive.

10. Cate numere de trei cifre diferite au cifra 6 pozitionatd la ordinul unitatilor?
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OPERATII CU NUMERE NATURALE

Adunarea si scaderea numerelor naturale

Andrei: Ana, daca ar trebui sa-ti planifici o excursie, unde ai vrea sa

mergi?

Ana: As vrea sa vizitez manastirile din nordul Moldovei. M-am gandit
la un traseu: Bucuresti, Suceava, Putna, Gura Humorului, Targu Neamt,
Piatra-Neamt si sa ma intorc in Bucuresti. Dar tu? Unde ai vrea sa mergi?

Andrei: Eu as pleca din Bucuresti si as vizita Pitesti, Craiova, Drobe-
ta-Turnu Severin, Timisoara, Alba lulia, Ramnicu Valcea, Bucuresti. Vrei sa
vedem cine ar parcurge mai multi kilometri in excursia lui?

Ana: Desigur. Hai sa vedem intai cati kilometri am parcurge fiecare.

Ana

Andrei

Bucuresti — Suceava - 444 km

Bucuresti — Pitesti — 119 km

Suceava - Putna - 68 km

Pitesti — Craiova — 123 km

Putna — Gura Humorului - 69 km

Craiova — Drobeta-Turnu Severin — 111 km

Gura Humorului - Targu Neamt - 64 km

Drobeta-Turnu Severin - Timisoara — 229 km

Targu Neamt - Piatra-Neamt - 46 km

Timisoara — Alba Iulia - 220 km

Piatra-Neamt - Bucuresti — 359 km

Alba lulia - Ramnicu Valcea — 177 km

Ramnicu Valcea - Bucuresti — 178 km

Ana: 444 km + 68 km + 69 km + 64 km + 46 km + 359 = 1050 km
Andrei: 119 km + 123 km + 111 km + 229 km + 220 km + 177 km + 178 km = 1157 km
Ana: Eu as parcurge cu 107 km mai putin decat tine: 1157 km - 1050 km = 107 km.

Adunarea numerelor naturale
a+ b= C

termeni sumd sau total

Suma a doua sau mai multor numere nu se schimba daca:

v schimbam ordinea termenilor:
a+b = b+ aq,oricare ar fi numerele a si b.
Spunem cd adunarea este comutativd.

v/ grupam termenii in moduri diferite:

a+(®b+c) = (a+b)+coricare ar finumerele a, b si c.

Spunem cd adunarea este asociativa.
Numarul O este element neutru la adunare:

Scaderea numerelor naturale
a - b = C

descdzut  scdzdtor rest sau diferentd
v" Scaderea numerelor naturale are sens daca
descazutul este mai mare sau egal cu scaza-
torul.

v" Proba adunarii se face prin scadere. Proba
scaderii se face sau prin adunare sau prin
scadere.

Adunarea: termen (a) + termen (b) = suma (s).
Proba:a = s-b; b = s—a.
Scaderea: descazut (d) — scazator (s) = diferenta (r).

a+0 = g,oricare ar fi numarul a. Proba:d = s+r,s = d-r.
Calcul oral: H Activitate in perechi Coloana 1 Coloana 2
25+13 = 49+75= : . L 126+423= 423 +126 =
1oz wAlr = 125+ 625 file akturat ChFI'$I rezoé\{at'l ereche 129+ (74+26)= | (429 + 1)+ 26
+ + = + + =

1095+ 450 = 64 — 16 = tiile alaturate. Fiecare din pereche

va rezolva exercitiille de pe una 369 - 275 = 369 — 275 =
81-25= 100-36 = dintre coloane, iar la final verifi-
225-125= 750 — 449 = cati rezultatele si trageti concluzii. 854-86-14= 854 - (86 +14) =
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...............................................................................................
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Calculati si aratati ca: a) 145 + 678 = 678 + 145; b) (102 + 98) + 618 = 102 + (98 + 618).
Rezolvare. a) Conform comutativitdtii adunarii obtinem acelasi rezultat. b) Conform asociativitdtii adunarii
obtinem acelasi rezultat. Daca avem cel putin trei termenti, i grupam convenabil pentru calcule mai usoare.
Calculati: a) 447 — 321; b) 129 + 316 — 405; ¢) 987 — 425 — 122; d) 987 — (425 - 122).
Rezolvare. a) 447 — 321= 126. Atentie, scdderea nu este comutativa! b) 129 + 316 — 405 = 40;
€) 987 — 425 — 122 = 440; d) 987 — (425 — 122) = 684. Atentie, scaderea nu este asociativa!

Determinati numarul cu 36 mai mare decat 427 si numarul cu 36 mai mic decat 427.
Rezolvare. ,Cu 36 mai mare decat 427” inseamna 36 + 427 = 463, iar cu 36 mai mic: 427 — 36 = 391.

David merge la cumparaturi cu 100 lei in buzunar. El cumpara o ciocolata de 5 lei, o carte care costa cu
14 lei mai mult decat ciocolata si un tricou care costa cu 9 lei mai mult decat cartea. Cati bani i-au rdmas?
Rezolvare. Ciocolata costa 5 lei, cartea costa 5 lei + 14 lei = 19 lei si tricoul costa 19 lei + 9 lei = 28 lei. In
total, 5 lei + 19 lei + 28 lei = 52 lei. Restul este de 100 lei — 52 lei = 48 lei.

‘/ Probleme propuse

o
1. Calculati:
24 +76 = 123 + 654 = 1508 + 752 =
58 + 87 = 581 +739= 3456 + 2544 =
76 -24 = 654 -123 = 1508 - 752 =
87 -58 = 739 - 581 = 3456 — 2544 =

2. Determinati numarul cu 26 mai mare decat 149.
3. Determinati numarul cu 57 mai mic decat 149.
4. Adunati 79 cu succesorul si predecesorul sau.
5. Adunati cinci numere naturale consecutive,
stiind ca primul numar este 29.
o0
6. Calculati, grupand convenabil numerele:
426+ 538 +424+112 = 349 + 157 — 249 - 57 =
349+183+217+151= 3106 +459-106 =
681 +562+219+38= 8123 -123+1506 -6 =
9000 — 1587 — 2413 - 3987 =
30201 + 45810 + 19799 =
5723 + 3458 — 723 - 458 =
7. Comparati numerele: 12 + 54 +78 cu 36 + 25 + 84;
129+31-65cu842—-759; 802+ 438 cu248 — 72 +24;

81+26+24+19cu85-19;612—-162cu259+175+41;
39+78+31culsl -51+68.

8. Ana cumpara o bluza de 69 lei, un trening de
129 lei si un penar de 59 lei. Andreea cumpard o car-
te de 65 lei, o rochie de 89 lei si o pereche de tenisi de
79 lei. Care fata a cheltuit mai multi bani?

9. La o activitate organizata la scoala au partici-
pat 122 de elevi din clasa V-a, cu 19 elevi mai multi
din clasa a VI-a decat cei de clasa a V-a si cu 35 de
elevi mai putini din clasa a VII-a decat cei din clasa a
VI-a. Cati elevi au participat la activitate?

10. Calculati suma si diferenta dintre:

a) cel mai mare numar natural de doua cifre dis-
tincte si cel mai mic numar natural de douad cifre;

b) cel mai mare numar natural de trei cifre si cel
mai mic numar natural de trei cifre distincte;

¢) cel mai mic numar natural de patru cifre dis-
tincte care are cifra miilor 6 si cel mai mare numar
natural de trei cifre distincte care are cifra unitati-
lor 5.

11. Reconstituiti operatiile:

4573+ 3754+ 45% 3~ 3754-
6062 5120 *12* 1999
1*11+ 33% %~ 1*3%+

34** 1*69 *5*8

5022 *303 6062

Indicatie. La primul exercitiu adunam unitdtile:
3+ 9 =12; scriem 2 si tinem minte zecea. Adunam
zecile, 6 + * + 1 =...6, asadar cifra lipsa trebuie sa fie
9; retinem 1 pentru adunarea sutelor. La sute avem
5+*+1=..0, adica lipseste 4. La al doilea exercitiu
putem folosi proba adunarii.
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Inmultirea numerelor naturale

Andrei: Daca avem de calculat un numar cu ... mai
mare decat ... adunam cele doua numere, iar daca
avem de calculat un numar cu ... mai mic decat ... sca-
dem din al doilea numar primul numar.

Ana: Desigur. Dar daca avem de calculat un numar
de... ori mai mare decat ... inmultim cele doua nume-
re. Sa ne amintim cate ceva despre inmultire.

v" Daca inmultim un numar natural cu 10 sau cu 100 sau cu 1000 adaugam la finalul numarului dat un
zero sau doua zerouri sau trei zerouri. Spunem ca am inzecit (de zece ori mai mare) sau am insutit (de 100 de
ori mai mare) sau am inmiit (de 1000 de ori mai mare) numarul dat.

axb = ¢
factori produs
v De acum vom folosi pentru inmultire semnul - in locul semnului x, adicia - b = ¢
factori produs
E Probleme rezolvate Caleul oral- :
Calculati produsul numerelor 46 si 23. 45-10 = 123 -100 = 51000 =
4 6 x Putem rezolva si asa: : 28 - 10000 = 75-2 = 405 =
_ 23 46-23 = 46-(20+3) = © 1024 = 103-7 = 5.1012 =
51938 = 46.20+46-3 = :
R = 920+138 = 1058 P A-lo2l = 5205 = 90-5 =

NN

Sa rezolvam dupa model:

13 4 x 469x 1538x 2931 x 69 4 x . . .
3 6 5 3 7 Formati perechi si rezolvati ast-
1072 fel: unul dintre voi va rezolva
exercitiile din coloana 1 si ce-
136 x 241 517x 1852x 3405« lalalt pe cele din coloana 2. La
2 4 36 52 41 56 final verificati rezultatele si tra-
544 geti concluzii.
272
392 6 4 Coloana 1 Coloana 2
215x 304 52 4 x 712x 1234x #-19= 19-45=
123 215 106 203 125 5.147 -2 = 5.2.147 =
4235 1256 -3241-0= 1256 -0 - 3241 =
15 57.62+57-38=57-(62+38)=
6 445
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.................................................................................

v Produsul a doua sau mai multor numere nu se schimba daca:

schimbam ordinea factorilor:
a-b=>-a,oricare ar fi numerele a si b;
spunem ca inmultirea este comutativd;

grupam factorii in moduri diferite:

a-(b-c=(a-b)-c oricare ar fi numerele a, b si c;
spunem ca inmultirea este asociativd.

v"Numarul 1 este element neutru la inmultire: a - 1 = g, oricare ar fi numar natural a.

v Inmultind orice numar natural cu zero, produsul este egal cu 0: a - 0 = 0, oricare ar fi numarul natural a.

va-b+cd=a-b+a-csia-(b-c)=a-b-a-coricare ar fi numerele a, b si c. Spunem ca inmultirea

este distributiva fata de adunare si fata de scadere.

E Probleme rezolvate

Numadrul de 11 ori mai mare decat 44 este
11 - 44 = 484. Numadrul de 12 ori mai mare decat di-
ferenta numerelor 75 si 25este 12 - (75-25)=12 - 50 =
= 600. Numarul de 13 ori mai mare decat suma nu-
merelor 75 si 25 este 13 - (75+25) =13 - 100 = 1300.

Calculati: a) 75 - 101; b) 75-99; ¢) 12 - 105.

# Probleme propuse

[
1. Calculati:
451 -3 = 11-38= 451 -103 =
32-45= 451 - 34 = 45-2-140=
679-34-10= 9871-5-2-10=
25-391-4= 102 - 301 - 45 =
14591 -379-0= 84-63-84-13=

2. Calculati: a) dublul lui 45; b) triplul lui 102;
¢) inzecitul lui 9871.

3. Calculati numerele de 12 ori mai mari decat
numerele: 4; 48; 125; 6104.

4. Comparati:

a)12-15cul4 - 13; b)81-30cu71 - 40;

€)123-321cu321-123; d)99-35cu1964-0.

5. O croitoreasa realizeaza 16 bluze pe zi. Cate
bluze realizeaza in 25 de zile?

6. Un stilou costa 25 lei si un caiet costa 3 lei. Cat
costa 5 stilouri si 12 caiete la un loc?
7. Determinati numerele naturale de trei cifre

pentru care produsul cifrelor este egal cu 6.
Indicatie. abc,cua-b-c=6=1-2-3.

Rezolvare. Putem sa inmultim direct sau sa folo-
sim distributivitatea inmultirii fata de adunare:

a) 75-101=75-(100+1) =75-100+75-1=
=7500 + 75 =7575;

b)75-99=75-(100 - 1) = 7500 — 75 = 7425;

¢) 12-105=12-(100+5)=12-100+12-5=
=1200 + 60 = 1260.

8. Un dreptunghi are latimea de 15 cm si lungi-
mea de patru ori mai mare decat latimea. Determi-
nati perimetrul dreptunghiului.

9. Iulian parcurge distanta de acasa pana la bu-
nica lui astfel: merge doua ore cu 10 km/h, o ora cu
25 km/h si trei ore cu 15 km/h. Cati kilometri parcur-
ge Iulian in cele 6 ore?

10. Stiind ca produsul cifrelor este egal cu 0, deter-
minati numerele naturale de forma: a) 2x3; b) 2x3y.

11. Compuneti o problema asemdnatoare cu cea
anterioara si propuneti-o colegului de banca. Verifi-
cati daca a rezolvat corect!

12. Produsul a doua numere naturale este egal
cu 95. Determinati numerele stiind ca, daca marim
unul dintre numere cu 5, produsul devine 120.

Indicatie. Notdm numerele cu x si y. Stim cd
x-y=95 si x-(y+5)=120. Rezolvam folosind
distributivitatea inmultirii fata de adunare.

13. Gasiti regula sirului si scrieti inca trei termenti:
a)7,14,21,..;b) 2,6,18,54,...; C) 8, 24, 40, 56, ....
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Impartirea cu rest 0 a numerelor naturale

Ana: Andrei, mai avem si probleme care ne cer sa aflam un numar
de ... ori mai mic decat .... Asta inseamna impartirea celui de al doilea
numar la primul numar.

Andrei: Da. Dar sa nu uitam ca nu putem imparti la 0. Si mai stim
ca o impartire poate fi exacta, adica cu restul 0, sau poate fi cu restul
diferit de 0.

v Daca la impartirea a doua numere restul este zero, putem scrie:

d : 1 =c¢, 1#0.

deimpdrtit impdrtitor — cdt

v" Proba inmultirii se face prin impartire, iar proba impartirii se face prin inmultire sau impartire.
v'Dacaavema - b =c, a# 0,b # 0, proba inmultirii se poate face astfel: a = c:b sau b = c:a.
v Daca avem d:i = ¢, i # 0, proba impartirii se poate face astfel: d =i - csaui=d:c, c # 0.

Calcul oral:
44:2= 68:4= 81:3= 125:5= 40:10= 1200:100= 99:3= 70000 : 1000 =
80:4= 4500:10= 64:4-= 750:5 = 750:50= 66:6= 50:2= 100:4=

E Probleme rezolvate H Activitate in perechi

Formati perechi si rezolvati fi-
ecare exercitiu individual, apoi

3lg 15 9'L 3 2 S’L 71 4'L 65 G'L verificati rezultatele colegului

7 g de echlpa: ' 5 .

1. Determinati numarul de 8 ori

mai mic decat numarul 1232. Fa-
ceti proba.

2. Determinati numarul de 11 ori
mai mare decat numarul 432. Fa-

8 24 impartire la acest exercitiu?
g g 3. Bogdan rezolva intr-o zi 48 de

- probleme, a doua zi de 4 ori mai
putine, iar a treia zi jumatate din
numarul de probleme rezolvate

3296103 10302102 11088231 25575|3 in primele doua zile la un loc.
309 |32 Cate probleme a rezolvat Bogdan
20 in cele trei zile?

206

6

6 4. Comparati rezultatele operati-
= ilor: 369:9 + 531:9 si (369 + 531)::9.
Ce observati?

Sa facem cateva impartiri si apoi rezolvati voi dupa model:

»J-\»-l-\I\JCD
oo o

()}

Determinati numarul de 25 de ori mai mic decat 625. Faceti proba.
Rezolvare. 625 : 25 = 25. Proba se face prin inmultire.

26



................................................................................................

.................................................................................

Madalina are 30 de portocale si 45 de bomboane si vrea sa faca cat mai multe pachete identice care sa
contina si portocale si bomboane. Cate pachete poate face? Ce contine un pachet?
Rezolvare. Numerele 30 si 45 se impart exact la 3, 1a 5 si la 15. Cel mai mare numar de pachete care se pot
face este 15. Un pachet va contine 30 : 15 = 2 portocale si 45 : 15 = 3 bomboane.

Reconstituti impartirile:
2 6 *11 2 1 * 3 .
k% * ok %
* 3
0
3
*

* *
* *

Rezolvare. 2 64 12 163515
22 15 1109
1

Ow

[SGY
w w
ur

v Daca a,b,c sunt numere naturale,c # 0,avem(a+b) :c=a:c+b:csi(a-b):c=a:c-b:c

v Tmpartirea cu rest 0 nu este comutativa. Putem imparti 45 : 5 = 9, dar nu putem imparti exact 5 la 45.

v Impartirea nu este asociativa. Intr-un exercitiu, inmultirile si impartirile se fac in ordinea in care se ga-
sesc, de la stanga la dreapta. De exemplu, 846 : 6 :3 = 47 si 846 : (6 : 3) = 423.

</ Probleme propuse

[ J
1. Completati tabelul dupa model:
a b a-b ab
24 8 192 3
75 15
81 2187
28 16
5177 31

2. Comparati: a) 144 :12cu 169 :13;b) 1634 : 38
cu2924:68;¢c)6018:102cu6832:112;d) 160768 :
1512 cu 163699 : 523; €) 20402 :101 cu 60802 : 301.

3. Determinati numarul de...

a) 10 ori mai mic decat 4210;

b) 15 ori mai mic decat 375;

¢) 10 ori mai mic decat cel mai mic numar de 3 cifre;
d) 325 de ori mai mic decat 3900.

4. Elevii scolii noastre au plantat 225 de copaci pe
15 randuri. Cati copaci sunt pe fiecare rand?

5. Sorin a asezat cele 744 de timbre din colectie, cate
24 pe fiecare pagina din clasor. Cate pagini a ocupat?
[ 1 J
6. Marius a platit 78 lei pentru 12 caiete si 15 pixuri.
Daca un caiet costa 4 lei, care este pretul unui pix?

7. Calculati catul dintre suma si diferenta nume-
relor 48 si 24.

8. Determinati numarul de: a) 3 ori mai mic decat
cel mai mare numar natural de trei cifre diferite; b)
17 ori mai mic decat cel mai mic numar de trei cifre
diferite; ¢) 76 de ori mai mic decét cel mai mic nu-
mar de forma a4364; d) 37 de ori mai mic decat cel
mai mare numar natural de trei cifre.

9. a) Scrie numarul 28 ca produs de cat mai multe
numere naturale diferite.

b) Catul dintre un numar de douad cifre si unul de
o cifrd este 28. Care sunt cele doud numere? Existad
mai multe cazuri?

10. Calculati: a) 8(a + a:a - a);

b)(2a+aa-a-a-1):5; c¢)(ab:ab +2): 3.

11. Determinati numerele naturale de forma a4b
stiind cd a:b = 3.

12. Determinati numerele naturale n pentru care
28 se imparte exactlan - 5.

Indicatie. Numarul 28 se imparte la 1, atunci
n-5=1,deunden =6.

oo
13. Dacd Xy = 94, calculati: x+y +x-y — 2350 : Xy.
Indicatie. Dacd Xy = 94, atuncix =9, y = 4.
14.Daca a = 16 si b = 24, calculati
137400:(a + b):15si 27480:(b — a) :15.
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OPERATII CU NUMERE NATURALE /

Factor comun

Andrei: Ana, avem de rezolvat urmatorul exercitiu: 485 - 164 - 485 - 64. Observ
ca 485 apare de doua ori, oare nu gasim o metoda mai rapida de rezolvare?
Ana: Seamana cu ceea ce obtinem cand facem distributivitatea inmultirii fata
de scadere. Ca atunci cand calculam 485 - (164 - 64) si desfacem paranteza.

v Dacd termenii unei adunari sau scaderi se pot scrie ca produse de doi sau mai multi factori, dintre care unul
se repetd, atunci factorul respectiv se numeste factor comun. Pentru simplificarea calculelor, putem sa scoatem
factorcomun:a-b-a-c=a-(b-csia-b+a-c=a-(b+c),pentruorice numere naturale a, b, ¢, b > c.

E Probleme rezolvate

28

Scoateti factorul comun si rezolvati exercitiile:

a)125 - 428 —125-378 =125 (428 — 378) =125 - 50 = 6250, am scos 125 factor comun.

b)75-47 +53.75=75-(47 +53) =75 - 100 = 7500, am scos 75 factor comun.

€)625+125-36=125-5+125-36=125-(5+36) =125+ 41 =5125 (am descompus mai intadi numarul

625 =125 - 5). Putem face si astfel: 625 + 125 - 36 = 125 - (625:125 + 36) =125 - (5 +36) = 125 - 41 = 5125.
Identificati factorul comun si realizati scoaterea acestuia: a) 8 - a + 8 - b; b) 16x + 24y - 8z.

Rezolvare.a) 8 -a+ 8 - b= 8(a + b). Intre 8 si paranteza este inmultire, chiar dacd nu mai este scris semnul ,, - ”

b) 16x + 24y — 8z = 8(16x:8 + 24y:8 — 8z:8) = 8(2x + 3y — z); observam ca 16, 24 si 8 se impart exact la 8.
Calculati 15a + 45b - 30c, stiind caa = 12 si 3b - 2¢ = 18.

Rezolvare. 15a + 45b — 30c = 15(a + 3b - 2¢) = 15(12 + 18) = 15 - 30 = 450.

Aratati cd numarul ab + ba se imparte exact la 11.

Rezolvare. ab + ba = 10a + b+ 10b+a =11a+ 11b = 11(a + b), deci se imparte exact la 11.

Dacax = 4a + 3bsiy = a + 2b,unde a si b sunt numere naturale, determinati catul impartirii lui x + y la 5.
Rezolvare. x +y = 4a + 3b + a + 2b = 5a + 5b = 5(a + b). Catul impartirii lui x + yla5 estea + b.

3+6+9+12+15+18+...+300=3(1+2+3+4+5+6+...+100)=3-100-101:2 = 15150.

# Probleme propuse

[ ]
1. Calculati, folosind metoda factorului comun:
a)12-102+12; b)144-39-75-39+39-31;
c)495+99-3-99-8;
d)5+10+15+20+25+30+...
e) 3798 - 26 + 3798 - 75 - 3798;
f) 8124 -18 — 8124 - 17 — 8124;
g) 1994 + 1994 - 1995 - 1996 - 1993;
h) (2022-35-35-2021)- 84 —35- (1964 - 84 — 84 - 1963);
)(19-21+21):(35+35-11).

( ] ]

+ 100;

2. Scoateti factor comun: a) 11a + 44b - 66c;
b) 250 — 25a; c)256a + 144b + 320c;
d) 136a — 34b+51c; e)a-b+b-c—-d-b+5b.

3.Dacda-b=40sia-c= 25, calculati a(b +c):13

sia(b-c):5.

Indicatie.alb+c) =a-b+a-c.

4.Dacaa+b=31sic=11,calculati:a)a-c+b-¢
b)5a+5b-3c; ¢)(3a+3b+6¢c+10):13.

5. Determinati numarul natural a stiind ca:
a)a+2b+2c=59sib+c=13;
b)a-b+2-a-c=75sib+2c=15.

6. Determinati numerele naturale x, y, z pentru

care xXyz + yzx + zxy = 2997.

Indicatie. Folositi descompunerea in sistemul ze-

cimal.

...............................................................................



Impartirea cu rest a numerelor naturale

Ana: Dar nu toate impartirile sunt exacte. Sa discutam si despre = MPARTIR
impartirea cu rest diferit de 0. 3} '

v" Pentru orice doud numere naturale a si b, b # 0, exista si
sunt unice numerele naturale c si r astfel incat:

a = b -c+r, r<b.
deimpartit ~ impdrtitor —cat  rest
Proprietatea de mai sus este cunoscuta sub numele de teorema impdrtirii cu rest.
Atentie! Cuvantul ,rest” utilizat la scddere este diferit de cuvantul ,rest” utilizat la impartire!!!

g‘ff Probleme rezolvate

Catinca vrea sa-si serveasca cele trei prietene cu bomboane. Are de ales intre cutii cu cate 20, 21, 22 sau
23 de bomboane. Ce cutie alege, astfel incat cele patru fete sd manance acelasi numar de bomboane si cutia
sda ramana goala?
Rezolvare. 20:4 =5,21:4 =5 rest 1,22:4 =5 rest 2,23:4 =5 rest 3. Va alege cutia cu 20 de bomboane.
Observatie. 24:4 = 6 si restul este din nou 0. Resturile la impartirea prin 4 sunt: 0; 1; 2; si 3.

Determinati catul si restul impartirilor: a) 358 1a 5; b) 576 1a 23; c) 4196 la 103. Faceti proba in fiecare caz.

Rezolvare. 3 5 8|5 57 6[2 3 419 61 0 3
3 5 7 1 4 6 2 5 4 1 2 4 0

- = 1 - =7

1 _ 0

8 16 6
- 115 0
3 = =1 7 6
a) Catul este 71 si restul este 3. b) Catul este 25 si restul este 1. c) Catul este 40 si restul este 76.
Proba:5-71+3=355+3=358. Proba:23:-25+1=575+1=576. Proba: 103 - 40 + 76 =

=4120+ 76 = 4196.

Determinati numarul care impartit la 41 da catul 11 si restul 12.
Rezolvare. 41 - 11 + 12 = 451 + 12 = 463.

Determinati toate numerele care impartite la 8 dau catul 10.
Rezolvare. Daca impartim la 8, resturile pot fi numere naturale mai mici ca 8, adica r poate avea valorile:
0,1,2,3,4,5,6si7 Obtinem numerele cerute din: 8 - 10 + r, adica 80, 81, 82, 83, 84, 85, 86, 87.

Probleme propuse

) 4. Completati tabelul dupa model, folosind teore-
1. Efectuati urmatoarele impartiri si faceti proba: ma impartirii cu rest.
a)4058:39;  b)6482:103; ¢)11234:97; Deimpartit (d) | Impartitor (i) | Cat(c) | Rest(r)
d) 24600:78; €) 412901 : 216. 159 24 5 15
2. Determinati numarul natural care impartit la 832 45
41 da catul 16 si restul 37. 36 8 35
3. Determinati numerele mai mici ca 50 care im- 2473 56 9
partite la 14 dau restul 8. 4976 69 8
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OPERATII CU NUMERE NATURALE

5. Determinati catul si restul impartirii:
a) celui mai mic numar natural de trei cifre la 12;
b) celui mai mare numar natural de doud cifre di-
ferite la 11;
¢) celui mai mic numar natural de trei cifre iden-
tice la 25.
[ X )

6. Determinati numerele naturale care impartite
la 7 dau catul egal cu restul.

7. Determinati suma numerelor naturale care im-
partite la 14 dau restul egal cu dublul catului.

8. Determinati cel mai mare si cel mai mic numar
natural de trei cifre care impdrtite la un numar natu-
ral de doua cifre dau restul 98.

9. Cate numere de trei cifre dau catul 15 la impar-
tirea la 12? Determinati suma numerelor gasite.

10. Determinati cel mai mic numar natural de
trei cifre care impartit la un numar natural format
din doua cifre da restul 75.

Propuneti colegilor un patrat
magic de ordinul 3 si un patrat
magic de ordinul 4, pe care aces-
tia sa le rezolve.

« In mod analog, pdtratul magic de ordinul 4
se obtine completand patratelele careului aldturat,
de reguld, cu numere naturale distincte, astfel in-
cat suma numerelor de pe orice rand, coloana sau
diagonala sa fie aceeasi. Patratul magic normal de
ordinul 4 se obtine completand patrdtelele careu-
lui alaturat cu toate numerele de la 1 1a 16.

30

e Pdatratul magic de ordinul 3 se obtine comple-
tand patratelele careului alaturat, de regula, cu cifre
naturale distincte, astfel incat, suma numerelor de pe
orice rand, coloana sau diagonald sa fie aceeasi. Acest
numar se numeste constanta magicd. Pdtratul magic
normal de ordinul 3 se obtine completand patratelele
careului alaturat cu toate numerele dela 11a 9.

11. Calculati numarul natural x, stiind ca
[2(2x + 92:23) + 6] : 18 = 5.

12. Suma a doua numere naturale este egald cu
214. Determinati numerele, stiind cd daca impatim
numarul mai mare la cel mai mic obtinem catul 5 si
restul 4.

Indicatie. Rezolvam cu metoda figurativa.

13. Diferenta a doud numere naturale este egala cu
214. Dacd impdrtim numarul mai mare la cel mai mic
obtinem catul 7 si restul 4. Determinati numerele.

14. Suma a trei numere naturale este egala cu
232. Daca impatim al doilea numar la primul obti-
nem catul 3 si restul 3, iar daca impatim al treilea
numar la primul obtinem catul 5 si restul 4. Deter-
minati numerele.

15. Determinati numerele naturale de trei cifre care
impartite la suma cifrelor sale dau catul 10 si restul 9.

Legenda pdtratelor magice

intr-o buna zi s-a revarsat un rau, iar oamenii, infricosati, au inceput
sa aduca ofrande Zeului raului, pentru a-i calma furia. Dar, de fiecare data
cand faceau aceasta, aparea o broasca testoasa care incercuia ofrandele,
fara sa le accepte. n cele din urma, un baiat a observat marcajele speciale
de pe carapacea ei (un patrat magic de ordinul 3) si le-a interpretat. El le-a
spus oamenilor ca trebuie adusa o anumita cantitate (15) si astfel Zeul va fi
multumit. Acest lucru s-a si intamplat, iar raul a fost readus in matca.




Probleme recapitulative

La exercitiile 1-4 alegeti raspunsul corect.

1. Numarul cu 42 mai mare decat 2352 este:
a) 2352:42 = 56; b) 2352 - 42 = 98784;
C) 2352 — 42 =2310; d) 2352 + 42 = 2394.
2. Numarul cu 6 mai mic decat 216 este:

a) 216 + 6 =222; b) 216 - 6 = 210;
c)216-6 =1296; d) 216:6 = 36.

3. Numarul de 8 ori mai mare decat 512 este:
a)512 + 8 =520; b) 512 — 8 = 504;
c)512 - 8 = 4096; d)512:8 = 64.

4. Numarul de 8 ori mai mic decat 512 este:
a)512 + 8 =520; b) 512 — 8 = 504;

c) 512 - 8 = 4096; d)512:8 = 64.

5. Completati tabelul, dupa model:

a b a+b | a-b | a-b a:b
72 12 84 60 864 6
15 5
6 360
144 6
1536 1408

Scriem suma in doua forme:

S 1 + 2 4+ 3+... + 98 +99 +100

S 100+99+98+...+3+2+1

2S = 101 +101 +101 +... + 101 + 101 + 101 =

1. Pe cand mergeam la St. Ives,
M-am intalnit cu un barbat cu 7 sotii.
Fiecare sotie avea 7 saci,

Fiecare sac avea 7 pisici,
Fiecare pisica avea 7 pui,
Pui, pisici, saci si neveste,
Cati merg la St. Ives?

D curiozitati Suma lui Gauss

Sa calculam urmatoarea suma: 1 + 2 + 3 +... + 100.

101-100 = S = 5050

6. Calculati:

a) 482 :15; b) 7139 : 56;

€) 91025 :125; d) 41263 :512.

Faceti proba fiecarei operatii.

7. Care sunt resturile impadrtirii unui numar la 7?
Determinati suma resturilor impartirii numerelor
cuprinse intre 72 si 90 la 7.

8. Determinati toate numerele naturale de doua
cifre care impartite la un numar natural format din-
tr-o singura cifra dau restul 8.

9. Rezolvati: a) (435 + 120 - 75):15 + 3;

b)(37 - 12 -27 -12): (45:9 + 54:18);

c)58 - 432+ 5868 -500 - 48;

d)72-27+27-28-(39-93-39-39):54;

e)(333+111+666):111 - 2022.

10. Dacaa=15,b+c=21sib-c =5, calculati
2a+b +c,4a+2b - 2c,ab + ac si 2ab - 2ac.

11. Daca cifrele unui numadr natural de trei cifre
sunt consecutive, numarul se imparte exact la 3?

12. Suma tuturor numerelor naturale formate cu
trei cifre diferite intre ele se imparte exact la suma
celor trei cifre?

Problemele lui Ahmes

2. In 7 case sunt cate 7 pisici.
Fiecare pisicd mdnanca 7 soa-
reci. Daca ar fi trdit, fiecare soare-
ce ar fimancat 7 saci de grau. Din
fiecare sac de grau s-ar fi macinat
7 kg de faina. Cate kilograme de
faina au fost salvate de pisici?
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OPERATII CU NUMERE NATURALE

Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda

Test de autoevaluare 10 puncte din oficiu. Timp de lucru 50 de minute.
1. Calculati: a) 425 + 306; b) 609 — 587; c) 501 - 29; d) 3913:43. 20 puncte
2. Calculati catul si restul impartirii numarului 7133 la 73 si faceti proba operatiei. 20 puncte

3. Calculati:
a)36-12+510:17-216:36-5; b)(12-15+18-20-24-13):6 20 puncte

4. Suma a trei numere este 145. Determinati numerele, stiind ca primul este de trei ori mai mic
decat al doilea si cd, daca impdrtim al treilea numar la al doilea, obtinem catul 2 si restul 5. 10 puncte

5. Maria merge la cumparaturi si are la dispozitie 150 lei. Ea cumpara 7 caiete, 2 stilouri, 3 carti si o
ciocolata. Pretul unui caiet este de 3 lei, al unui stilou este de 5 ori mai mare decat al unui caiet, al unei
cdrti este cu 8 lei mai mare decat al unui stilou, iar o ciocolata costa de 3 ori mai putin decat un stilou.
Ce suma de bani ii ramane Mariei? 10 puncte

6. Determinati numarul natural x, stiind ca 45 :[129:3 - 3(11 + 3 - x) + 4] = 9. 10 puncte

Consolidare/remediere/stimularea performantei

1. Calculati suma, diferenta, catul si produsul numerelor:
125si5; b)672si12; ¢)335si67; d)2004si12; e)444150si225; f)138125si625.

2. Determinati deimpartitul, stiind cd impartitorul este 22, catul este 23, iar restul este 21.

3. Determinati toate numerele naturale care impartite la 7 dau catul 5.

4. Determinati toate numerele naturale care impartite la...

a) 11 dau restul egal cu catul; b) 7 dau restul egal cu dublul catului;

¢) 9 dau restul de doud ori mai mic decat catul; d) 13 dau restul mai mare cu 2 decat catul;

e) 8 dau restul mai mic cu 2 decat catul.

5. La impartirea a doua numere naturale se obtine catul 21 si restul 3. Care sunt numerele, daca
suma lor este 465 ?

6. Diferenta a doua numere naturale este 222. Prin impartirea primului numar la al doilea se obtine
catul 3 si restul 2. Determinati cele doua numere.

7. Calculati suma resturilor obtinute prin impartirea la 7 a numerelor naturale cuprinse intre
14 si22.

8. Calculati numadrul @ = 6432:6:4 — 3496:4:23 + 408 - 2:3. Determinati restul impartirii numarului
a la cel mai mic numar de forma x3y cu suma cifrelor 5, cifrele fiind distincte.

9.Dacaa+b=21sib+c=231,calculati:
a)2a+3b+c; b) numarul x pentru care ax + bx = 6300.

10. Calculati:
a) [42 - 8:(240:6 — 216:6)] : 4; b) a pentru care 9[9(a:9 - 222) + 1] + 1 = 10.
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Puterea cu exponent natural a unui numar natural

Ana: Andrei, ai auzit de Legenda Tablei de sah?

Demult, in Persiq, trdia un sah foarte bogat. Insd toate bogatiile lui nu u
reuseau sd-i alunge plictiseala. Intr-o zi, un brahman pe nume Sissa a adus la 1
palat un joc cu piese de lemn. Sahul nu se mai dezlipea de el. De aceea i s-a
spus jocul de sah. ,Spune-mi, ce bogatii voiesti pentru acest dar minunat?”
[-a intrebat sahul pe Sissa, dorind sa-l rasplateasca. ,Nu-ti cer decat atat:
pentru primul patrat al tablei de sah - un bob de grau, pentru al doilea pa-
trat — doud boabe, pentru al treilea patrat - patru boabe; si asa mai departe,
pentru fiecare patrat dublul numarului de boabe corespunzator patratului anterior”, a raspuns brahmanul.

Cate boabe de grau vor fi Tn ultimul patrat?

Andrei: Pare destul de complicat de aflat. in primul patrat va fi 1 bob de grau, in al doilea vor fi 2 boabe, in al
treilea 2 - 2 boabe, Tn al patrulea 2-2 -2 boabe... Va fi din ce in ce mai complicat de scris numarul de boabe din
fiecare patrat si, la un moment dat, va fi si greu de calculat.

v Produsul 2 - 2 se scrie 22 si se citeste ,doi la puterea a doua” sau, pe scurt, ,doi la a doua”.
Produsul 2 - 2 - 2 se scrie 2° si se citeste ,doi la puterea a treia” sau, pe scurt, ,doi la a treia”.
Produsul 2 - 2 - 2 - 2 se scrie 2 si se citeste ,doi la puterea a patra” sau, pe scurt, ,doi la a patra”.
v Daca asin sunt numere naturale,iarn # 0, n # 1,atuncia” = a-a-a-...-a. In aceasta scriere, a se
o . —_—
numeste bazd, iar n se numeste exponent.

n factori
v" Aridica un numar natural a la o putere n exprimata printr-un numar natural inseamna a inmulti numa-
rula cuelinsusidenori,n # 0,n # 1.

v Prin conventie,a® = 1, a! = a.
v 0° nu se poate calcula, de aceea spunem ca nu are sens.

@}ﬁ Andrei: Acum e mult mai simplu de scris. Vom avea: 1, 2, 22, 23, 24, 2°,...., 2% boabe in fiecare dintre
— cele 64 de patrate. Dar tot e greu de calculat.

Activitate in perechi

22=2-2=402=2-2.2=2802"=2-2-2-2 =16 Formati perechi si calculati pri-

25 =16-2 =32;73% =3-3-3 =270 5% =5.5.5-5 = 625 mele 5 puteri ale lui 10, apoi

2022° = 1; 1 =1-1-1-...-1 =1 comparati rezultatele cu cele ale
| ——

Urmadriti calculele: 25 de factori
4247° = 16+1 = 17; 63-122+23° = 216 - 144+1 = 73;
202°+92 = 1+81 = 82.
Atentie! Mai intdi se face ridicarea la putere si apoi adundrile/scaderile!
Scrierea unui produs ca o putere cu exponent natural:
5-5.-5-5:5:-5-5 =05%14-14-14-14-14-14 = 145
8-8-8-8-8-8-8-8-8-8=28911-11-11-11-11 = 115
3-3-3-3-3.3-3-3-3 = 3°
Atentie! Numarul de factori este exponentul puterii, baza fiind factorul!

Calcul oral: 31, 3%, 5% 8%, 9%, 112, 6%, 7%, 10%, 5%, 4%, 26, 3%, 1195 (°1°,

colegului de echipa. Trageti con-
cluzii despre ridicarea la putere
a numarului 10.

Formati perechi si completati
fiecare cate un tabel dintre cele
de mai jos. Verificati apoi rezul-
tatele colegului de echipa.
n 0 2 4 6 8
n2
n 1 3 5 7 9
nZ
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OPERATII CU NUMERE NATURALE

v Puterea a doua a unui numar natural se mai numeste si pdtratul acelui numar.
De exemplu: 52 este patratul lui 5 si se citeste ,,5 la puterea a doua” sau ,,5 la patrat”; 192 este patratul lui 19
si se citeste ,19 la puterea a doua” sau ,, 19 la patrat”.

v" Se numeste pdtrat perfect un numar natural care este patratul altui numar natural.

v" Ultima cifra a unui patrat perfect poate fi 0, 1, 4, 5, 6, 9. Un numar natural care are ultima cifra 2, 3, 7
sau 8 nu poate fi patrat perfect. Dar, daca un numar natural are ultima cifra 0, 1, 4, 5, 6 sau 9, acesta nu este
neapadrat pdtrat perfect!

De exemplu: 4 si 64 sunt patrate perfecte, dar 14, 24, 34, 44, 54 nu sunt patrate perfecte.

v/ Un numar nu este patrat perfect daca se poate incadra intre patratele a doua numere naturale consecutive.

2% = 4 este patrat 3% = 9este patrat HEBE
perfect, adica este C perfect, adica este EEE
dtratul lui 2: H N atratul lui 3:

P P EEE

E Probleme rezolvate

Calculati patratele numerelor: 15, 25, 35 si 45. Numerele 102, 110, 307, 626 sunt pdtrate perfecte?

Rezolvare. 152 = 225; 252 = 625; 352 =1225; 45% = 2025 . Numerele 102 si 307 au ultima cifrd 2 respectiv
7, deci nu sunt patrate perfecte.

Numarul 110 are ultima cifra 0, asadar nu ne putem pronunta dacd este sau nu patrat perfect. Dar 110 >100,
100 este patratul lui 10, calculam 11% = 121 si obtinemca 100 < 110 < 121, adica 10?> < 110 < 112 Asadar
110 nu este patrat perfect pentru ca a fost incadrat intre patratele numerelor consecutive 10 si 11.

Amvdzutca 25 = 625 < 626 sicalculam 26? = 676. Finalizati voi rezolvarea!

Ardtaticanumerele 10n + 2, 10n + 7si10n + 8, unde neste numar natural nenul, nu sunt patrate perfecte.
Rezolvare. Produsul 10n are ultima cifra 0, deci numerele 10n + 2, 10n + 7 si 10n + 8 au ultima cifra egala
cu 2 sau 7 sau 8 si nu pot fi patrate perfecte.

# Probleme propuse

° 3. Asociati cifra din coloana A cu litera cores-
1. Completati tabelul urmator dupd model: punzdtoare din coloana B, astfel incat sa obtinem
Puterea g2 | g 5122 propozitii adevdrate:
A B
Baza 8 56 | O 1 1. In scrierea 123° exponentul este ... a) 27
Exponentul 22 13 | 145 | 43 2. Rezultatul calculului 4° + 62 - 2°este... b)9
9 Precizatival de adevs iilor: 3. Calculand 3° obtinem.... c)8
- fecizall valoarea de adevar a propozifirior: 4. Scris ca o putere, numarul 25 este... d) 52
In scrierea 6'?bazaeste6. A F e)5
2% = 6. 4. Scrieti urmatoarele numere ca puteri:
12922 = 2022. Ah-b4-b-hb b4
0% = 0. b)5-5-5-5-5;

c)10-10-10-10-10;
d)6-6-6-6-6-6-6-6-6-6-6-6-6;
e) 301 - 301 - 301 - 301 - 301 - 301 - 301 - 301 - 301.

6-6-6-6-6 = 65
100 este patrat perfect.

> > o> > >
™ oo™
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5. Scrieti ca inmultire repetata:

a)4% b)37%; 0% d)215 e) 134

6. Calculati: a) 19% b) 73; ¢) 3% d) 4% e) 21%
f) 1249, g) 0'%2%; h) 15629 i) 6°.

7. Calculati patratele numerelor de la 10 la 25.

...................

:  Completati Portofoliul personal cu patratele :
. perfecte calculate de voi. :

8. Scrieti pdtratele perfecte cuprinse intre 40 si 200.
9. Calculati: a) 72 + 2% b) 42 — 32+ 11%5;

) 5+52+5% d)67+4°-52-82+19%- 0%%
e) (52— 2%:2):3 1%, f)(6777% + 233%22);

2) [(142 - 139 : 27 - 29] - 2 + 20049
h)2-32+3-22+2%.3%1)2-52+5.2%2-2%.6;
j)1+22-(32:9-1):8+ 2008

k)[22-(0®+3°+ 5"+ 1%) - 3] :5%

) 102 [4+5-32 - 25+ 43 (49 - 39) :2°].

10. Determinati numarul natural x care verifica
egalitatea: 2 - [152-32- (x-6)] +2%-3%2 = 324.
000

11. Scrieti ca suma de puteri cu baze diferite nu-
merele: a) 13; b)14; ¢)25; d)100; e)169.

D curiozitati

1.9+2=11
12-9+3= 111
123-9+4=1111
9+5= 11111
123459 + 6=111111
123456 -9 + 7 =1111111
1234567 - 9 * 8= 11111111
12345678 -9 + 9= 111111111

1234 -

9.9+7=88
98.9+6=888

987-9+5=8888
6_9+4=88888

987
98765-9+3= 888888
9= 8888888
88888888
888888

987654 -9 +
9876543 -9+ 17

................................................................................

12. Scrieti urmatoarele numere ca patrate perfecte:
a) 16; 81; 144; 256; 324; 400; 2500;
b)a = 32+4% b = 62+82% ¢ = 92+ 12%
d = 122+ 162
Indicatie. b) Faceti intai calculele si apoi gasiti pa-
tratul perfectd = 12% + 162 = 144 + 256 = 400 = 20
Atentie! 32 + 4% # (3 + 4)°.
13. Aratati cd urmdtoarele numere sunt patrate
perfecte:
a)52-6+52-9+52.10; b)7°+7%.-2+7%.2%
Q2+2+22+23+24+2% d)1+3+5+7+9;
e)8+2-(1+2+3+4+5+6+7).
Indicatie. La a) si b) scoateti factor comun.

14. Cate numere naturale patrate perfecte sunt
cuprinse intre:

a)32si15% b) 102 si 100%

d) 8%si 30% e)12%si13%?

Indicatie. a) Intre 3? si 15? sunt urméatoarele pa-
trate perfecte: 42, 52, 62, ..., 142

c) 6%si19%

15. Determinati numarul natural n pentru care:
a)n? = 36; b)n? = 361; c)n® = 64;

d)n® = 125; e)n?+6% = 10%
fyn?+122 = 13% g)n?+122 = 202

16. Aratati cd nu existd numere naturale n pentru

care numerelea = 5n+3,b = 5n+7,¢c = 5n+38
sid = 5n+ 12 sa fie patrate perfecte.

H Investigatie

In Legenda Tablei de sah, in cele 64 de pa-
trate vor fi: 1, 2, 2%, 23, 24, ..., 2% boabe de grau.
Notdm S =1+ 2 + 22+ 23+ 24+ 25+ . + 26 In-
multim suma cu 2 (baza puterilor) si obtinem
2-5=2+224 234 204 254 264 + 2634 20,

Scadem cele doua relatii:
2522004254 . 4254204 294 2242
S= 294 . +254204 234224241
S=2% -1
Asadar, in total sunt 2° — 1 boabe de grau.
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OPERATII CU NUMERE NATURALE

Reguli de calcul cu puteri
A. Reguli de calcul cu puteri cu aceeasi baza

Andrei: Am Tnteles ca pentru a calcula o suma in care unii termeni sunt puteri
ale unor numere naturale trebuie sa facem calculele, adica trebuie sa ridicam la
putere si apoi sa adunam. Dar daca vrem sa inmultim doua puteri cu aceeasi baza?

Ana: De exemplu: 7°-7=7-7-7-(G-7-7-7)=7-7-7-7-7-7-7 =17,
Cred ca putem rezolva asa. Ar fi prea mult de inmultit si e mai usor sa scriem ca
putere rezultatul.

6%
57.57 = 514 = 5742'

Andrei: Si daca vrem sa impartim: 67:6° = (6-6-6-6-6-6-6):(6-6-6-6-6) = 6-6
Ana: lar daca vrem sa calculam (57)2 consideram puterea a doua a numarului 57, adica (57)2

ﬂm Pentru a inmulti pu-

v Inmultirea puterilor care au aceeasi baza teri care au aceeasi bazd,
la rezultat copiem baza si

sunt patrate perfecte?

Oricare ar fi numerele naturale nenule a, m si n are loc relatia: a™ - a® = a™™". By .
adundm exponentii.
Exemple:
311 . 312 . 38 — 311+12+8 — 331; 105 . 109 . 10 — 105+9+1 — 1015;
57.59 = 579 = 516 nu conteaza dacd sunt mai multi factori, daca un factor nu are exponent,
important este sd avem aceeasi bazd; consideram exponentul egal cu 1;
6 — 6 2 _ 8.

3%-9 = 3°-3° = 3% 2.92.93. 04, L 010 = Ql#243+.410 — 910112 _— 955

[-am scris pe 9 ca o putere a lui 3; B )
v Impartirea puterilor care au aceeasi baza Pentru a imparti doud
Oricare ar fi numerele naturale nenule a, m si n, m > n, are loc relatia: putert care au aceeast

baza, la rezultat copiem

m:- n = m-n o v 0o
ar.a a=. baza si scadem exponentii.

Exemple:
517.59 = 5179 — 58. 321.312.38 — 321-12.38 — 398 — 3. 105-109:108 = 10598 = 10°¢:
dacd sunt mai multe operatii, ele se fac

in ordinea din exercitiu.

v Puterea unei puteri .
Pentru a ridica o pute-

Oricare ar fi numerele naturale nenule a, m sinareloc relatia: (@™™ = a™". ., T
Exemple: copiem baza si inmultim
(99)6 — 99~6 — 954; (611)10 — 611-10 — 6110; (30)15 — 30 = 1. exponen;ii.
E Probleme rezolvate VJ Portofoliu
Scrieti ca putere cu baza 3 numerele 9 si 81'°. Realizati o fisa cu puterile nume- :
Rezolvare.9 = 3.3 = 3%; 81" = (39)'5 = 3%, : relor2,3, 5,10 cu exponenti pand la :

: 10 si adaugati-o portofoliului vos- :
© tru. Fisa va poate fi utild atunci cdnd :
y - este necesarsa scrieti unele numere :
Rezolvare. 5" = (57)*este pdtrat perfect; 97 = (377 = 3™ = (37)” : puteri ale altor numere. De exem-
este pdtrat perfect; 87 = (2°)" = 2°' = 2.2 = (2'9)?- 2 este du- : ply, daca trebuie si calculati 9°- :
blul unui pdtrat perfect si nu este patrat perfect; 22" - 2272 = 222 % 372 fo|osind fisa observati ci cele
-(2-1) = 222 = (271)2 este patrat perfect. : doua baze sunt puteri ale numaru- :
O putere in care exponentul este un numdr par este pdtrat perfect! ~ : lui 3 si puteti realiza transformarile :

O putere in care baza este un pdtrat perfect este pdtrat perfect! £ 9°.277=(32)%.(3%)2=3°.3°=3",

Numerele 5%, 97, 87, 223 — 222 ynde n este numar natural,



B. Reguli de calcul cu puteri cu acelasi exponent

Andrei: Am invatat reguli de calcul cu puteri cu aceeasi baza. Dar daca avem baze diferite si acelasi exponent?
Ana: Sa incercam:
23.3%=(2-2-2)-(3-3-3)=(2-3)-(2-3)-(2-3)=6-6-6=6"

Andrei: lar daca vrem sa impartim doua puteri cu baze diferite si acelasi exponent:
123:3% = (12-12-12):(3-3-3) = (12:3)-(12:3)-(12:3) = & - 4 - 4 = 4°,

v Produsul de puteri cu acelasi exponent

Oricare ar fi numerele naturale nenule a, b si m are loc relatia: am™ - bm = (a - b)m.
Exemple: 68-5% = (6-5)8 = 308 ~218.518 = (2.518 = 105 Pentru a inmulti doud

69.129 = 729; ©Q100. 11100 = ggloo. 3.98.58 = 3.10% = 300000000, puteri cu acelasi expo-
nent, la rezultat inmultim

bazele si copiem expo-
E Probleme rezolvate nentul.

Cu cate cifre de O se termina numarul 3 - 48 - 256?

Rezolvare. Am observat la ultimul exemplu de mai sus ca atunci cand printre factori sunt puteri ale lui 2
si 5 produsul acestora este o putere a lui 10, iar rezultatul va fi un numar cu atatea zerouri la sfarsit cat este
exponentul lui 10. Asadar 3 - 48- 255 = 3.(22)8.(52)8 = 3.216.512 = 3.24.(212.512) = 3.24.10"si,
cum in produs avem 10'?, atunci numarul se termina cu 12 zerouri.

v Catul de puteri cu acelasi exponent

Oricare ar fi numerele naturale nenule a, b si m, are loc relatia: a™: bm = (a:b)m.
Exemple: © 45%:5% = (45:5)% = 98, 12'8: 4% = 315 PR
639:21° = 39 ggQ100. 11100 — Q100 2518:518 = (25:5)18 = 518, Pentru a impdrti doud

puteri cu acelasi expo-
nent, la rezultat impdrtim
bazele si copiem expo-

nentul.
‘/ Probleme propuse

38.658%:15% = (3-65:15)% = 138
3.65%:57 = 3.65-657:57 = 195-(65:5)” = 195-13".

® 4. Calculati:
1. Scrieti rezultatul sub forma unei puteri: a)(37°-3%:3* - 5% b)(27)%-2%:2%-4%
Q)58 522 b) 6°- 6° ) 7°- 49; €)(57)%.53:5% 53 d)(9+3190:394345:3%4):33;
d) 1772:1725; e) 1016:1016; f) 125:52; e) 1443:12° - 1252(22'3)4+3'32233.
g)2%5.2:213; h) (217)3; i) [(22)2]4; (YY)

j) (317.3%)2:(3%-39); k) 2156.256:4216;

D) 18120:212. (32 )12, m) (144)%:2% - (3+1)'5;

n) (24)%:22"- (32 = 1) — 2005° - 22.

2. Calculati:

a) (59+51+52)4:314+31% b) (16+213:29):25;

) (794+7'+795:574+57% ) (4+220;2198) .93
[ X )

3. Calculati si scrieti rezultatul sub forma unei puteri:

8)27'29'218'222:2162221:26' b)3.314,32:317.
0) (29)7.210:(295; d) [(29)4]5: 2%,
e) (392:(39)1°:3% £)4r-42.... 4%

5. Calculati: a) (2 - 22+ 28 . ... 259) : (217)75,
b)(92.94.96.....980):(31.32.3%. ..3%),
c¢)(5'-5%.55. .5%9):(55.50.515. .5150)
6. Calculati: a) 36 - 27%°:9%; b) 10%°:100%;
C)2° - 41%.8%; d)2786:9%0: ) 125" .57:55,

7. Calculati, folosind metoda factorului comun:
a) 52n+3 — 4 .25+ 5211; b) 5n 4 5n+l + 5n+2;

€) 240 - 2% — 2% d) (37 - 37 -37):5;
e) (36 + 6% +5.62):62,

Indicatie. Scoatem factor comun puterea cu baza

comuna la exponentul cel mai mic.
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OPERATII CU NUMERE NATURALE

Compararea puterilor

Ana: Andrei, hai sa incercam sa comparam puteri. Eu zic ca 5% > 57 pentru ca
58 =5.5.5.5.5.5.5.5are mai multi factori de 5 decat5’ = 5-5-5-5-5-5.5.

Andrei: Daca ma gandesc la doua puteri cu acelasi exponent, de exemplu 11° si
9% euzic ca 11° > 9° pentru cq, daca inmultesc 11 de cinci ori, obtin mai mult decat
daca inmultesc 9 de cinci ori. Dar ce fac daca trebuie sa compar 2% cu 3'? La primul
numar baza este mai mica si exponentul mai mare si la al doilea este invers.

v Dintre doud puteri cu aceeasi baza, diferita de O si de 1, este mai mare cea cu exponentul mai mare.

v Dintre doud puteri cu acelasi exponent, nenul, este mai mare cea cu baza mai mare.

v Pentru a compara doua puteri cu baze si exponenti diferiti, vom aduce puterile sau la aceeasi baza sau
la aceelasi exponent.

Exemple: © 6% < 62 (puterile au aceeasi bazd si 24 < 42); © 5'2 < 5'3; © 915 > 715 (puterile au acelasi expo-
nentsi 9 > 7); © 1015 < 108%; © 27'° > 92! (pentru ca 27" = (335 = 3% i 92! = (39)? = 3%?); © 16° > 84
(aduceti puterile la baza 2 si verificati); © 5% < 277 (pentru ca 5% = 5% = (53)!1 = 1251 6] 277 = 2711 = (27)!1 =
=128"); © 4% > 3% (prima putere are si baza mai mare si exponentul mai mare); © 2%* > 43° (pentru ca
43° = 1); © 1'% < 124" (pentrucd 1' = 15si124' = 124).

Atentie! Dacd o putere are si baza si exponentul mai mare este mai mare.

E Probleme rezolvate

Ordonati crescator: a) 2°, 27, 20, 29 2% b)3° 96, 273, 9% 812
Rezolvare: a) Ordonam dupa exponenti: 2°,24 25 27 29 b) Transformam toate puterile in puteri cu baza 3:
96=(32)6=3"1%27%=(3%)>=3%9* =(32)* = 3% 812 =(3%)? =38 Ordinea crescatoare este: 3%, 9% =812,273,96.

‘/ Probleme propuse

b

° 5. Determinati jumatatea celui mai mic si sfertul
1. Comparati: celui mai mare dintre numerele 8,44, 16%,
2% cu 2%; 8% cu 9%; 63 cu 5%; 47 cu 3% P
5%cu 2% 4'cul®; 1017cu9’% 0%cu31% 4°cu 25 6. Ordonati descrescator numerele:
203% cu 211°% 81 cu 16% 23 cu 167; 9'° cu 39 a) 241 421 161 b) 912,319 275:
312 cu 81%; 36''cu 62'; 5% cu 25'% 2% cu 5% 0 511’256’ 410-’ d) 720’430’340,’
415cu 7% 20% cu30%; 97 cu2''t; 8 cu 10%. o) 522’ 955 ’333-’ f) 713’1 49’3 76’2_
2. Ordonati crescator puterile: 9) 2020, 4’020: 30%; h) 3404:27071 5363.
a) 5'8,56 50 511 525, 1) 72,32, 152,82, 52,12 o . .
©)2010°,2010",3%,2%,44 11", 7. Calculati si apoi comparati:
a) 2512 _ 2510 cu 3341; b) 335 _ 917 cu 252;
[ X J C) 419 — 236 cyy 328; d) 333352330 cyy 2544 250
3. Comparati puterile:a) 1647 cu2'9; @) 2487 — 486 _ 9485 oy (19
b) 23.56 cu 24-55; ) (2-3%)2 cu 23-35; £) 4103 cy (5200 — 4. 5199 4 9543107 _ 5199)206;
d)8-9-32cu 23-35; e) 2743 cu 34-25; ) 93+364+255+15%-2% cu 519+ 303+ (642 +(32)3;
f)4*cu7'®-16; g) 5%*-9 cu 3%, h) 32n+1 — gn ey 2341 — g
4. Comparati numerele: i) 2m2 +3.2™1 - 9.2"cu 2™ 5" - 10%
a)x = 239 4 94l Sly = 240 + 240; ]) 8,3n+2,25n+1 cu 7.5n+2. 15n+1‘
b)a = 3*-11%2sib = 2712124 Indicatie. Folositi metoda scoaterii factorului co-
Indicatie. 29 +241=2%942%.22=23%.(1+22)=2%.5, mun exemplificata in indicatia de la exercitiul 4.
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Scrierea numerelor naturale in baza 10.

Scrierea numerelor naturale in baza 2

Andrei: Ana, noi stim sa scriem descompunerea numerelor in sis-
temul zecimal. De exemplu, 458 = 4-100+5-10 + 8.

Ana: Desigur, dar acum, dupa ce am mai invatat si puterile, pu-
tem scrie: 458 = 4-102+5-10+8, iar 12486 = 1-104+2-103+ 4 -
-102+8-10 + 6. Aceasta este scrierea in baza 10. Dar ce stii despre
scrierea in baza 2?

Andrei: Sistemul de numeratie binar a inceput sa fie folosit inca
din cele mai vechi timpuri, odata cu aparitia logicii: odata definite no-
tiunile de ,propozitie adevarata” si ,propozitie falsa”. Prima descriere
cunoscuta a unui sistem de numeratie binar a fost scrisa candva intre
secolele VIl si IVT.H. de catre matematicianul indian Pingala. In seco-
lul al XVII-lea, matematicianul german Gottfried Leibniz a descris in

.................................................................................................................................................................................

articolul sau, Explication de I'’Arithmetique Binaire, sistemul binar in intregime, folosindu-se chiar de simbolurile

moderne 0 si 1.

Folosirea sistemului binar s-a raspandit insa cel mai mult abia recent, odata cu aparitia sistemelor informatice,
incepand de la cele mai rudimentare si pana la cele curente. In sistemul (de numeratie) binar existad doar doua
cifre posibile, 0 si 1. Conform definitiei lui Claude Shannon, o cifra binara contine cantitatea de informatie de 1 bit.

Daca esti interesat, cauta pe internet si citeste mai mult despre acest subiect.

Sistemul de numeratie zecimal (in baza 10)
v Foloseste 10 cifre: 0, 1, 2, 3,4, 5,6, 7,8, 9.
v/ Un numar de doua cifre in baza 10 se scrie astfel:

ab,, = a-10+b.
Un numar d_etrei cifre in baza 10 se scrie
abc = a-102+b-10+c.

(10)
Un numadr de patru cifre in baza 10 se scrie
abed, = a-10°+b-10*+c- 10 +d.

(10)

v Numarul 100

(o SE Citeste ,0 sutd”.

Sistemul de numeratie binar (in baza 2)
v Foloseste 2 cifre: 0, 1.

v/ Un numar de doua cifre in baza 2 se scrie astfel:
abm =a-2+b.
Un numar de trei cifre in baza 2 se scrie
abc@ =a-22+b-2+c.

Un numadr de patru cifre in baza 2 se scrie

abed , = a-2°+b-2?+c-2+d.
v~ Numarul 100 () S€ citeste ,unu-zero-zero” sau

unu-zero-zero in baza 2”.

Numararea in sistemul binar este asemanatoare cu cea din sistemul zecimal. Diferenta consta in faptul ca
in sistemul binar folosim doar cifrele 0 si 1. In tabel este prezentata corespondenta numerelor de la 0 la 10 din

sistemul zecimal cu cele din sistemul binar.

Sistemul zecimal | 0 | 1 | 2 3 4

Sistemul binar O|1 10 11 | 100

101 | 110 | 111 | 1000 | 1001 | 1010

39



OPERATIICUNUMERENATURALE L AR

v" Transformarea unui numar din baza 10 in baza 2 se face prin im- H Activitate in perechi
partiri succesive. La fiecare impadrtire se pune in evidentd restul. Numa-

rul in baza 2 se citeste incepand cu ultimul cat si apoi resturile obtinute
de la dreapta spre stanga.

Formati perechi si rezolvati fieca-
re dintre voi exercitiile de mai jos.
Verificati la final rezultatele:

1 0 0|2 . .
10 ol 2 Transformati urmatoarele
S numere din baza 10 in baza 2:
Ol4 2 5|2
i 1 Oi 1 2|2 0(10)’1(10)'2(10)’3(10)'4(10)'5(10)'6(10)’
O(1 0|0 5|1 2(6]|2 (10)’8(10)’9(10)’10(10)
0 4 0 6[3]2 . .
— < Transformati urmatoarele
1 021 Numarul este numere din baza 2 Tn baza 10:
1 100(10) = 1100100(2).

0(2),1(2),10(2),11(2),100(2),101(2),

v Transformarea unui numar din baza 2 in baza 10 se face folosind - 110,,111,,1000,,1001,,1010 ,
descompunerea numarului in baza 2:
1100100, = 1-2°+1-2°4+0-2*+0-2°+1-2?+40-2+0 = 64+32+0+0+4+0+0 = 100

E Probleme rezolvate

Transformati numerele 15 si 20 din baza 10 in baza 2.

Rezolvare. 15, = 1111,;20,, = 10100,

Transformati numerele 1011, 1111 si 11111 din baza 2 in baza 10.
Rezolvare. 1011, = 11 1111, = 15, 11111, = 31

(2) (100’ (100
Scrieti numarul 56 ca suma de puteri ale lui 2.

Rezolvare. Scriem numarul 56 in baza 2 astfel: 56, = 111000, = 25+ 24+ 23,

Curiozitate. Determinati baza x pentru care 24, = 14 .
Rezolvare. Exista si alte baze de numeratie in afara de 10 si 2. In baza de numeratie x se lucreaza cu cifrele:

0,1,2;..,x-1. Asadar, 24 0= 14, © 2-x+4 = 14 & x = 5. Este mai mare decat 2 si 4.

# Probleme propuse o ]
3. Determinati numarul de forma 7a3_ ; care are

(10)

(10

(10
1. Transformati numerele 25, 44, 70, 125 si 250 produsul cifrelor egal cu 84.
din baza 10 in baza 2. 4. Determinati numerele de forma 3ab0,, care
2. Transformati numerele 1101, 1110, 11110 si au suma cifrelor egald cu 10.
11101 din baza 2 in baza 10. 5. Scrieti numarul 109 ca suma de puteri ale lui 2.

Atunci cand lucrdm cu numere in baza 2, spunem ca lucram in

sistemul (de numeratie) binar. Acesta este si cel mai natural mod de sto-
care a informatiei in domeniul calculatoarelor. Pentru a putea fi memorat, prelucrat si transmis tot ceea ce
vedem pe ecranul monitorului unui computer sau tot ceea ce auzim — text, imagini, sunete, ... — acestea sunt
mai intai traduse in sistem binar, adica intr-un sir foarte lung format din cifrele 0 si 1. Cautati pe Internet ta-
belul cu literele alfabetului codate in sistem binar. Folositi-1 pentru a traduce textul: 01001100 01110101 01101101

01100101 01100001 00100000 01100101 01110011 01110100 01100101 00100000 01100011 01101111 01101110 01100100
01110101 01110011 11000100 10000011 00100000 01100100 01100101 00100000 01101110 01110101 01101101 01100101
0111001001100101 00101110 00100000001010000101000001101001 01110100 01100001 01100111 01101111 01110010

01100001 00101001 (e1038e11d) ,219WNU 9P BSNPUOD 21Sd BAWNT*
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Ordinea efectuarii operatiilor

v Daca intr-un exercitiu apar adunari, scaderi, inmultiri, impartiri si puteri, efectuam mai intai calculele
cu puteri aplicand regulile invatate, apoi inmultirile si impartirile, iar apoi adunarile si scaderile, iar in final
operatiile se efectueaza in ordinea in care se gasesc.

v" Daca intr-un exercitiu sunt folosite paranteze rotunde, paranteze patrate si acolade, atunci efectuam
intdi operatiile din parantezele rotunde, dupa care pe cele din parantezele patrate, apoi operatiile din acolade,
iar la final efectuam restul operatiilor de la stanga la dreapta.

E Probleme rezolvate

11+8-3 = 11+ 24 = 35;

8+3-(17-2-7-2>=8+3-(17-14-8 = 8+3-3-8 =8+49-8 = 9.

{12+2-[13-32.(9-2-D]}:5 = {12+2-[13-9-9-8)]}:5 = [12+2-(13-9-1D]:5=
=(12+2-4):5 = (12+8):5 = 20:5 = 4.

‘/ Probleme propuse

1. Calculati: 6. Calculati:

a) 421 + 36 - 99; b) 810 - 342 - 111;
e)55:11 -5 : 25; f)2.3-4-5:60. b) (42~13)-{67+5-[(45-21-2)-(7-9+37)~
: -183]}+7-12.
2. Efectuati:
) (5+16) - 3: b)32 - 3:8:6: O1+11-{1+11-[1+11-(11-11-120)]} +11-11;
€)3-24-3-12:18; d)(32-5+3-52:15; d)[103-3-(21-11-23-9)]-{3+5-[2+3:(5+5-6)] };
e)10°+ 107 - 4-52; f)7°-79:7". e)3822-22-[15+5-(217-199)] +33-
3. Calculati: [258 -5 (455 - 438)];
Q)20+ 21 422423 4 24. 5 f){[18-8-108+12-8]-2-182}+
b) 2% + 33 4+ 4% + 53 — G2 +[17282-28-(888-282)].
€)5-67+7%-8~-999:9. 7. Stiind cd a = 2%:2¥ sib+c = 2-[2%+22.
[ 1) (1 +3-19879)], calculati (ab + ac): 22'.
4. Efectuati: o 2 8. Calculati:
a) 15 +25 . (23 —24 .381 )4— 7 ,5 , a) [323_,_312,35_'_2125:226] : [323+344:327+(29)11];
b)33 [3+3 +3°+3 (3 -2-11 )], b)(11256+21O+96+494)2(12560+45+272+78).

€)2%-5-5-(25-52) + 43,
) 9. Calculati:

5. Calcula‘glz a) (7-72-73.... 71946 .75): 75
2)[(22)°:21 =20 = 27 - 4:12 + 2, b)(+4+6+...+100 - 4 -5 - 100.
b) (100%)2:(62 + 82)% — (02015 + 12016 + 20179);
0)[5%-5+ 5% : 5% +(5%%:5'9 + 555°] : 164;

d) 282:[(6-5-7-297 +28:(8 .24 +231] .23,

1



1. Efectuati:

a)5-7+2% b)8+5-13;
c)75-96:2; d) 2%+ 3% - 5%
e)13-5+62-45:9; f)36-5:(4-32%).
2. Calculati:

a)5-5%.57:59 — 4%
b)32+3.31.9%4:278;
c)3-52-16-2%-4:8%
d)24.3%.3-6°%.6;
e)13°-5'+6-36%-6°:6'2 - 4%.33:12%
f)364-5:(2-3%)4

3. Comparati:

a)8¢cu 7’ b) 216 cu 4°;
c)10%cu11% d) 0916 cu 1100,

e) 3% cu 2%; ) 3% cu 42,

g) 26* cu 9°.

4. Calculati:
a)22-32.5+(4-8-5%-3;
b)(7+3)*:52+3-(2-6-7):15;
A)1+(9%:9+9:(23+7)-12%:72;

oooooooooooooooooo

d)2-[3+4-(5+6-7)+8%-3;

e)(395:38 + 102: (2 - 59);
£)3°-[32+ (15°+ 15+ 15" — 72: 49) : 24].
5. Calculati:
)23+ {44+4-[3+8-(11-12-8-10)-59]}:7+1002;
b)(29-14-29-4)+12-11+8-{125-5-
-[340-2-(22-19-23-11)]};
) [(25)7 4 285:234] - [20 4 235:235 4 425: (16%: 2)];
d) [2-23-219 + (395 + (52)19:55] : (214 + 515 + 320);
e)10%:52+ 10 - {2'°: 64 + 23-[1035 : (5:3) -
—_ (237,737)2: (436_4937) . 2]}
6. Ordonati crescdtor numerele
= 21.22.23%. .22
= 31.32.3%. .35
c = 5%.5%.5%.56.57.58:53
7.Daca a = (25":5"+ 3% - 43— 17 - 5" -
-[(25 - 52 - 7): 2008] + 1993,
b = 32-1992°5-3984°+23.3-83si
c =10°4+9-102+9-10 + 4,
calculati (2a - b - ¢)?%.
8. Comparati: a) 3% si 2%; b) [(3%)%]*si 37"

S Q
|

ooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooo

La un concurs pe echipe s-a propus urmatorul exercitiu spre re-
zolvare, dar, din cauza imprimantei, nu s-au tiparit si parantezele. Cele
patru echipe participante au obtinut rezultate diferite, numerele 11, 8,
5 si 23, dar totusi au primit punctaje maxime. Pune si tu parantezele
pentru a obtine cele patru rezultate. Verifica dacd se mai pot obtine si
alte rezultate.

3-5+3—2-7+1'

Inmultiti numarul 273 cu varsta voastra si apoi inmultiti rezultatul obtinut cu 37. Observati legatura

dintre numarul obtinut si varsta voastra.

Alegeti un numar format din patru cifre diferite. Aranjati cifrele in asa fel incat sa obtineti cel mai mare si
cel mai mic numar format din acele cifre si scadeti-le. Repetati acest proces pentru fiecare numar nou obtinut.
Dupd cel mult 7 astfel de calcule, veti ajunge la numarul 6174.
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Test de autoevaluare

1. Calculati:

a) 2% b) 249
2. Comparati:
a)11°cu 159

3. Calculati:

a) (20421 + 229 72+ 77

b) 6% - 365:(61)2 + 410 710:289 - 250 - O1%;

C) 524 . 510;

b) 742 cu 7°%;

d)178:17%;

c) 9°cu 319

.................................................................................................................................................................................

Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda

10 puncte din oficiu. Timp de lucru 50 de minute.

C) 3100 [340_358 + (310,315)5:327 + (457:455 _ 14)90_38]'

e) (79)5;

d) 78 cu 4.

f)2781:981, 30 puncte

10 puncte

30 puncte

4. Calculati sfertul celui mai mic si jumatatea celui mai mare dintre numerele:

8301’32119’6483‘

20 puncte

Consolidare/remediere/stimularea performantei

1. Alegeti rdspunsul corect:

1) Patratul lui 6 este:

d) 10'%:106;

a) 24; b) 12; ) 36; d) 30.

2) Daca efectuam [(819)2]° obtinem:

a) 8% b) 1; c)0; d) 82°.

3) Rezultatul calculului 62 + 26 este egal cu:

a) 8% b) 82%; c) 16; d) 100.

2. Scrieti ca o singura putere:

a)5'8. 5% b) 6°- 6% ) 177:17%

) (2173 g) [(293]% h) (3'7-3%)2:(3°-3%).

3. Calculati:

a) 182 - 147
d)3%-2+2%.3+2%.3%
g)(1+3-32.39:(3%+ 1)
22 -(52-32:27:2%

b) 20! + 202 + 203;
e) [(39)°]2:(34)%;

h) (25 + 5'2:519) : 52
k) [3-32-33-34:9% + (291:(42)°] : 5.

e)2%.2:213

c)1-22+2-32+3.4%
£)(3°+ 3" +3%5:13% + 132
D1 114:11%-11%
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OPERATII CU NUMERE NATURALE

Metode aritmetice de rezolvare a problemelor

Ana: Andrei, stii ca mie imi plac problemele de aritmetica. Abia asteptam sa ajung la aceasta lectie. Tu ce iti

amintesti despre rezolvarea unei probleme?

Andrei: La o problema avem ipoteza problemei (adica datele care se dau) si concluzia problemei (adica cerin-
ta/cerintele problemei). Doamna invatatoare ne spunea asa:

In rezolvarea unei probleme trebuie sd parcurgem urmdtoarele etape:
analiza problemei (stabilirea legaturii dintre datele problemei);

ficarea datelor);
carea si interpretarea rezultatului.

I. Metoda reducerii la unitate

Andrei: Ce poti sa-mi spui despre metoda reducerii la unitate?
Ana: Metoda reducerii la unitate consta in compararea mdrimilor date intr-o proble-

citirea si intelegerea problemei (identi-
redactarea rezolvdrii; © verifi-

a®

o

ma cu aceeasi mdrime, luata ca unitate. Dar trebuie sa fim atenti si sa stabilim depen-
denta intre marimi: atunci cand una creste de un numar de ori, cealalta creste sau scade de acelasi numar de ori.

Andrei: Hai sa exemplificam prin cateva probleme.

E Probleme rezolvate

In 8 cutii de acelasi fel sunt, in total, 48 de bom-
boane. Cate bomboane sunt in 5 dintre cele 8 cutii?

Rezolvare. Daca stim cate bomboane sunt in 8 cu-

tii, aflam cate bomboane sunt intr-o cutie: de 8 ori mai
putine bomboane decat sunt impreuna in cele 8 cutii.

Scutil..ooovvvennnnn. 48 de bomboane
lcutie.ooovvevnnnnn. 48 : 8 = 6 bomboane
S5cutii.....coovvvnnn. 6-5 = 30 de bomboane

(de 5 ori mai multe bomboane, pentru ca sunt de
5 ori mai multe cutii)
Asadar in 5 cutii sunt 30 de bomboane.

Ana: Dar putem sa avem intr-o problema mai multe date. Pen-
tru reducerea la unitate a fiecarei date din problema trebuie sa
- descoperim ce fel de dependenta este intre marimi.

Pentru a ara 18 ha de teren arabil, 4 tractoare au lucrat 9 zile. Daca
ar trebui sa aram 21 ha si dispunem de 6 tractoare, cat timp le va fi nece-
sar? (Presupunem ca tractoarele indeplinesc aceeasi norma).

Rezolvare. Vom reduce la unitate, pe rand, numarul de tractoare si

suprafata, apoi vom reveni, invers, la datele cerute.

6 tractoare pot ara un teren in 2 zile. In cate
zile pot ara terenul respectiv doar 4 dintre cele 6
tractoare?
Rezolvare. Un singur tractor ar ara terenul in mai
multe zile, in cazul nostru de 6 ori mai multe.

6 tractoare .........ccoee..... 2 zile
1 tractor .....oceeeveennn.. 6-2 =12 zile
4 tractoare ........coe....... 12 : 4 =3 zile

(de 4 ori mai putine zile, deoarece ard de 4 ori mai
multe tractoare)
Asadar cele 4 tractoare ara terenul in 3 zile.

: Adaugati in portofoliul vostru :
: modelele de rezolvari de proble- :
: me pe care le gasiti in aceasta :
. lectie. Va pot fi utile atunci cand :
- vreti sa rezolvati alte probleme.

18ha .o 4 tractoare ..........ccccoveueee 9 zile H Activitate in perechi
18ha..ccccc, 1 tractor ........eei. 9-4 = 36 (zile)
(de 4 ori mai multe zile pentru cd sunt de patru ori mai putine tractoare) Formati perechi si compuneti
Tha o, 1 tractor .ooooeveeveeven 36:18 = 2 (zile) fiecare cate o problema dupa
(de 18 ori mai putine zile pentru cd sunt de 18 ori mai putine hectare de arat) Schemé,vapm rezolvati prob'levma
21ha e 1 tractor veoeveeeeeeeeen 2:21 = 42 (zile) compusa de colegul de echipa.
(de 21 de ori mai multe zile pentru cd s-a mdrit suprafata de arat de 21 de ori) — 24 12 e 4

. T e 24:8 T eeeeeenne 124
21ha......... 6 tractoare ......ccccceeeee.... 42 .6 =17 (zile) 5 5 6 5

(de 6 ori mai putine zile pentru cd au venit la arat de 6 ori mai multe tractoare).
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................................................................................................

# Probleme propuse

[ )
1. Dacad in 6 ore un muncitor realizeaza 72 de
piese de acelasi fel, cate piese realizeaza muncitorul
intr-o ora? Dar in 8 ore?

2. Cati lei costa 5 prdjituri, dacd pentru 3 prajituri
s-au platit 27 lei?

3. Un bazin se umple prin 5 robinete in 12 ore. In
cat timp vor umple acelasi bazin 6 robinete care au
acelasi debit?

4. Patru muncitori termind o lucrare in 9 zile. Cati
muncitori sunt necesari pentru a termina lucrarea
in 6 zile?

5. Sofia cumpara 12 bilete la film si plateste 180
lei. Ea pierde 3 bilete. Cat costa biletele pierdute?

6. O echipa de 15 muncitori termind o lucrare in
30 de zile. In cat timp va termina aceeasi lucrare o
echipa de 25 de muncitori? (Toti muncitorii indepli-
nesc aceeasi norma).

7. Un automobil parcurge intr-o ora 60 de kilome-
tri. Cati kilometri parcurge automobilul in doua ore,
daca circula cu aceeasi viteza? Dar in trei ore? Dar
intr-o jumatate de ora?

8. Mircea a cumparat 8 prajituri. El a platit cu o
bancnota de 100 lei si a primit rest 52 lei. Dupa ce
a mancat o prajitura s-a hotarat sa cumpere din toti
banii prajituri. Cate prajituri duce acasa Mircea?

9. Marin si Victor culeg merele din livada. Marin a
cules 15 kg de mere in 3 ore, iar Victor 10 kg de mere

in 2 ore. Cate kilograme de mere va culege fiecare
copil in 5 ore, daca fiecare dintre ei isi va pastra rit-

Il. Metoda comparatiei

Ana: Daca intr-o problema apar trei sau mai multe marimi, fiecare dintre ele cu cate
doua valori numerice date sau cu diverse relatii intre ele, atunci pentru rezolvare vom
folosi metoda comparatiei, prin care se compara primul sir de valori numerice ale mari-

milor cu cel de al doilea sir.

.................................................................................

mul de munca? Cine cule-
ge mai multe mere intr-o
ora?

10. Un fermier are 6 vaci,
care timp de 30 de zile con-
suma 180 kg de furaj. Cat furaj consuma 12 vaci in 18
zile, daca ratia (portia) unei vaci pe zi ramane aceeasi?

11.In 6 zile, 100 de animale consuma 6000 kg de
furaj. In cate zile vor consuma 9600 kg de furaj 120
de animale?

12. O echipa de 3 muncitori trebuie sa termine o
lucrare in 15 zile. Dupa 3 zile mai vine un muncitor.
In cate zile va fi realizata lucrarea?

Indicatie. Porniti rezolvarea problemei din mo-
mentul in care mai vine un muncitor.

13. 20 de robinete cu acelasi debit sunt deschise
pentru a evacua in 30 de minute apa dintr-un bazin.
Dupa 10 minute, 4 robinete se defecteaza si sunt in-
chise. Care este durata totala de golire a bazinului in
aceste conditii?

14. Pentru executarea a 360 de piese pot fi folo-
site trei masini cu productivitati diferite. Prima ma-
sind poate executa piesele in 36 de ore, a doua in 18
ore, iar a treia in 12 ore. In cate ore ar putea fi exe-
cutate piesele, daca masinile lucreaza toate odatd?

Indicatie. Determinati cate piese executa fiecare
masind intr-o ord si apoi cate piese executd toate
masinile intr-o ora.

15. O echipa formata din 12 muncitori agricoli,
lucrand cate 8 ore pe zi, recolteaza porumbul de pe
un teren in 5 zile. In cate zile ar recolta porumbul o
echipa de 15 muncitori agricoli care lucreaza cate 4
ore pe zi?

Andrei: Si daca in cele doua siruri de date observam ca o valoare este aceeasi, aplicam metoda de reducere
la unitate pentru cealalta valoare. Daca, comparand cele doua siruri de date, observam ca nu avem o valoare co-
muna pentru una dintre marimi, vom incerca sa obtinem acest lucru inmultind/impartind relatiile astfel incat sa

obtinem o valoare comuna.
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OPERATII CU NUMERE NATURALE

Daca pentru 5 reviste si 4 caiete platim 58 lei,
iar cu 54 lei putem cumpara exact 2 caiete si 5 revis-
te, cat costa un caiet? Dar o revista?

Rezolvare. Enuntul face referire la 3 marimi: nu-
mar de reviste, numar de caiete, suma platita.

5 reviste........... 4 caiete.............. 58 lei

5 reviste........... 2 caiete .............. 54 lei.

Comparand cele doua siruri de date observam ca
numarul revistelor este acelasi, diferd doar numarul
de caiete si suma platita. Eliminam una dintre ma-
rimi, prin scadere.

O reviste............ 2 caiete .............. 4 lei, deci

O reviste............ 1 caiet.euuennnnnn. 4:2 =2 (led).

Revenim la prima relatie si scadem pretul celor 4
caiete, obtinand ca pretul unei reviste este de 10 lei:

5 reviste ............. 58 lei — 8 lei = 50 lei, deci o re-
vista costd 10 lei.

Verificare:

5 reviste.......... 4 pixuri ....... 5.10+4-2=58(lei)

5reviste......... 2 pixuri....... 5-10+2-2=54(led).
# Probleme propuse

1. Maria a platit pentru o carte si un caiet 18 lei.
loana a platit pentru o carte si doua caiete (de ace-
lasi fel ca ale Mariei) 21 lei. Cat costd o carte si cat
costa un caiet?

2. Daca pentru 5 reviste si 4 caiete platim 58 lei,
iar cu 44 lei putem cumpadra exact 2 caiete si 4 re-
viste, de acelasi fel, cat costd un caiet? Dar o revista?

3. Daca 17 saci cu faina si 12 saci cu cartofi can-
taresc 1 210 kg, iar 21 de saci cu fdind si 12 saci cu
cartofi, de acelasi fel, cantaresc 1 410 kg, atunci cate
kilograme are un sac cu faina? Dar unul cu cartofi?

4. Daca 5 fete si 3 baieti aduna 30 kg de zmeura,
iar 5 fete si 7 baieti aduna 50 kg de zmeura, cate ki-
lograme de zmeura aduna o fata si cate kilograme de
zmeurd aduna un baiat?

5. O croitoreasa cumpdra 4 metri de dantela si 3
metri de stofd si pldteste 356 lei. Alta data cumpara
2 metri de danteld si 6 metri de stofd, de acelasi fel,
si plateste 322 lei. Cat costa metrul de dantela si cat
costd metrul de stofd?

46

Daca pentru 5 reviste si 4 caiete platim 58 lei,
iar cu 46 lei putem cumpara 3 caiete si 4 reviste, cat
costd un caiet? Dar o revistd?

Rezolvare.
5 reviste............ 4 caiete .............. 58 lei
4 reviste............. 3 caiete............... 46 lei.

Reducem problema la cea alaturata, incercand sa
egalizam numarul revistelor:
- mdrind de patru ori toate datele din prima relatie

20 reviste............ 16 caiete............... 232 lei

- si de cinci ori toate datele din a doua relatie
20 reviste ........... 15 caiete............... 230 lei.
Prin scaderea celor doud relatii obtinem:
O reviste............ 1 caiet.ccooveeennn. 2 lei
O reviste............ 4 caiete............ 2-4=8(lei)
5 reviste........... O caiete............ 58 — 8 =50 (lei).
1 revista........... O caiete............ 50:5 =10 (led).
Verificare:

5reviste....... 4 caijete ....... 5-10+4-2=>58(lel)
4 reviste ....... 3 caiete....... 410+ 3 -2 =46 (lei).

Activitate in perechi

Formati perechi si compuneti fiecare cate

o problema dupa schema, apoi rezolvati

problema compusa de colegul de echipa.
8 ... 3 30 8 ... 3 e 30

[ 1 J
6. Un taran a primit pentru 2 gaste si 3 rate suma
de 825 lei. Alta data, vanzand la acelasi pret, a primit
pentru 3 gaste si 5 rate suma de 1300 lei. Care este
pretul unei gaste? Care este pretul unei rate?

7. Daca 7 bile mari si 3 bile mici cantdresc 44 gra-
me, iar 5 bile mari si 8 bile mici cantaresc 49 grame,
cat cantareste o bila mare? Dar o bild mica?

8. Suma dintre dublul unui numar si triplul unui
alt numar este 370. Daca suma dintre primul numar
multiplicat de 5 ori si al doilea numar multiplicat de
7 ori este 875, determinati numerele.

9. S-au cumparat 3 jucarii de plus si 2 jocuri Lego si
s-au platitin total 89 lei. Pentru 2 jucarii de plus si 3 jo-
curi Lego, de acelasi fel, o alta persoana a platit 96 lei.
Cat costa o jucdrie de plus si un joc Lego, la un loc? Cat
costa o jucarie de plus si cat costa un joc Lego?

Indicatie. Adunati cele doua relatii.



................................................................................................

10. Un caiet, 3 creioane si 5 reviste costa 64 lei, iar 5
caiete, 4 creioane si 3 reviste, de acelasi fel, costa 56 lei.

a) Cat costa, la un loc, 1 creion si 2 reviste?

b) Cat costd, la un loc, un caiet, un creion si o revista?

c) Cat costa fiecare obiect, daca pretul unei reviste de-
paseste cu 1 leu pretul unui creion multiplicat de 5 ori?

11. Trei gospodine au cumpadrat fructe de la ace-
lasi vanzator. Prima a cumparat 3 kg de mere, 3 kg
de pere si 5 kg de gutui si a platit 20 lei. A doua a
cumparat 6 kg de mere, 4 kg de pere, 2 kg de gutui,

Ill. Metoda figurativa

Andrei: Metoda figurativa imi place pentru ca reprezentam prin desen marimile dintr-o proble- <+
ma respectand relatiile dintre acestea, iar apoi calculele devin foarte simple.

Ana: Dar sunt si probleme in care intervin date sau marimi care pot fi numarate si intre care se
pot stabili corespondente dupa anumite criterii, asa cum sunt cele cu elevi si banci. Si la acestea
facem o reprezentare si, daca analizam bine problema, rezolvarea devine simpla. 1

Determinarea a doua numere cand cunoastem
suma si diferenta lor

Ana si Mara au impreuna 256 lei. Daca
Mara are cu 98 lei mai mult decat Ana, cati lei are
fiecare?

Rezolvare. Ana are o suma de bani pe care o re-
prezentam printr-un segment, iar Mara are cu 98 lei
mai mult, in total fetele avand 256 lei.

Suma Anei: — }

Suma Marei: |—||+98| 256

256 lei — 98 lei = 158 lei (de doua ori suma Anei)

158 lei: 2 = 79 lei (suma Anei)

79 lei + 98 lei = 177 lei (suma Marei).

Verificare: 79 lei + 177 lei = 256 lei

.................................................................................

de acelasi fel, si a platit 28 lei. A treia a cumparat
6 kg de mere, 7 kg de pere si 7 kg de gutui si a platit
39 lei. Cat costa un kilogram din fiecare tip de fructe?

12. La o gradinita s-au cumparat intr-o luna 24 de
papusi si 50 de masinute si s-a platit 2920 lei. In alta
luna s-au cumpadrat 68 de papusi si 100 de masinute, de
acelasi fel, si s-a platit 7440 lei. Cat costd 30 de papusi si
55 de masinute pe care le vor cumpadra in a treia luna?

Indicatie. Aduceti relatiile la o formd mai simpla
prin impdrtire.

Determinarea a doua numere cand cunoastem
suma si catul lor

In livadd sunt 90 de pomi. Numaérul prunilor
este de doua ori mai mare decat al caisilor, iar numa-
rul merilor este de trei ori mai mare decat al pruni-
lor. Cati meri, caisi si pruni sunt in livada?

Rezolvare. Se observa cd numarul caisilor este cel
mai mic si il vom reprezenta cu un segment.

Nr. caisilor:

Nr. prunilor: 90

Nr. merilor: ]

90:9 = 10 (pomi reprezintd un segment), asadar
in livadd sunt 10 caisi, 20 de pruni si 60 de meri.

Verificare: 10 + 20 + 60 = 90 (pomi).

Determinarea a doua numere cand cunoastem diferenta si catul lor
Vlad si Marius au de rezolvat acelasi numadr de probleme. Cand lui Vlad i-au mai rdmas de rezolvat 3
probleme, numarul celor rezolvate de el era de 3 ori mai mai mare decat numarul celor rezolvate de Marius,
care mai avea de rezolvat 15 probleme. Cate probleme au avut de rezolvat cei doi copii?
Rezolvare. Reprezentam numarul de probleme rezolvate de Marius cu un segment.

—— +15

R REE T

Numarul de probleme rezolvate de Marius (15 mai are de rezolvat)
Numarul de probleme rezolvate de Vlad (3 mai are de rezolvat)

Cele 15 probleme pe care le mai are de rezolvat Marius sunt egale cu doua segmente si inca 3 probleme de
la Vlad. Calculam astfel cat reprezinta un segment: (15 — 3) : 2 = 6 (probleme a rezolvat Marius).

Numarul total de probleme ce trebuie rezolvate de catre fiecare baiat este 15 + 6 = 21 probleme.

Verificare: 21 — 6 = 15 (probleme mai are de rezolvat Marius);

6 - 3 = 18 (probleme a rezolvat Vlad si mai are de rezolvat 3 probleme).
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E Problema rezolvata

Daca elevii unei clase stau cate 2 in bancd, raman 4 elevi fard banca, iar daca stau cate trei, raman doua
banci fara elevi. Cati elevi si cate banci sunt in clasa?

Rezolvare. Realizam schema folosind pentru banca un dreptunghi, iar pentru elev un ‘ )

In prima asezare a elevilor:

In a doua asezare a elevilor: ‘ ‘ ‘ ‘ ‘ ‘

Distribuim cei patru elevi care nu stateau in banci ca ,al treilea elev” din bancile ocupate cu cate doi elevi
si obtinem astfel 4 banci cu cate trei elevi. Apoi eliberam 2 banci care trebuie sa ramana goale si asezam cei
4 elevi care stateau in acestea, cate unul, in alte 4 banci. Am obtinut astfel 8 banci cu cate 3 elevi: 8 - 3 = 24

(elevi) si 8 + 2 = 10 (banci).

Verificare: Daca asezam cate 2 elevi in cele 10 banci raman 4 elevi fara banca. Daca asezam cate 3 elevi,

ocupam doar 8 banci si raman 2 banci libere.

# Probleme propuse

1. Mama si Irina au impreunad 30 de ani. Stiind ca
mama are de 5 ori varsta Irinei, cati ani are fiecare?

2. Andrei si lon au impreuna 80 de timbre. An-
drei are cu 20 mai multe decat Ion. Cate timbre are
fiecare?

3. Daca 3 numere consecutive au suma 402, care
sunt acestea?

4. Intr-o curte sunt gdini si rate. Numarul gainilor
este de trei ori mai mare decat cel al ratelor. Daca
scazi din numarul gdinilor numarul ratelor obtii 20.
Cate gdini si cate rate sunt in curte?

5. Suma a doua numere este 35, iar catul lor este
6. Determinati numerele.

6. O ciocolata costa cat 6 paini, iar o ciocolata si 4
paini costa 10 lei. Cat costa o paine? Dar o ciocolatd?
[ X J

7. La o gradinitd s-au adus 138 de cutii cu diverse
alimente. Cateva cutii cu unt, cutii cu lapte de trei ori
mai multe, iar cutii cu iaurt cu 2 mai putine decat
cele cu lapte. Cate cutii de fiecare fel s-au primit?

8. Dinu si lonel si-au pus impreund banii pe care
ii aveauy, in total 180 lei. Ce suma are fiecare dintre
ei, stiind cd, daca Dinu i-ar da lui Ionel 25 lei, ar avea
sume egale?

9. Intr-un cos sunt mere si de trei ori mai multe
pere. Stiind cd in cos sunt cu 10 mai multe pere de-
cat mere, cate fructe de fiecare fel sunt in cos?
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H Activitate in perechi

Formati perechi si compuneti fiecare cate o
problema dupa schema urmatoare, apoi rezol-
vati problema compusa de colegul de echipa.

| }95
A +15

10. Daca dintr-un cont bancar se scot 50 lei si se
pun in alt cont, atunci in primul cont vor fi de doua
ori mai multi bani decatin al doilea. Cati bani se afla
in ficare cont, daca in ele sunt, in total, 300 lei?

11. Daca in fiecare banca stau cate 5 persoane,
atunci 10 persoane nu au locuri, iar daca stau cate 6
persoane, atunci raman 5 bdnci libere. Cate banci si
cate persoane sunt?

12. Intr-o magazie se afld o cantitate de grau si un
numar de saci. Daca in fiecare sac s-ar pune cate 75
kg de grau, atunci ar ramane 450 kg de grau, iar daca
s-ar pune cate 80 kg de grau, atunci ar mai ramane
10 saci. Ce cantitate de grau si cati saci sunt?

13. Tatal loanei are cu 4 ani mai putin decat
mama si loana la un loc. Peste 7 ani, loana va avea
a treia parte din varsta mamei si toti trei vor avea
impreuna 85 de ani. Ce varsta are fiecare in prezent?

Indicatie. In prezent, suma varstelor celor trei
este: 85 — 3 - 7 = 64 (ani), de unde se afld varsta
tatalui.



...............................................................................................

14. Fiica, mama si bunica au impreuna 118 ani.
Peste 3 ani mama va avea de 6 ori varsta fiicei, iar
bunica de 2 ori varsta actuala a mamei. Determinati
varsta fiecareia in prezent.

15. Cinci baieti aveau, fiecare, acelasi numar de
mere. Dupa ce fiecare a mancat cate 8 mere, le-au
ramas, laolalta, atitea mere cate a avut fiecare dintre
ei la inceput. Cate mere a avut fiecare?

16. Determinati 4 numere naturale stiind cd suma
lor este 48, iar daca se aduna numarul 3 la primul,
se scade 3 din al doilea, se imparte al treilea la 3 si

..................................................................................

se inmulteste al patrulea cu 3, se obtin numere egale.

17. Elevii unei clase au de plantat pomi. Daca fie-
care elev ar planta cate un pom, atunci s-ar planta cu
25 de pomi mai putin decat era planificat, iar daca
fiecare elev ar planta cate 2 pomi, atunci 4 elevi nu
ar avea pomi de plantat. Cati elevi sunt in clasa si
cati pomi au de plantat?

18. Intr-o livada sunt de 4 ori mai multi meri de-
cat peri. Daca se taie 4 meri si se mai planteaza 2
peri, numarul merilor va fi de trei ori mai mare decat
numarul perilor. Cati meri si cati peri sunt in livada?

IV. Metoda mersului invers - ™

Andrei: Metoda mersului invers se aplica problemelor in care datele depind suc-
cesiv unele de altele. Enuntul problemei trebuie urmadrit de la sfdrsit catre inceput. De
cele mai multe ori vom folosi reprezentarea problemei prin segmente urmarind textul
problemei, dar rezolvarea o vom face pornind de la sfarsit.
Ana: Da, si in timpul rezolvarii efectuam operatia inversa celei care apare in enunt,
ceea ce inseamna ca nu numai mersul este invers, ci facem proba operatiilor din enuntul problemei. Verificarea se
face aplicand rezultatului operatiile din enunt. Voi exemplifica prin rezolvarea urmatoarelor probleme:

loana a primit o cutie cu bomboane. In prima zi a mancat impreuna cu prietenele ei jumétate din bom-
boane, a doua zi a mancat un sfert din bomboanele ramase, iar a treia zi, jumatate din bomboanele ramase in
cutie. Stiind ca in cutie au ramas 6 bomboane, cate bomboane erau in cutie initial?
Rezolvare. Reprezentam schematic datele problemei. Consideram un segment numarul de bomboane:

Numarul total de bomboane: | I

I zi —

A ll-a zi H

Alll-a zi —

Rest — X

6 bomboane D)
Adica: —HHHH
I II TII 6

In a Ill-a zi, fetele au mancat jumatate din bomboanele rimase si le-au ramas 6 bomboane, ceea ce repre-
zinta cealaltd jumatate. Asadar, la inceputul celei de a I1I-a zile aveau 12 bomboane. In a II-a zi au mancat un
sfert din bomboanele ramase dupa prima zi si le-au ramas 12 bomboane, ceea ce reprezinta trei sferturi din
numarul de bomboane. Atunci un sfert din numarul de bomboane pe care le aveau la inceputul celei de a II-a
zile este egal cu 4 bomboane, asadar la inceputul acelei zile aveau 16 bomboane. In prima zi au mancat juma-
tate din bomboanele din cutie si au rimas 16 bomboane, ceea ce reprezinta cealaltd jumatate. In concluzie,
cutia avea 32 de bomboane.

Verificare. Cutia are 32 de bomboane, din care fetele mananca in prima zi jumatate, deci 16 bomboane. A
doua zi mananca un sfert din bomboanele ramase, deci 4 bomboane, si raman 12 bomboane. A treia zi ma-
nanca jumadtate din bomboanele ramase, deci 6 bomboane, si raman 6 bomboane.
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M-am gandit la un numar, I-am adunat cu 28, suma am inmultit-o cu 10, din rezultat am scazut 24 si apoi

am impartit la 12. Rezultatul obtinut este 23. Determinati numarul.
Rezolvare. Ultima operatie este impdrtirea la 12. Numarul pe care il impart la 12 si obtin 23 este 12 - 23 = 276.
Numarul din care am scdzut 24 pentru a obtine 276 este 276 + 24 = 300. Numarul pe care l-am inmultit cu 10
pentru a obtine 300 este 300:10 = 30. Numarul pe care l-am adunat cu 28 pentru a obtine 30 este 30 — 28 = 2.

Numarul ciutat este 2.

Verificare. Numarul este 2. Daca parcurgem problema obtinem 23.

‘/ Probleme propuse

1. Ma gandesc la un numar pe care il adun cu 27;
rezultatul il impart la 4 si-l adun apoi cu 6. Suma ast-
fel obtinuta o impart la 7 si din rezultat scad 7. Daca
obtin 1, la ce numdr m-am gandit?

2. O persoana are o sumd. Dupa ce dubleaza
aceasta suma cheltuieste 155 lei. Dubleaza apoi
suma ramasa si mai cheltuieste 200 lei. Dupd ce du-
bleaza noul rest si cheltuieste inca 250 lei constata
cd i-au mai rdmas 50 lei. Care este suma initiald pe
care a avut-0?

3. Intr-o cutie sunt baloane: albe — a cincea parte
din numarul total si inca 10; galbene - a treia parte
din rest si inca 10; rosii — restul de 50. Cate baloane
sunt in cutie?

4. La ce numar s-a gandit Alexandru, daca a sca-
zut din el 25, apoi a inmultit diferenta cu 19, produ-
sul I-a adunat cu 315 si a obtinut 600?

5. Ce suma de bani a avut tata dacd, dupa ce a
cheltuit o treime din ea, apoi un sfert din rest si inca
15 lei, constata cd i-au mai ramas necheltuiti 45 lei?

H Activitate in perechi

Formati perechi si compuneti fiecare cate o
problema dupa schema, apoi rezolvati pro-
blema compusa de colegul de echipa.

[2(x +15) + 4] -3-100 = 152

6. Copiii au mancat mandarine dintr-o fructiera
pana a ramas un sfert din numarul lor. Mama a mai
pus 4 mandarine, iar acum in fructiera sunt 10 man-
darine. Cate mandarine au fost la inceput?

7. Rezolvati, folosind metoda mersului invers:
[B-x+ 4)-2+5]-3+5 = 170.

8. Pe 0 banchiza plutesc mai multi pinguini. Pa-
rasesc banchiza mai intai pinguinii imperiali, care
erau o treime din toti pinguinii. Ii urmeaza alti 8 pin-
guini. Apoi pleaca jumatate din cei ramasi, apoi inca
5, apoi doua treimi din cei ramasi si apoi inca 2 si
raman pe banchiza 7 pinguini. Cati pinguini impe-
riali au fost?

9. Dintr-un magazin se vinde marfa astfel: in pri-
ma zi o treime din cantitate si inca 80 kg, a doua zi
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doua treimi din rest mai putin 60 kg si a treia zi doua
treimi din rest si inca 60 kg. Ce cantitate a fost initial
si cat s-a vandut zilnic, daca in magazin nu a mai
rdmas marfa?

10. Un biciclist parcurge un drum in trei etape: in
prima etapa parcurge un sfert din drum plus 5 km;
in a doua etapa parcurge a saptea parte din rest si
incd 10 km, iar in etapa a treia parcurge patru cin-
cimi din noul rest si inca 10 km. Determinati lungi-

..................................................................................

jumatate din noul rest. In cutie au rimas 4 bomboa-
ne. Cate bomboane au fost la inceput?

13. Catinca scrie un numadr pe tabld. Madi ster-
ge numarul si scrie unul cu patru mai mare. Carina
sterge acest numar si scrie unul de trei ori mai mare
decat numarul scris de Madi. Daria sterge numarul
si scrie 100, care este cu 19 mai mare decat ultimul
numar scris pe tabla. Ce numar a scris Catinca?

14. Andrei a inceput sa rezolve tema de vacanta

r lui. A . < .
mea drumulu luni si in fiecare zi a rezolvat cu doud probleme mai

mult ca in ziua precedentd. Stiind ca sambata a re-
zolvat ultimele 15 probleme, cate probleme a avut
de rezolvat?

11. Anastasia a primit o
cutie cu bomboane de la pa-
rintii ei. In prima zi a mancat
impreuna cu prietenele sale
jumadtate din bomboane, a
doua zi au mancat un sfert
din bomboanele rdmase, iar
a treia zi jumatate din noul rest. Stiind ca in a patra
zi fetele au mancat ultimele 3 bomboane, cate erau
initial in cutie?

15. Ana, Daniel si Aurel au luat caise dintr-o pun-
gd astfel: Ana cu 3 caise mai putin decat o treime din
numarul total, Daniel cu 2 caise mai putin decat o
treime din rest, iar Aurel cu o caisa mai putin decat
o treime din ultimul rest. Stiind ca in pungd au mai
rdmas 9 caise, determinati:

a) Este posibil sa fi fost 27 de caise in punga?

b) Cate caise au fost la inceput in punga?

c) Cate caise a luat fiecare copil?

12. Dintr-o cutie cu bomboane Alexandra ia un
sfert, Bogdan ia o treime din ce a ramas, iar Carina ia

V. Metoda falsei ipoteze B
£

=S

Ana: Metoda falsei ipoteze consta Tn a presupune ca ipoteza proble-
mei nu este cea corecta. Pornind de la aceasta idee, ne vom folosi de —
abordarea care decurge pentru a ajunge rapid la o rezolvare a problemei.

Andrei: Cred ca este mai simplu de inteles daca pornim de la niste
exemple.

E Probleme rezolvate

Daca 18 caiete de 50 si de 80 de file au impreund 1050 de file, cate caiete sunt de fiecare fel?

Rezolvare. Exista doud tipuri de caiete, de 50 si de 80 de file. Daca presupunem ca ar fi doar caiete de 50
de file, ar insemna 18 - 50 = 900 (file). Dar sunt 1050 de file, asadar diferenta 1050 — 900 = 150 (file) provine
din faptul ca sunt si caiete de 80 de file. Daca 150 de file apar din diferenta de 30 de file in plus la unele caiete,
putem spune ca avem 150 : 30 = 5 caiete cu mai multe file, adica cu 80 de file. Asadar, sunt 5 caiete de 80 de
file si 18 — 5 = 13 caiete de 50 de file.

Verificare. 5 - 80 + 13 - 50 = 400 + 650 = 1050 (file), 5 + 13 = 18 (caiete).

Observatie. Am presupus ca toate caietele sunt de 50 de file si am obtinut o diferenta de 150 de file prove-
nitd din faptul ca sunt si caiete care au cu 30 de file mai mult. Numerele fiind mici, putem face inlocuiri suc-
cesive: un caiet de 50 de file se inlocuieste cu un caiet de 80 de file (numarul caietelor ramanand constant) si
diferenta scade cu 30 de file. Repetam inlocuirea pana cand diferenta devine O si obtinem 5 caiete de cate 80
de file. Problema se poate rezolva si prin incercari succesive pana cand nimerim solutia. Nu vom aborda insa
astfel de metode de rezolvare empirice, ,babesti”.
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In curtea unui taran sunt struti si oi. Numarul capetelor este 30, iar numarul picioarelor este 80. Cate oi
si cati struti sunt in curte?

Rezolvare. Folosind metoda falsei ipoteze, vom presupune ca taranul are doar oi, asa ca noua ipoteza va
fi ,in curte sunt 30 de o0i”, pentru ca exista 30 de capete, acestea avand 30 - 4 = 120 de picioare. Dar numarul
de picioare este 80, asadar diferenta (40) dintre 120 si 80 provine de la existenta strutilor. Deci ipoteza ca ar fi
doar oi in curte este falsa.

Observam cd daca inlocuim o oaie cu un strut scade cu 2 numarul total de picioare, asa ca vom scadea pana
vom ajunge la 80. O metoda mai rapida decat inlocuirea ,bucata cu bucata” a oilor cu struti este aceea de a
imparti diferenta dintre 120 si 80 la numarul de picioare care se scade cu fiecare inlocuire de animal. Astfel,
40 : 2 = 20 (struti). Deoarece in curte sunt 30 de capete, dintre care 20 de struti, aflam numarul de oi prin dife-

rentd: 30 — 20 = 10 (oi). Asadar in ograda sunt 20 de struti si 10 oi.
Verificare. 20 - 2 + 10 - 4 = 40 + 40 = 80 (picioare), 20 + 10 = 30 (capete).
Fie numerele: 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8,9 si 10. Putem aranja aceste numere pe un cerc, astfel incat suma orica-
ror trei numere alaturate sa fie impara? Justificati raspunsul.
Rezolvare. Suma numerelor este 55, deci impara. Fiecare numar este insumat de trei ori, deci suma tuturor
tripletelor este 3-55, impara. Dar sunt 10 triplete, toate impare, ceea ce da o suma para, absurd. Asadar nu
putem aranja toate numerele de la 1 1a 10 pe un cerc astfel incat suma a 3 numere alaturate sa fie impara.

# Probleme propuse

1. Intr-o tabara de matematica, cei 100 de elevi
ocupa 32 de camere, unele cu cate 2 paturi, altele cu
cate 5 paturi. Cate camere de fiecare fel s-au ocupat?

2. Intr-un bloc sunt, in total, 42 de apartamen-
te, unele cu cate 2 camere si altele cu cate 4 camere.
Stiind ca blocul are 130 de camere, determinati cate
apartamente au cate 2 camere si cate au cate 4 camere.

3. In 9 bidoane, unele cu capacitatea de 3 litri,
altele cu capacitatea de 5 litri, incap 31 litri de apa.
Cate bidoane de fiecare fel sunt?

4. Intr-o curte sunt gaini si iepuri, in total 43 de
capete si 124 de picioare. Cate gdini si cati iepuri
sunt in curte?

5. La un depozit au fost aduse intr-o zi 230 kg de
citrice. Au fost asezate in 40 de ladite de cate 5 kg si
8 kg. De cate ladite din fiecare fel a fost nevoie?

6. Pe 25 de rafturi s-au asezat 880 de carti. Pe
unele sunt cate 30 de cdrti, iar pe altele cate 40 de
carti. Cate rafturi sunt de fiecare tip?

H Activitate in perechi

Formati perechi si compuneti fiecare cate
o problema care sa se rezolve cu aceasta
metoda, apoi rezolvati problema compusa
de colegul de echipa.
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7. Cu 4840 lei 0 agentie a cumpdrat 80 de bilete
la opera. Cate bilete de fiecare fel a cumparat, daca
biletele sunt de 70 lei si respectiv 50 lei?

8. O gospodarie are 200 de porci, gaini si rate,
avand in total 600 de picioare. Stiind ca numarul ga-
inilor este egal cu numarul ratelor, determinati cate
gdini, cati porci si cate rate sunt in gospodarie.

9. La un concurs se pun 20 de intrebari. Pentru
fiecare raspuns corect se acordd 10 puncte, iar pen-
tru fiecare raspuns gresit se scad 4 puncte. Cate ras-
punsuri corecte a dat un elev care a obtinut 130 de
puncte?

10. Un elev a cumparat 22 de carti, platind pe ele
690 lei. Unele au costat 20 lei, altele 30 lei, iar cele
mai scumpe, 50 lei.

a) Stiind cd numarul
cartilor de 20 lei este
egal cu al celor de 30
lei si de 50 lei la un loc,
cate carti de fiecare fel a
cumparat elevul?

b) Cate carti ar putea
cumpara (din fiecare
fel luand cel putin una)
pentru a avea cat mai
multe?




Se acordd 10 puncte din oficiu.

Test de autoevaluare Timp de lucru 30 de minute.

1. Daca 4 kg de mere costa 12 lei, cat costd 11 kg de mere de acelasi fel? 20 puncte

2. Ma gandesc la un numar, il triplez si apoi adaug 11. Impart la 4, adaug 6.
Impart la 2 rezultatul de pana acum si obtin 7. La ce numdr m-am gandit? 25 puncte

3. Perimetrul unui dreptunghi este de 500 m. Daca lungimea dreptunghiului
este de patru ori mai mare decat latimea Iui, care sunt dimensiunile dreptunghiului? 25 puncte

4. Pe masa sunt 3 cdrti si 4 caiete care cantdresc impreund 800 g.
Pe raft sunt 6 carti si 2 caiete, de acelasi fel, care cantaresc impreund 1300 g.
Cat cantdreste o carte si cat cantareste un caiet? 20 puncte

Consolidare/remediere/stimularea performantei

1. Inima unui om bate de aproximativ 210 ori in 3 minute. De cate ori bate intr-o ora?

2. Cinci robinete care curg simultan, cu acelasi debit, umplu un bazin de apa in 12 ore. In cat timp
vor umple bazinul 4 robinete (cu acelasi debit)?

3. S-au cumparat 30 m de stofa neagra si 40 m de stofa verde si s-au platit in total 9 750 lei. 1 m de
stofa neagra e de 3 ori mai scump decat 1 m de stofa verde. Cat costa un
metru din fiecare fel de stofa?

4. Pentru internatul unei scoli s-au cumparat 18 dulapuri si 25 de
mese si s-au platit 7625 lei. Pentru 9 dulapuri si 10 mese, de acelasi
fel, s-au platit 3500 lei. Cat costa un dulap si cat costa o masa?

5. Un sfert din numarul elevilor unei clase joaca sah, o treime
din cei ramasi joaca tenis, iar o jumadtate din noul rest joaca volei.
Restul, adica 9 elevi, joaca fotbal. Cati elevi sunt in clasa?

6. La o flordrie s-au vandut 81 de flori: trandafiri, crini si garoafe.
Stiind cd numarul de trandafiri vanduti reprezinta o treime din numarul
de crini, iar garoafele vandute sunt de 5 ori mai multe decat trandafirii,
determinati numarul de flori vandute de fiecare fel.

7.Suma a trei numere este 42. Daca din fiecare dintre ele scadem acelasi
numar obtinem 3, 5, 7. Determinati cele trei numere.

8. In biblioteca scolii sunt 23 de mese de cate 2 si 3 locuri. Determinati cate mese de fiecare tip sunt
in biblioteca, stiind cd in total sunt 54 de locuri.
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DIVIZIBILITATEA NUMERELOR NATURALE

Divizor. Multiplu

v/ Un numar natural a este divizibil cu un numadr natural nenul b daca existd un numar natural ¢ astfel
incata = b-c.

Scriem a : b sicitim ,a se divide cu b” sau ,a este multiplu al lui b”, sau scriem b | a si citim ,b divide a”
sau b este divizor al lui a”.

Cu alte cuvinte: spunem cd un numar natural a este divizibil cu un numar natural, diferit de zero, b, daca
a se imparte exact la b.

v Daca numarul natural @ nu se imparte exact la numarul natural nenul b, atunci a nu este divizibil cu b.
Scriem sau a b si citim ,a nu se divide cu b” sau b } a si citim ,b nu divide a”.

E Probleme rezolvate

3 16, deoarece exista numarul natural 2 astfel incat 6 = 3-2. Numerele 2 si 3 sunt divizori ai lui 6, asadar
6 este multiplu al numerelor 2 si 3. Si numerele 1 si 6 sunt divizori ai lui 6, asadar numarul 6 este multiplu si
al numerelor 1 si 6. Divizorii lui 6 sunt: 1, 2, 3 si 6. Primii cinci multipli ai lui 6 sunt: 0, 6, 12, 18, 24.
Divizorii numarului 14 sunt: 1, 2, 7 si 14. Primii cinci multipli ai lui 14 sunt: 0, 14, 28, 42, 56.
Divizorii numarului 24 sunt: 1, 2, 3, 4, 6, 8, 12 si 24. Primii cinci multipli ai lui 24 sunt: 0, 24, 48, 72, 96.
Observam ca numarul multiplilor unui numar este prea mare pentru a-i putea scrie pe toti.
Numarul 7 este divizor al lui 42 pentru ca 42 = 7 -6, numarul 12 este divizor al lui 48 pentru ca
48 = 12 - 4, numarul 64 este multiplu al lui 4 pentrucda 64 = 4 - 16.
Copiati in caiete tabelul si completati-l dupd model:
15| 225 7| 1001 1311001 | 15[2015 204|41616 8 2016:4 | 45324:9 312:7 | 44561 : 11
adevdrat fals adevarat

v Cum suntem siguri ca am gasit toti divizorii unui numar natural?

Sa consideram numarul 42. 1l scriem ca produs de doud numere naturale: 42 =1-42=2-21=3-14=6-7.
Divizorii lui 42 sunt: 1, 2, 3, 6, 7, 14, 21 si 42.

v Cum facem sa descoperim multiplii unui numar natural?

Sa consideram numarul 42. Multiplicdm numarul 42, adica inmultim pe rand 42 cu toate numerele natu-
rale si aflam multiplii acestuia: 42.0, 42-1, 42-2, 42.3, ...

In imaginea aldturata am asociat picioruselor gandacelului fac-
torii din descompunerea numarului 42: 1 in stanga, 42 in dreapta,
apoi 2 in stanga, 21 in dreapta, 3 in stanga si 14 in dreapta si, in final,
6 in stdnga si 7 in dreapta. Nu mai exista alta descompunere pentru
cd intre ultimii doi factori (6 si 7) nu mai sunt alte numere naturale.
Citirea divizorilor se face de la cel mai mic la cel mai mare.

Observati ,gandacelul" numarului 36: pentru ca ultima des-
compunere a lui 36 este 36 = 6 - 6, gandacelul are si coada ©.
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E Probleme rezolvate

Scrieti toti divizorii numerelor 10, 15, 20, 25 si 63.
Rezolvare.10 = 1-10 = 2 -5, decidivizoriilui 10 sunt: 1, 2, 5, 10; divizorii lui 15 sunt: 1, 3, 5, 15; divizo-
rii lui 20 sunt: 1, 2, 4, 5, 10, 20; divizorii lui 25 sunt: 1, 5, 25; divizorii lui 63 sunt: 1, 3, 7,9, 21, 63.
Primii cinci multipli ai lui 10 sunt: 0, 10, 20, 30, 40. Colaborand cu un coleg, gasiti primii cinci multipli
pentru numerele 15, 20, 25 si 63
Scrieti doi multipli de trei cifre ai numadrului 17.
Rezolvare. Cel mai mic numar de trei cifre este 100. Impartim 100 la 17 si obtinem catul 5 si restul 15, asa-
dar 100 = 17 - 5+ 15. Primul multiplu de trei cifre al lui 17 este 17 - 6 = 102. Alt multiplu de trei cifre poate
fi17-7 119.

v" Numarul natural a se poate scriea = a- 1. Putem spunecaa : 1sia ! @, say, cu alte cuvinte, orice
numar natural este divizibil cu 1 si cu el insusi. Numarul 1 si numarul insusi sunt divizori improprii si ceilalti
divizori ai numarului, daca exista, sunt divizori proprii.

v Divizorii unui numar natural sunt numere naturale mai mici sau egale cu numarul dat. Un numar natu-
ral are un numar finit de divizori.

v/ Numarul 0 este divizibil cu orice numar natural, deoarece 0 = a - 0. Scriem a | 0. Numarul O este multi-
plul tuturor numerelor. Pentru cd a | a, putem spune si ca orice numar este propriul sdu multiplu.

v Multiplii nenuli ai unui numar natural sunt numere naturale mai mari sau egale cu numarul dat. Un
numar natural are un numar infinit de multipli.

Divizori comuni. Multipli comuni

Ana: Andrei, am observat scriind divizorii lui 12, adica 1, 2, 3, 4, 6 si 12, si pe cei ai lui 18, adica 1, 2, 3, 6, 9 si 18,
ca o parte dintre ei sunt comuni: 1, 2, 3 si 6.

Andrei: Am verificat si eu pentru 12 si 13, dar cum 13 are divizori pe 1si 13, observ ca cele doua numere au di-
vizor comun doar pe 1. Verificam daca gasim multipli comuni pentru numerele 12 si 18? Eu ii scriu pentru 12 si tu
pentru 18 si vedem ce gasim:

0, 12, 24, 36, 48, 60, 72, 84, 96, 108,
120, ..., 12k, ...
Am scris 12k pentru ca orice multiplu
al lui k se obtine prin inmultirea lui 12 cu
un numar natural k.

0, 18, 36, 54, 72, 90, 108, 136, ...,
18R, ...

Am scris si eu ca tine, 18k, si ma gan-
desc ca, daca vreau un multiplu al lui 18,
de 4 cifre de exemplu, trebuie sa inmul-

tesc cu un k destul de mare.

Multiplii comuni ai lui 12 si 18 sunt 0, 36, 72, 108... deci se pare ca sunt multiplii lui 36, adica numerele
de forma 36k.

v 1 este divizorul comun al tuturor numerelor naturale. Doud numere naturale pot avea si alti divizori comuni.
v 0 este multiplul comun al tuturor numerelor naturale. Doud numere naturale au intotdeauna multipli comuni.
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DIVIZIBILITATEA NUMERELOR NATURALE

E Problema rezolvata

Calculati cel mai mic multiplu comun nenul al numerelor 150 si 200.

Rezolvare. Putem gasi primul multiplu nenul comun al celor doua numere calculand multiplii numarului
mai mare, adica numere de forma 200k, unde k este numar natural: 200, 400, 600, 800, .... Dintre acestea vom
alege primul numar care se imparte la 150, adica 600. Deci 600 este cel mai mic multiplu comun nenul al
numerelor 150 si 200.

# Probleme propuse

1. Inlocuiti spatiile punctate cu unul dintre cu-
vintele ,divizor” sau ,multiplu”, pentru a obtine ex-
presii adevarate:

4 este al lui 8 0 este allui 15
25 este al lui 5 1 este allui 5
49 este allui7 || 111 este al lui 37
72 este allui 9 72 este allui18
121 este allui11 || 100 este al lui 100

2. Scrieti toti divizorii numerelor 14, 25, 28, 32,
81 si 120. Precizati care sunt divizorii proprii si care
sunt divizorii improprii ai fiecarui numar.

3. Determinati suma divizorilor numarului 30.

4. Scrieti numerele divizibile cu 10, cel putin ega-
le cu 1985 si cel mult egale cu 2010.

5. Scrieti primii 5 multipli ai numerelor 8, 18, 21,
35,64 i 111.

6. Scrieti 5 multipli de trei cifre ai numarului 21.

7. Scrieti divizorii numerelor 9 si 15. Care sunt di-
vizorii comuni ai celor doua numere?

8. Scrieti multiplii numerelor 9 si 15 mai mici de-
cat 100. Care dintre acestia sunt multiplii comuni?

9. Fara a scrie divizorii fiecarui numar, spuneti
care este cel mai mic si cel mai mare divizor comun
al numerelor:

a) 2 si4; b) 5 si 10;

d)2,3si6; e)4,6s5i8;

g) 5,10, 15, 20 si 25.

c) 4 si6;
f) 10, 20, 30 si 40;
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10. Fara a scrie multiplii fiecarui numar, determi-
nati cel mai mic multiplu comun nenul al numerelor:

a) 2 si4; b) 55i 10;
C) 4si6; d) 2,3si6;
e) 4, 65si8; f) 10, 20, 30 si 40;

g) 5,10, 15,20 si 25.

11. Pentru fiecare numar din perechile urmatoa-
re scrieti divizorii, apoi scrieti divizorii comuni:

a) 36 si 48; b) 64 si 81;

¢) 100 si 120; d) 144 si 44.

12. Scrieti primii patru multipli ai numerelor din
perechile urmadtoare, apoi scrieti primul multiplu co-
mun nenul:

a) 36 si24;b) 4 si3;c) 100 si 150.

13. Scrieti toti multiplii numarului 121 cuprinsi
intre 1017 si 1500.

14. Calculati suma tuturor multiplilor de trei cifre
ai numarului 25.

Indicatie. Cel mai mic multiplu de 3 cifre al
lui 25 este 100 = 25 -4, iar cel mai mare este
975 = 25-39; S = 25(4+5+6+... +39).

15. Aratati ca numerele de forma abab, scrise in
baza 10, se divid cu ab.

Indicatie. Scrieti descompunerea numadrului
abab ca un produs dintre un numar si ab.

16. Calculati restul impartirii unui numar de for-
ma ababab, scris in baza 10, cu 7. Se divide numa-
rul ababab la 7?

17. Stabiliti daca numerele de forma aaaa sunt
divizibile cu 11.



.................................................................................................................................................................................

Criterii de divizibilitate cu 2, 5,10", 3 si9

Andrei: Ana, cred ca azi vom face o lectie foarte simpla.
Cand crezi tu ca un numar se divide cu 2?

Ana: Un numar se divide cu 2 daca se imparte exact la 2.
Toate numerele pare se divid cu 2.

Andrei: lar numerele care se divid cu 5 trebuie sa se imparta
exact la 5. Cred ca sunt numerele care au ultima cifra 5 sau 0.

Ana: Numerele care se impart exact la 10 este clar ca trebu-

DIVIZIBILI

ie sa aiba ultima cifra 0. Va fi o lectie frumoasa!

v Criteriul de divizibilitate cu 2:

Daca ultima cifra a unui numar natural este o cifra
pard (0, 2, 4, 6, 8), atunci acel numdr natural se divide
cu 2.

Daca ultima cifra a unui numar natural nu este o cifra
pard (adica este o cifra impara), atunci acel numar
natural nu se divide cu 2.

v Criteriul de divizibilitate cu 5:

Daca ultima cifra a unui numar natural este 5 sau O,
atunci acel numdr se divide cu 5.

Daca ultima cifra a unui numar natural nu este nici 5,
nici 0, atunci acel numar nu este divizibil cu 5.

v Criteriul de divizibilitate cu 10:

Un numdr natural este divizibil cu 10 daca are ultima
cifra egala cu zero. Un numar divizibil cu 10 este un
numdr care este divizibil si cu 2 si cu 5.

v" Criteriul de divizibilitate cu 10™:

Un numdr natural este divizibil cu 10" dacd are
ultimele n cifre egale cu zero.

Dacd un numdr natural nu se termind cu n zerouri,

Daca ultima cifra a unui numdr natural nu este 0, | atunci acel numdr nu este divizibil cu 10".

atunci acel numdr nu este divizibil cu 10.

Exemple:
Din sirul de numere 52, 65, 120, 186, 195, 200, 214, 225, 308, 400, 1000, 1500, 70000, cele divizibile cu....
... 2 sunt: ...osunt: ... 10 sunt: ... 100 sunt:
52,120, 186, 200, 214, 65, 120, 195, 200, 225, 120, 200, 400, 1000, 200, 400, 1000, 1500,
308, 400, 1000, 1500, 400, 1000, 1500, 70000 1500, 70000 pentru cd 70000 pentru ca au
70000 — pentrucaau  pentru ca au ultima cifra au ultima cifra 0 ultimele doua cifre
ultima cifra para Osau5 egalecu0

Numerele 1000, 70000 au ultimele 3 cifre egale cu 0, deci se divid cu 1000, iar numarul 70000 se divide cu 10000.

E Probleme rezolvate

Numerele divizibile cu 5 situate intre 42 si 56 sunt: 45, 50 si 55.
Numerele divizibile cu 2 situate intre 42 si 56 sunt: 44, 46, 48, 50, 52 si 54.
Intre 99 si 156 existd 6 numere divizibile cu 10 si acestea sunt: 100, 110, 120, 130, 140 si 150
Determinati numerele naturale de forma 12x, scrise in baza 10, care se divid cu 2. Exista numere de
forma x5 care se divid cu 2?
Rezolvare. a) Un numar natural de forma 12x se divide cu 2 daca (conform criteriului) x este cifra para,
adicd 0, 2, 4, 6, 8. Numerele cerute sunt: 120, 122, 124, 126 si 128.
b) Numerele de forma x5 au ultima cifra 5, deci nu existd astfel de numere care sa fie divizibile cu 2.
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Cate numere de forma 3ab, scrise in baza 10, divizibile cu 5 exista?
Rezolvare. Daca 3ab : 5 atunci ultima cifra, b, poate lua doua valori (0 sau 5), iar a poate fi oricare dintre
cele 10 cifre, deci existd 2 - 10 = 20 astfel de numere.

v Criteriul de divizibilitate cu 3: v Criteriul de divizibilitate cu 9:
Daca suma cifrelor unui numadr natural este divizibila | Daca suma cifrelor unui numdr natural este divizibila
cu 3, atunci acel numdr este divizibil cu 3. cu 9, atunci acel numdr este divizibil cu 9.

Daca suma cifrelor unui numdr natural nu este|Dacd suma cifrelor unui numdr natural nu este
divizibild cu 3, atunci acel numdr nu este divizibil cu 3. | divizibild cu 9, atunci acel numdr nu este divizibil cu 9.

E Probleme rezolvate

Fie numerele 15, 30, 72, 99, 120, 222, 126, 428, 567, 301, 828. Care numere se divid cu 3? Dar cu 9? Jus-
tificati raspunsul.

Rezolvare. Numerele 15 (1 + 5 = 6), 30, 72,99, 120, 222, 126, 567,828 (8 + 2 + 8 = 18) au suma cifrelor divi-

zibild cu 3, deci se divid cu 3. Numerele 72, 99, 126, 567, 828 au suma cifrelor divizibild cu 9, deci se divid cu 9.

Numerele divizibile cu 3 cuprinse intre 44 si 62 sunt: 45, 48, 51, 54, 57 si 60. Observam cd ele cresc din
31n 3.

Numerele divizibile cu 9 cuprinse intre 44 si 80 sunt: 45, 54, 63 si 72. Observam ca ele cresc din 9 in 9.

Determinati numerele naturale de forma 12x, scrise in baza 10, care se divid cu 3.
Rezolvare. Un numar natural de forma 12x se divide cu 3 daca (conform criteriului) suma cifrelor sale
se divide cu 3, adica 1 + 2 + x = 3 + x se divide cu 3. Asadar 3 + x poate fi 3, 6,9, 12, 15... Daca 3 + x = 3,
x = 0;daca3+x = 6,x = 3;daca3+x = 9,x = 6;daca3+x = 12,x = 9;daca3+x = 15, x = 12,
insa nu este bun pentru ca 12 nu este cifra. Numerele cerute sunt: 120, 123, 126 si 129.
Determinati numerele naturale de forma 25x, scrise in baza 10,
care se divid cu 9.
Rezolvare. Un numadar natural de forma 25x se divide cu 9

daca (conform criteriului) suma cifrelor sale se divide cu 9, adica u Activitate pe echipe
2+5+x = 7+x se divide cu 9. Asadar 7 + x poate fi 9, 18, 27...

Daca7+x = 9,x = 2;daca7+x = 18,x = 11,1nsa nu este bun Formati echipe si lucrati impreu-
pentru ca 11 nu este cifra. Numarul cerut este 252. na urmatoarea problema:

Scrieti dacd este adevdrat sau
fals. Daca este fals, mentio-
nati un contraexemplu.

a) Orice numdr divizibil cu 3

Determinati numerele naturale de forma Txy, scrise in baza 10,
care se divid cu 2 si cu 9.
Rezolvare. Aplicam criteriul de divizibilitate cu 2 pentru a afla ul-

tima cifra; 2 | Txy dacd y este cifra para, adica 0, 2, 4, 6 si 8. este divizibil si cu 9.

Folosim criteriul de divizibilitate cu 9 pentru fiecare valoare a b) Orice numdr divizibil cu 3 si
lui y; 91Tx0daca1 +x+0 = 1+ xsedividecu9siobtinemx = 8, cu 5 este divizibil cu 15. '
adicd numarul 180; 9|Tx2dacd 1 +x+2 = 3+ x se divide cu 9 si c) Orice numar divizibil cu 2 si
obtinem x = 5, adica numarul 152. cu 10 este divizibil cu 12.

Procedam la fel pentru celelalte valori ale lui y si obtinem nume-
rele: 144,126, 108 si 198.
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................................................................................................

# Probleme propuse

([

1. Fie numerele: 6, 10, 12, 15, 21, 27, 30, 49, 56,
63, 75, 100, 110, 130, 135, 168, 225, 250, 360, 450,
465,729, 1000. Copiati in caiete tabelul de mai jos si
completati-l dupa model.

.................................................................................

Numere divizibilecu2 |6,

Numere divizibilecu5 |10,

Numere divizibile cu 10 |10,

Numere divizibilecu3 |6,

Numere divizibilecu 9 |27,

2. Care dintre numerele date la exercitiul 1.:

a) nu este divizibil nici cu 2, nici cu 5, nici cu 10,
nici cu 3, nici cu 9?

b) este divizibil si cu 2 si cu 3?

c) este divizibil si cu 5 si cu 3?

d) este divizibil si cu 5 si cu 9?

3. Scrieti numerele divizibile cu:
a) 2, cuprinse intre 125 si 141.

b) 5, cuprinse intre 201 si 246.

) 10, cuprinse intre 1003 si 1111.
d) 3, cuprinse intre 125 si 141.

e) 9, cuprinse intre 201 si 246.

4. Care este cel mai mic si care este cel mai mare
mare numar natural:

a) de doua cifre diferite, divizibil cu 3?

b) de trei cifre, divizibil cu 9?

¢) de patru cifre, divizibil cu 100?

d) de trei cifre, divizibil cu 5?

e) de doua cifre diferite, divizibil cu 2?

5. Determinati numerele naturale de forma 50x,
scrise In baza 10, care se divid cu:

a) 2; b) 3; C) 5; d)9; e) 10.

6. O scara are 20 de trepte numerotate de la 1 la
20 (treapta 1 este la sol). Un soricel sare din doua
in doua trepte, iar un motan sare din 5 in 5 trepte.
Scrieti numerele treptelor calcate de soricel si pe cele
calcate de motan. Care dintre acestea sunt comune?

7. Folosind cifrele 0, 1, 4, 5, 6 si 9 formati numere
de trei cifre diferite care sa indeplineasca conditiile:

a) sa fie divizibile cu 2 si cu 3;

b) sa fie divizibile cu 9 si sa nu fie divizibile cu 5;

c) sa fie divizibile cu 10 si cu 3;

d) sa fie divizibile cu 2, cu 5 si cu 3.

8. a) Aratati cd suma a doud numere naturale
consecutive nu se divide cu 2.

b) Aratati ca produsul a doua numere naturale
consecutive se divide cu 2.

c) Ardtati cd suma a trei numere naturale conse-
cutive se divide cu 3.

d) Ardtati ca produsul a trei numere naturale con-
secutive se divide cu 3.

e) Aratati ca suma a cinci numere naturale conse-
cutive se divide cu 5.

9. Determinati numerele naturale de forma x5y,
scrise in baza 10, care se divid cu 3.

10. Determinati numerele naturale de forma Ixy,
scrise in baza 10, care se divid cu 9.

11. Determinati numerele naturale de forma x50,
scriseinbaza 10, care sedivid cu 2. CAte numere sunt?

12. Determinati numerele naturale de formax71y,
scrise in baza 10, care se divid cu 3 si cu 5.

13. Determinati numerele naturale de forma
Ix5y, scrise in baza 10, care se divid cu 3 si nu se
divid cu 9.

14. Ardtati cd numarul a = 3° + 621 se divide cu 9.

15.a) Calculati 1 + 2 + 22 + 2%,

b) Ardtati cd numdrula = 1+2+22+2%+... +
219 se divide cu 3 si cu 5.

Indicatie. b) Grupati termenii cate 4 si fiecare gru-
pa se divide cu 15, deci cu 3 si cu 5.

16. Aratati ca numarul a = 72 . 5™ 4 52 7
unde n este numar natural, este divizibil cu 2, cu 3,
cu5sicu10.

Indicatie. Scoateti factor comun 7 si 5 la expo-
nentii mai mici.
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Numere prime. Numere compuse

v"Daca un numar natural nenul, diferit de 1, are ca divizori numai pe 1 si pe el insusi, atunci el este numar prim.
Altfel spus: un numar natural mai mare decat 1 este numar prim dacd admite numai divizori improprii.
v Numerele naturale mai mari decat 1 care nu sunt prime sunt numere compuse.

Altfel spus: un numar natural mai mare decat 1 este numar compus dacd admite si divizori proprii.

Exemplu:
numarul 2 3 4 5 6 H Activitate in echipe
dMVZOT . 1si2 1si3 1,2si4 1si5 L 2é3 Formati echipe de cate trei elevi
numarulul §1 si verificati daca numerele de la
rim / compus rim rim compus rim compus 7 la 15 (inclusiv 7 3l 15) sunt nu-
p p p p p p P mere prime sau compuse. Dupa

ce fiecare membru al echipei

verifica cate 3 numere din lista,
E discutati rezultatele obtinute.
Gasiti o metoda de a verifica
Verificati dacd numarul 113 este prim. dacd numerele 251 si 313 sunt
Rezolvare. Verificam folosind criteriile de divizibilitate ca 113 nuse = prime.
divide cu 2, cu 3 si cu 5, deci nu se divide nici cu multiplii acestora. Im-
partind 113 la 7 obtinem catul 16 si restul 1, deci 113 nu se divide cu 7. ;
Impartind 113 la 11 obtinem ca 113 = 11-10 + 3, deci 113 nu se divide
cu 11. Deoarece catul (10) este mai mic decat impartitorul (11), nu mai .. . et
continuam impartirile. Asadar 113 nu se divide cu niciun numar prim : © Cautati pe internet $i realizati :
o ’ 27 - - - . : o lista cu numerele prime pana :
mai mic sau egal cu 11. In concluzie: 113 nu se divide cu niciun numar -5+ Adiugati-o la portofoliile
natural diferit de 1 mai mic sau egal cu 11, nici cu un numadr natural mai  : yoastre si folositi-o cand aveti :
mare decat 11, deci este numar prim. " nevoie. ' i
© © Cautati pe internet informatii :

Em - despre Ciurul lui Eratostene.

Cum recunoastem daca un numar natural este prim?

Impartim numarul, pe rand, la toate numerele prime in ordine crescdtoare, incepand cu 2, pAna cand
obtinem un cat mai mic sau egal cu impartitorul. Daca numarul se divide cu unul din aceste numere prime,
este evident ca el nu este prim. Daca numarul considerat nu se divide cu niciunul dintre aceste numere prime,
atunci el este numar prim.

Singurul numar prim par este 2. Celelalte numere prime sunt numere impare.

E Probleme rezolvate

Suma dintre un numar prim si un numar natural este 29. Determinati numerele.

Rezolvare. Consideram, pe rand, numerele prime mai mici decat 29: 2, 3, 5,7, 11, 13,17, 19, 23 si 29. Daca
2+a = 29,obtinema = 27 Repetam procedeul pentru toate numerele prime mai mici ca 29 si obtinem pere-
chile de numere: (2, 27), (3, 26), (5, 24), (7, 22),(11, 18), (13, 16), (17, 12), (19, 10), (23, 6), (29, 0).

Determinati numerele prime a si b care verifica relatia 9a + 4b = 62.

Rezolvare. Observam ca 4b si 62 sunt numere pare, de unde deducem ca si 9a trebuie sa fie numar par. Sin-
gurul numadr prim par este 2, deci 9a este numar par numai daca a = 2. Obtinem 18 + 4b = 62, adica 4b = 44.
Numerele cerute sunt 2 si 11.
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# Probleme propuse

1. Cautati in tabele matematice numerele prime
dintre 320 si 500.

2. Suma dintre doua numere prime este 33. Care
sunt numerele?

3. Produsul a doua numere prime este 91. Deter-
minati cele doud numere.

4. Suma dintre un numar prim de doua cifre dife-
rite si un numar natural impar este 512. Determinati
numerele. (Puteti folosi lista cu numere prime mai
mici decat 100 pe care ati facut-o pentru portofoliu)

5. Produsul dintre un numar natural impar si un
numar prim este 254. Determinati numerele.

6.Suma dintre un numar prim de doua cifre identice
si un numar natural este 1125. Determinati numerele.

Probleme recapitulative [

[ J

1. Scrieti numerele divizibile cu 2 din sirul de nu-
mere naturale, apoi pe cele divizibile cu 5: 1; 2; 5; 10;
12;15; 20; 37; 130; 239; 345; 450; 2010.

2. Scrieti toti divizorii numerelor: 21; 32; 49; 54; 99.

3. Scrieti primii patru multipli ai numerelor: 21;
37;75.

4. Scrieti numerele divizibile cu 3 cuprinse intre
101 si 115.

5. Scrieti numerele divizibile cu 9 cuprinse intre
111 si 136.

6. Scrieti cel mai mic si cel mai mare multiplu de
patru cifre ai numarului 65.

7. Scrieti doi multipli de trei cifre si doi multipli
de patru cifre ai numarului 49.

8. Determinati numerele de forma 1x2x divizibi-
lecu:a)2; b)3; ¢©5; d)9; e)10.

9. Folosind cifrele 1, 2 si 3 o singura data, scrieti:
a) numerele divizibile cu 2; b) numerele divizibile
cu 3; c¢) numerele divizibile cu 6.

10. Care este cel mai mic numar natural de trei
cifre divizibil cu 2? Dar cu 3? Dar cu 5? Dar cu 10?
Dar cu 9? Dar cu 1007?

o0
11. La un concurs participa 100 de fete si 35 de
baieti. Ei sunt grupati in echipe care au acelasi numar
de copii, iar fiecare echipa are acelasi numar de fete.

..................................................................................

7. Suma dintre un numar prim de doua cifre con-
secutive si un numar natural este 90. Determinati
numerele. Cate solutii are problema?

Indicatie. Consideram, pe rand, numerele prime
de doua cifre consecutive mai mici decat 90: 23, 43,
67, 89.

8. Suma dintre un numadr prim si un numar natu-
ral multiplu al lui 5 este 235. Determinati numerele.
Indicatie. Fie a numarul prim si 5k numarul natu-
ral multiplu al lui 5. Atunci a + 5k = 235 si, cum nu-
merele 235 si 5k se divid cu 5, inseamna cd si numa-
rul a se divide cu 5. Cele douda numere sunt 5 si 230.

9. Determinati numerele prime a si b care verifica
relatia 3a + 7b = 97.

10. Determinati numerele prime a si b care verifi-
cd relatia 4a + 3b = 63.

a) Aratati ca se pot forma 5 echipe.

b) Ardtati cd nu se pot forma 10 echipe.

12. Bunica le imparte lui Mihai si verilor lui, in
mod egal, 24 de nuci, 20 de mere si 16 pere. Cati veri
are Mihai si cate fructe de fiecare fel a primit fiecare?

13. Determinati numarul de forma a@a stiind ca
este divizibil cu 2 si cu 3.

14. Determinati toate numerele de forma Tx care
sunt divizibile cu 3, iar suma cifrelor este divizibila cu 3.

15. Ardtati ca numarul 42 - 5° + 1 nu este prim.

16. Determinati numerele prime q, b, c, stiind ca
3a + 3b + 4c = 30.

000

17. Aratati cd numarul A = 3%+ 3m2 4+ 5. 37!
este divizibil cu 153, oricare ar fi numarul natural
nenul n.

Indicatie. Scoateti factor comun.

18. Ardtaticd A = 1+2'+22+ ...
vizibil cu 15.

Indicatie. Grupati termenii in grupe care se divid
cul1s.

19. Aratati ca numerele de formaa = 72- 12"+
+ 33 . 42 sunt divizibile cu 63, unde n este numar
natural nenul.

20. Ardtati ca numerele de forma a = 273 5% - 1
se divid cu 3 si nu se divid cu 9, oricare ar fi numarul
natural n.

+ 29 este di-

61



DIVIZIBILITATEA NUMERELOR NATURALE

Test de autoevaluare Se acorda 10 puncte din oficiu.

Timp de lucru 30 de minute.

1. Verificati care dintre urmatoarele enunturi sunt adevarate si care sunt false:

21234, 51125, 31134, 101230, 91567, 41234, 10034000, 6]1236. 20 puncte
2. Scrieti toti divizorii numarului 24. 15 puncte
3. Scrieti cel mai mic si cel mai mare multiplu de doua cifre ai numarului 12. 20 puncte
4. Folosind cifrele 4, 5 si O, 0 singura data, scrieti:

a) numerele divizibile cu 2; b) numerele divizibile cu 5; ¢) numerele divizibile cu 3. 20 puncte
5. Suma dintre un numar prim si un numar par este 264. Determinati numerele. 15 puncte

Consolidare/remediere/stimularea performantei

1. Verificati care dintre urmatoarele enunturi sunt adevarate si care sunt false:
21134, 51601, 245:3, 10200 : 100, 91729, 111121, 100|5000, 6|62478.

2. Scrieti divizorii numerelor: 8; 32; 64; 125.

3. Scrieti multiplii lui 9 mai mici decat 100.

4. Determinati suma multiplilor numarului 5 cuprinsi intre 10 si 100.
5. Care este cel mai mic numar de trei cifre divizibil cu 15?

6. Folosind cifrele 2, 0 si 5, o singura data, scrieti:
a) numerele divizibile cu 2; b) numerele divizibile cu 5; c) numerele divizibile cu 10.

7. Determinati numerele de forma 1x5 divizibile cu:
a)2; b)3; o5 d)9; e)l1o0.
8. Determinati numerele prime a, b, ¢, stiind ca a + 10b + 12¢ = 82.

9. Determinati toate numerele de forma abab stiind ca sunt divizibile cu 5 si indeplinesc conditia
a+b=10.

10. Determinati toate numerele de forma abcabc stiind ca sunt divizibile cu 5,iara + b + ¢ = 10,
unde a este divizibil cu 2 sia < b.

9O  stiati ca?

Puteti calcula restul impartirii la 9 a oricarui numar natural fara a realiza impdrtirea. Pentru aceasta, cal-
culati suma cifrelor numarului. Pentru numarul obtinut calculati din nou suma cifrelor si, tot asa, pana cand
rezultatul va fi format dintr-o singura cifra. Daca cifra respectiva este 9, atunci restul este 0, iar daca este dife-
rita de 9, atunci ea reprezinta restul cautat. Verificati acest lucru pentru numarul 857948755, realizand mai
intai impartirea pentru a gasi restul si apoi aplicand ideea cu suma cifrelor.

Proprietatea este o consecinta a criteriului de divizibilitate cu 9, care ne permite sa spunem ca orice numar
si suma cifrelor sale dau acelasi rest la impartirea prin 9.
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.................................................................................................................................................................................

Scrierea
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d i n t -0 numeratie Compararea

LI Baza2 Numere si ordonarea
p rvire naturale
Factor
comun Aproximari,
Cu rest rott.mjiri.,
0 estimari
Operatii
impartirea
numerelor
naturale Adunarea
y si scaderea
Cu rest Inmultirea
diferit numerelor
deO naturale

..CU
aceeasi
baza

/ Reguli
de calcul

pentru «.CU )
puteri...4, acelasi

exponen

«.CU

Ordinea aceeasi
efectuarii Compararea baza

operatiilor puterilor

CU
acelasi

LRy exponent

Baza 2

63



..............................................................................................................................................................................................

Recapitulare
dintr-o |
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Numere
compuse
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1.015

51.41%

149.16

Fractii subunitare, echiunitare, supraunitare

Fractii echivalente. Procente

Compararea fractiilor ordinare. Reprezentarea pe axa numerelor
a fractiilor ordinare

Introducerea si scoaterea intregilor din fractie

Amplificarea si simplificarea fractiilor

Aducerea fractiilor la un numitor comun

Adunarea si scaderea fractiilor

Inmultirea fractiilor ordinare

Impaértirea fractiilor

Puterea cu exponent natural a unei fractii ordinare
Fractii/procente dintr-un numar natural sau dintr-o fractie ordinara

Fractii zecimale

Compararea si ordonarea fractiilor zecimale cu un numar finit de
zecimale nenule

Adunarea si scaderea fractiilor zecimale cu un numar finit de
zecimale nenule

Inmultirea fractiilor zecimale cu un numar finit de zecimale
Impartirea a doud numere naturale cu rezultat fractie zecimald
Impértirea unei fractii zecimale cu un numar finit de zecimale la un
numar natural nenul

Impartirea a doud fractii zecimale cu un numar finit de zecimale nenule
Numar rational. Transformarea unei fractii zecimale periodice in
fractie ordinara

Metode aritmetice pentru rezolvarea problemelor cu fractii in

care intervin si unitati de masurd pentru lungime, arie, volum,
capacitate, masa, timp si unitati monetare

Probleme de organizare a datelor; frecventd; date statistice organizate
in tabele, grafice cu bare si/sau cu linii; media unui set de date statistice
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FRAC'!'II ORDINARE

Fractii subunitare, echiunitare, supraunitare

Ana si Andrei 0 ajuta pe mama lor sa faca celebra tarta
de mere dupa reteta secreta pastrata in familie de trei
generatii. Este atat de mare secretul incat, cu parere de
rau, nici noi nu am putut afla de la ei reteta!

Responsabilitatea celor doi frati este curatarea me-
relor si taierea acestora in cate 8 bucati egale. Dupa ce
termina de taiat primul
mar, Ana mananca o bu-
cata - adica 18 din mar,
Andrei mananca 2 bucati
- adica % din mar, iar pe
masa mai raman restul de

5 bucati, adica % din mar.

Daca un intreg este impartit intr-un numadr de parti egale, atunci una dintre aceste parti se numeste unitate frac-
tionard. Una sau mai multe unitati fractionare luate impreuna reprezinta o fractie ordinard sau, pe scurt, fractie.

O fractie se scrie sub forma 4 numerele a si b fiind numere naturale, iar numarul b nenul.

o numarator — ne aratd cdte pdrti egale au fost luate din intreg
— —> linia de fractie

S\ numitor — ne aratd in cdte parti egale a fost impartit intregul

gﬁ Problema rezolvata

Pentru fiecare dintre desenele urmatoare sd scriem ce fractie reprezintd partea colorata si cum se
citeste ea:

a) b) c) a e) f) g h

La punctul a) scriem% — o doime sau unu supra doi. Scrieti voi, pe caiete, pentru urmatoarele.
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Asteptand ca mama lor sa pregateasca celelalte compo-
nente ale tartei, fiecare dintre cei doi frati ia, la intamplare,
cate o parte din merele taiate. Dupa ce le numara constata
ca Ana a luat 7 bucati, Andrei a luat 8, iar in castronul cu
mere taiate au mai ramas 22 de bucati.

Andrei: Am luat exact numarul de bucati cu care pot for-
ma un mar intreg!

Ana: Eu am luat mai putine decat un intreg, iar in cas-

tron au ramas mai multe decat intregul!

O fractie poate fi:

daca este egald cu unitatea (intregul), adica daca are

c o . de exemplu &
numadratorul egal cu numitorul Py

v Echiunitara

daca este mai mica decat unitatea (intregul), adica daca

v i 3 . o .. R .
Subunitara are numaratorul mai mic decat numitorul

de exemplu %

daca este mai mare decat unitatea (intregul), adica daca
are numaratorul mai mare decat numitorul

E Probleme rezolvate

Dintre toate fractiile care au la numarator o cifrd nenulg, iar la numitor au numarul 5:

v’ Supraunitara de exemplu 22

:: 1 2 3 4 . 5 ... 67 809
fractiile 5,5,5.3 ‘ fractia = fractiile 2,5, <, %

sunt subunitare este echiunitara sunt supraunitare

Pentru fiecare dintre desenele urmatoare sa scriem ce fractie repre-

zintd partea colorata:
b@ @ @ |

a)
La punctul a) scriem g Scrieti voi, pe caiete, pentru urmatoarele desene.



# Probleme propuse

< ij-12 3 8517 11
1. Cititi urmdtoarele fractii: 5, 7,75, 5,5 700 11+
3

.. .. 1 3
2. Reprezentati prin desene fractiile LT

3. Desenati pe caiet un dreptunghi asemanator
cu cel din figura si reprezentati, prin colorare, fracti-

2 5 13

ile: %, T g 1g (cate un desen pentru fiecare dintre

ele).

4. Scrieti fractia care reprezinta numarul de con-
soane din numadrul de litere ale numelui localitatii
in care locuiti.

5. Scrieti toate fractiile care se formeaza folosind
oricare dintre numerele 5, 7, 9. Subliniati cu o linie
fractiile echiunitare si cu doua linii pe cele subuni-
tare. Ce fel de fractii sunt cele ramase nesubliniate?

6. Determinati:

a) cate doimi contin 3 intregi;

b) cate treimi contin 2 intregi;

c) din cate cincimi sunt formati 4 intregi;

d) cati intregi sunt in 12 sesimi si cati suntin 18
noimi.

7. Scrieti:

a) 3 fractii echiunitare, folosind numere pare;

b) 2 fractii subunitare cu numitorul 7;

c) 4 fractii subunitare cu numaratorul 7;

d) 2 fractii cu numaratorul si numitorul (in aceas-
ta ordine) numere consecutive si precizati dacd ele
sunt subunitare sau supraunitare;

e) 3 fractii cu numitorul si numaratorul (in aceas-
ta ordine) numere pare consecutive si precizati ce fel
de fractii sunt.

8. Ce fractie dintr-o saptamana reprezinta 3 zile?
Ce fractie din luna decembrie reprezinta 3 zile?
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9. Scrieti un cuvant in care litera a sa reprezinte %
din numarul de litere ale cuvantului. Scrieti o propo-
zitie in care cuvantul gasit sa reprezinte o sesime din
numarul de cuvinte.

10. Desenati pe caiet un tabel cu 3 coloane si
completati-l cu fractii din urmatorul sir de fractii,
astfel incat pe prima coloana sa fie fractiile echiuni-
tare, pe a doua coloana fractiile subunitare, iar pe a
treia coloana fractiile supraunitare:

532232312 1 7' 3% 125 4°

. . 11 8 25 25 121 56 63
11. Printre fractiile 10°% 52 47 11290 o1 sunt

unele care reprezinta unul sau mai multi intregi.
Care sunt acestea?

a3

12. Cate fractii de forma 73

se pot scrie si cate
dintre acestea sunt subunitare?

13. Determinati valorile numarului natural n

. + s
pentru care fractia "Tl este subunitara.

14. Valoarea numarului natural n pentru care

11
n+3

fractia este echiunitara este egala cu:

a)11; b) 10; Q) 9; d) 8.

15. Numarul de valori naturale ale lui a pentru

care fractia 2(%1 este supraunitara este egal cu:

a) 2; b) 4; ) 6; d) 8.



Fractii echivalente. Procente

Asteptand coacerea tartei, Ana si Andrei se provoaca reciproc:

Andrei: Ana, de cate bucati de mar ai nevoie pentru a forma % (un sfert) de mar?

Ana: Tti raspund dacd imi spui si tu de cate bucati de mar ai nevoie pentru a forma jumatate de mar!
Mama lor interveni in discutie si le spuse ca Ana a format 25% din mar, iar Andrei a format 50% din mar.

v Fractiile care reprezinta aceeasi parte din intreg se numesc fractii echivalente.

<

d

% = %, a, b, ¢, d numere naturale, b si d diferite de 0;

v Daca fractiile % si = sunt echivalente, scriem

v Pentru a afla dacé% = %veriﬁcém dacaa-d = b-c,a,b,c, dnumere naturale, b si d diferite de 0;
v 0 fractie de forma 1%, in care p este un numar natural, se numeste procent si se scrie sub forma p%.

E Probleme rezolvate

Observand desenul alaturat, sa completam tabelul de mai jos

. < . . < a) b) o d) e f) g h)
cu fractia corespunzatoare partii colorate de pe fiecare coloana.

a) b) c) d)
1
2
e) f) g) h)
6
g

Am completat fractiile de la a) si e). Completati pe caiete si
celelalte fractii, apoi identificati si justificati fractiile echivalen-
te. Scrieti fractiile de la a), c), e), f), g) si h) si ca procent.
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Fractii echivalente:

- -3 2_ -
’ 3

BW oyl

BN
NN
oW
o>

) )

1
2

Scrierea ca procent: % = 50%, % = 75%, % = 100%.

# Probleme propuse

1. Stim ca pentru 15 mi-
nute mai folosim exprimarea
un sfert de ora. Cum scrieti
acest lucru ca o fractie? Ce
procent din ora reprezinta
cele 15 minte?

2. Propuneti colegului de bancd o problema ase-
manatoare cu problema anterioara!

3. Desenati pe caiet un dreptunghi cu lungimea
de 6 cm si latimea de 2 cm si colorati % din supra-
fata lui. Exprimati partea colorata printr-o fractie
echivalenta cu fractia % Scrieti doua fractii care sa

reprezinte partea necolorata din dreptunghi.

4. Ardtati ca urmatoarele fractii sunt echivalente:

Disis  bAsig
Otsidi A Esioy
e)%si%; f)%si%;
1Esiss  hsisl

. .1 .12 35 75 124
5. Scrieti ca procente fractiile: 100°100° 100" 100°

9O  stiati ca?

Egiptenii foloseau, in urma cu aproximativ 4000 de ani, fractii cu nu-
maratorul 1 (fractii alicote). Pentru scriere foloseau o hieroglifa formata

dintr-un oval cu semne sub el.
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pentru ca reprezinta aceeasi parte din intreg sau pentruca 1l -6 = 2 - 3;

6. Scrieti ca fractii procentele 20%, 45% si 110%.
Pentru fiecare fractie scrisa gasiti o fractie echivalen-
ta.

7. Dati exemplu de 2 fractii echivalente cu % care
sd aiba numardtorul de 2 cifre.

8. Determinati numarul natural nenul n astfel in-

_10_ 9 12
c) .

n_ 6, 2 _ . -
Q)7 = b)5_n+1’

n 12

9. Scrieti 80% ca fractie si gasiti trei fractii echiva-
lente cu aceasta, doua cu termeni mai mici si una cu
termeni mai mari.

10. Pentru a se pregati de iarna, bunicii s-au apro-
vizionat cu 50 kg de cartofi, 30 kg de morcovi, 15 kg
de patrunjel si 5 kg de telina. Scrieti procentul cores-
punzator pentru fiecare leguma din cantitatea totala
de legume.

T 1T 1700

2 3 4
OO
n N NNl

1 1

10 21



Compararea fractiilor ordinare. Reprezentarea pe axa
numerelor a fractiilor ordinare

Tarta este gata! Cei doi frati, impreuna cu mama lor, mananca cate o felie
din tarta proaspat taiata in 10 bucati. Ei observa ca partea mancata de ei,
adica % din tarta, este mai mica decat partea ramasa, 17—0 . Fiecare dintre cele
3 parti mancate este egala cu fiecare dintre cele 7 parti ramase, deci % < %.

Ana: Andrei, mai stii cand ai taiat primul mar in 6 parti egale si mama a
spus ca sunt prea mari si sa taiem merele in cate 8 bucati?

Andrei: Da, imi amintesc. Daca am vorbi in fractii, 16 > 18 , pentru ca, daca

impartim intregul in mai putine parti, acestea sunt mai mari. lar daca luam

colLn

acelasi numar de parti, inseamna ca luam mai mult, cum este, de exemplu, % >

v Dintre doua fractii cu acelasi numitor, nenul, este mai micd fractia cu numaratorul mai mic:

g < % dacd a < b, oricare ar fi numerele naturale @, b si numarul natural nenul n.

v Dintre doua fractii cu acelasi numarator, este mai mica fractia cu numitorul mai mare:

% < % dacd a > b, oricare ar fi numerele naturale nenule a, b si numarul natural nenul m.
E Probleme rezolvate
Comparam:
14 21 0 0 L L
57 < 57 34% < 42% 13 < 11
pentru ca au acelasi numitor pentru ca 34 < 42, procentele pentrucd 13 > 11 si au
sil4<21; fiind fractii cu acelasi numitor acelasi numarator.

100;

Andrei: Ana, am invatat despre axa numerelor la numere naturale. Oare

Ana: Ma gandesc ca, daca fractia % reprezinta 3 parti dintr-un intreg im-
partit in 8 parti egale, la fel ar trebui sa se intample si pe axa numerelor. Hai

sa impartim partea de pe axa dintre numerele 0 si 11n 8 parti egale si sa luam
3 dintre aceste parti.
Andrei: lar pentru fractia % facem doua grupe de cate 8 parti, adica doi

intregi siinca 6 parti, deci mai numaram dupa 2, pe axa, inca 6 parti din cele 8.

1 2 22 3
8

0w A
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v Pentru a reprezenta pe axa numerelor fractia ordinara % (a si b fiind numere naturale, b # 0), impdrtim

unitatea de masura a axei in b parti si consideram, incepand de la origine, un numar de parti egal cu a.

v" Daca douad fractii sunt reprezentate pe axa numerelor, fractia din dreapta este mai mare decat cea din stanga.

‘/ Probleme propuse

o
1. Completati cu unul dintre semnele <, =, >.

1 3. 4 2. N7 7. pl2
a)g B b) 7 7 C) 11 7 d) U

e)2 .. 2 pnd

. 10 15
10’ 66 8% g N

[e)][%)}

—_—

(SIS
—_

2. Dintre urmatoarele fractii, cea care este mai
mare decat fractla este

a) 13; b) 12 0 13 d) 33
3. Ordonati crescator fractiile:
S5 18 12 3 43
17 17 170 17 17
Indicatie. Fractiile au acelasi numitor, deci ordi-
nea lor crescatoare este data de ordinea crescatoare
a numaratorilor.

4. Ordonati crescator fractiile:

159 7 4 4 19 11
37’ 37’ 37’ > 37’ 37’ 37°
5. Comparati fractiile:
17, 11 15, 15 .15,
a) 2 51 Cu sy b) 5 cug; 015 CuTg
9 31 . 19 55 .
d) 53 CUo3 e)3—2cu1, f)—11 U7,
25, 38
g)ECU£, h)QCU%
([ X J

6. Ordonati descrescdtor numerele:

29 29 29 29 29 29

70 31 110 90 170 200 b

8. Reprezentati pe axa numerelor fractiile:

SEERES ST S R AL
9. Sirul scris in ordine crescdtoare este
D10 tete D LI inin T
9010 bis 970 LD

10. Folosind reprezentarea pe axa numerelor,

21
7o~

11. Dati exemplu de 3 valori pentru numarul na-
tural x pentru care 151 > 37

Indicatie. Cele doua fractii au acelasi numitor,
deci 5 trebuie sa fie mai mare decat numarul x.

comparati fractnle

12. Gasiti toate numerele naturale x in fiecare
dintre urmatoarele situatii:

17 X 21 . 49 x+1 53
93 < 33 < 935 D7 71 < 70
27 27 27
C)— x < %1

13. Determinati cea mai mare si cea mai micd
fractie de forma:

a) %, unde ab este un numar par divizibil cu 3;

b) %, unde ab este un numar par divizibil cu 5.

14. Reprezentati pe axafractule siz 51prec1zat1

pentru fiecare dintre ele, intre ce numere naturale
consecutive se afla. Care dintre cele doua fractii este
mai aproape de numarul 1?

7. Completati tabelul, asociind fiecarui punct reprezentat pe axa fractia corespunzatoare:

0 A B C D E . R

o 1 2 ' 34 -
Punctul A B C D E
Fractia
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Introducerea si scoaterea intregilor din fractie

Ana: Andrei, in lectia trecuta, cand am reprezentat pe axa fractia %, ai
spus sa facem doua grupe de cate 8 parti, adica doi intregi, si ca mai raman
inca 6 parti, adica fractia g .

Andrei: Asa este, Ana. Stii cum mi-am dat seama de asta? Impartind 22
la 8 am observat ca obtin catul 2 si restul 6. Deci fractia % este totuna cu

2 intregi si % (2 intregi si sase optimi).

Ana: Putem sa facem asta doar la fractiile supraunitare, pentru ca aces-
tea reprezinta o cantitate mai mare decat un intreg. Sa vad daca am inteles!

Pentru fractia % ,impart19la5siobtin19 = 5- 3 + 4 ,adica potscoate 3intregi din fractie si ar ramane %

catul  restu

Scoaterea intregilor din fractie Introducerea intregilor in fractie

O fractie supraunitard %, unde m si n sunt nume- | Fiind data fractia a%, unde a, b si n sunt numere

re naturale, n # 0, se poate scrie sub forma c%, naturale, iar n este nenul, aceasta se poate scrie
unde c reprezinta catul si r reprezinta restul im- | sub forma fractiei X, undem = a-n+ b:
partirii lui m la n:

b _a-n+b
ay = 22

m r
a0 = L n
n Cn

scrierea ¢ se citeste c intregi si +.

v Fractia care ramane dupa scoaterea intregilor din fractie este subunitara (restul este mai mic decat im-
partitorul).

v" Numarul de intregi pe care-i scoatem din fractie reprezinta cel mai mare numar natural care este mai
mic decat fractia.

E Probleme rezolvate

25:6 = 4(cdtul)

24 deci %5 = 4%, iar fractia %5 este cuprinsd intre numerele naturale 4 si 5;
=1 (restul)
2 _ 3:5+42 . 2 _ 17,
35 = —%— ,deC135—5,
23 _ 7-17+23 . 523 _ 142
1= 17, deci 735 = 5.
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# Probleme propuse

1. Completati tabelul urmator conform modelu-
lui (scoateti intregii din fractie):

—
—_

31 47 72 127 521 3125
8 11 15 19 8 37

o | B

2

2. Introduceti intregii in fractie:
3 o7 =5 512 7
23, 397 S 5 10ﬁ,
3. Precizati intre care doua numere naturale con-
secutive sunt situate fractiile:

17
]5ﬁ.

19 37 39 56

3’ 50 7 11°
4. Determinati numarul natural care este cel mai
aproape, pe axa numerelor, de fractiile:

13. 17. 17. 23
a) ?; b) C) 4 d) 4
Indicatie. a) % = 2% ; fractia este intre 2 si 3 pe
axd, distanta de la 2 pana la 2% este %, iar de la 2%

panala 3 este %, asadar 3 este mai aproape de %

5. Comparati:

2 18 . 33 1
a3z cu 5 b)—7 cu 4g;
31 41 38 19
C) 5 U g d) = cu 5

2 _ ... 7 _ 34
3)35 5 b) g = g
052 = 2B, ds-2 = 22

7. Aratati ca fractia %7 este situatd, pe axa nume-

relor, la mijlocul distantei dintre 4 si 5.

8. Andreea trebuie sa introduca intregii in fractia
15%, iar Barbu in fractia 16% Ei constata ca obtin

aceeasi fractie. Care este aceasta?

Ei se hotarasc sa scoata intregii
din fractia obtinuta, dar doar unul
dintre ei obtine numarul initial. Cine
este acesta?

La finalul fiecarei unitati de Tnvatare (un set de lectii) este util sa va autoevaluati comportamentul in procesul de
invatare si nivelul de competente atins, completand o fisa de observare dupa modelul acesteia. Ea se refera la im-
plicarea voastra pe parcursul unitatii de invatare si la rezultatul obtinut la testul de autoevaluare propus la finalul

ei. Adaugati fisele la portofoliul personal.

Am colaborat cu | M-am pregatit Am intrebat
colegii la activi- | pentru fiecare | cand am avut
tatile propuse* lectie* nelamuriri*

Mi-a placut in
aceasta unitate

Referitor la test

Punctaj obtinut | Ce am recitit Thainte si dupa

test pentru a imbunatati

*Raspunsuri posibile: nu, partial, da

74



Probleme recapitulative

1. Scrieti fractiile subunitare care se pot forma fo-
losind doua dintre numerele 7, 15, 21 si 30.

2. Selectati dintre urmatoarele fractii pe cele su-
17 24 51 1'° 317 5@ 40

152177 32107 319 23’ g
3. Scrieti fractia:
a) echiunitard care are suma dintre numarator si
numitor egala cu 20;
b) care reprezinta 2 intregi si are numaratorul 14;
c) care reprezinta 3 intregi si are numitorul 9;
d) care este formata din 4 intregi si inca doua treimi.

praunitare:

4. Scrieti 35% ca fractie ordinara si aratati ca
aceasta este echivalenta cu 5~

20
5. Introduceti intregii in fractie:
a) 5% b) 6—, c) 8 - d) 2% 17 anumar natural.
6. Comparati:
11, 18 15 . 15,
a) U455 b)2 cu = c)ﬁcu%,
Test de autoevaluare

d)3cu T e)3 Cu310, f)4—cu5

7 Determinati valorile numarului natural n pen-
este subunitara.

tru care fractla 1 =

8. Despre fractia &
Ardtaticda > b.

37 =2 se stie cd este echiunitara.

9. Determinati numerele naturale nenule a si b,
a < b, pentru care fractia ﬁ este supraunitara.

10. Deteminati valorile, numere naturale, ale lui
n pentru care:

5 n 11, n

V77 <17 <12 D3 <

11. Determinati numerele naturale consecutive
intre care se afla fractiile:

1% b3 0l 2L

5
<3ﬁ

17 11

8 2 21
ﬁ’ﬁ’l T 31— ==, 2.

12. Ordonati crescator: 100

Se acordda 10 puncte din oficiu.
Timp de lucru 30 de minute.

Incercuiti litera corespunzdtoare rdspunsului corect.

1. Valoarea numarului natural nenul a pentru care fractiile

4 o st L sunt echivalente este egala cu:

a) 20; b) 25; ¢) 30; d) 35. 10 puncte
2. Dintre urmatoarele valori ale numarului nenul n, cea pentru care fractla 2 este supraunitara este:
a) 16; b) 15; c) 14; d) o. 10 puncte
3. Prin scoaterea intregilor din fracua obtmem
a)411, b)311, C)311, d)ll% 10 puncte
Scrieti rezolvarile complete.
4. Determinati numerele naturale consecutive intre care se afla fractia 3?7 20 puncte
5. Determinati numerele naturale nenule a, b, cu a < b, pentru care

fractia Lb este echiunitara. 20 puncte
6. Ordonati crescator numerele 175, %, %, 1 11—5, 1, %—1, %, 2 20 puncte
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Consolidare/remediere/stimularea performantei

1. Scrieti toate fractiile care au numadratorul egal cu 3 si numitorii mai mici decat 6. Subliniati cu o
linie fractiile subunitare si cu doud linii fractiile supraunitare din sirul de fractii obtinut. Ce fel de frac-
tie este cea ramasa nesubliniata?

2. Dintre toate fractiile de forma ¢ b unde a si b sunt numere naturale prime de o cifra, alegeti pe cele
subunitare si, respectiv, pe cele supraunitare.

subumtara si doua valon pentru care fract,la este supraunitara.

4. Determinati numarul natural n pentru care fractiile urmdtoare sunt echiunitare:

13 .
b)n+2’ )22’ d)2n+1

a) =

5. Scrieti toate fractiile de forma %, n # 0,unde m este un divizor al lui 15 si n este un divizor al lui
21. Identificati printre acestea perechi de fractii echivalente.

6. Completati spatiile goale astfel incat sa aiba loc echivalentele:

a7 =7 b5 = 75 9% = & D5 = 5
97 = 35 N5 = 2% 15 = WS = 55
7. Comparati:

)l5 %; b)%cu%; C)%cu% d)%cu%;
e) 15cul f)%cul; g)Q%cuz—?; h)l—cu2.

8. Pentru fiecare dintre urmatoarele fractii gasiti o fractie care sa fie mai mare si una care sa fie mai
micd. In fiecare dintre situatii trebuie sa respectati conditia precizata.

<L

7 13 13 13 15 15
A5 < 13 < i3 b)7<—<—' A7 <9 < 75 -

8 L
17 8 21 37 14 _. % 21 43 43 43 43 43 43
9. Ordonati crescator fractiile 5= 75 95 25, 1,55 55 75 §i descrescator fractiile 17513 o0 80 a3 1
10. Determinati cel mai mare numar natural mai mic decat:

42, 73. 108
CY b) =5 )57
11. Determinati cel mai mic numar natural mai mare decat:

a) s DRE )y

12. Scrieti doua fractii cu numitorul 7, pozitionate pe axa intre numerele naturale 4 si 5.
13. Scrieti o fractie cu numaratorul 33, situatd intre numerele naturale 6 si 7.
14. Stabiliti intre ce doud numere naturale consecutive se afla fractiile:

)% )3 OE )5



Amplificarea si simplificarea fractiilor

Andrei: Ana, cand am invatat despre fractii echivalente am observat
cq, la unele dintre ele, exista o legatura intre numaratori si numitori. De
exemplu, lal4 = % a doua fractie este formata din numere duble celor de
la prima fractie.

Ana: Da, ca atunci cand m-ai pus sa formez un sfert de mar si am luat
2 optimi. Hai sa mai incercam la o fractie, cu alt numar. Daca triplam nu-
3-3 9

— —=sunt

<« . . . .3 . _ 9 R
maratorul si numitorul fractiei 5 obtinem 35— = <. Fractiile ¢ si 45

echivalente pentruca3-15 = 5-9.

v" A amplifica o fractie cu un numar natural nenul inseamna a obtine o noua fractie prin inmultirea numa-
rdtorului si a numitorului fractiei date cu acel numar. Cele doua fractii sunt echivalente.

v Acest lucru se scrie sub forma

n)
a n-a .
= # #
b b unde a, b, n sunt numere naturale,b # Osin # O.
3) 4)
2 _3-2 _ 6. 7 _ 4.7 _ 28,
Exemple. 373.3° 9’ 11~ %-11 ~ 44’
X) 11)
3 _15._ a _ 55 _ _
7——5,x—5, 3 —8,a—5.

H Activitate in perechi

Compuneti o fractie pentru cole-
gul de banca pe care sa o ampli-
fice cu un numar de o cifra ales
de tine! Verificati daca raspunsul
lui este corect.

Ana si Andrei se hotarasc sa verifice daca obtin fractii echivalente si atunci cand folosesc impartire in loc de

inmultire. Amandoi folosesc fractia % si Tncearca sa imparta numaratorul si numitorul la acelasi numar natural.

Ana: Eu impart la 2 si obtin
182 _ 9 18

122 6 2

cu? pentrucd18-6 = 108 = 12-9.
La 4 nu pot sa impart pentru ca

iar este echivalenta

18 nu se imparte exact la 4, nici la 5

nu pot, dar la 6 pot sa impart si ob-
18:6 18

N T2 2

%, echivalenta cu

Andrei: Eu voi imparti la 3 si ob-

183 _ 6 . _—
3 = 7 care si ea este echiva

lentd cu 1 (18 - 4=72=12 - 6).
Am observat ca, pentru a le putea

tin

imparti pe amandoua la acelasi numar,
trebuie ca acesta sa fie divizor comun
al numaratorului si al numitorului.

v" A simplifica o fractie printr-un numar natural nenul inseamnad a obtine o noua fractie prin impartirea
numaratorului si a numitorului fractiei date la acel numar. Numarul prin care facem simplificarea este un
divizor comun al numaratorului si numitorului fractiei. Cele doua fractii sunt echivalente.

v" Acest lucru se scrie sub forma
al an

b b:n’

unde a, b, n sunt numere naturale b # 0 sin # 0.

Numarul n prin care am simplificat este numar natural nenul, divizor comun al numerelor a si b.
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H Activitate in perechi

5 . (4 . . A .
Exemple. % = % = %; % = % = %; Compuneti cate o fractie pentru colegul de
- ’ 96012 8' banca pe care sa o poata simplifica prin 3,
55 = 5 X=11; @ = 10 @=120. iarelvacompune o fractie care sa se poata

simplifica prin 5. Realizati amandoi simplifi-
carile si verificati apoi daca ati lucrat corect.

Ana: Andrei, cand am facut simplificarile de mai sus am folosit doar divizori comuni ai lui 12 si
18. I-am folosit oare pe toti?
Andrei: Divizorii lui 12 sunt 1, 2, 3, 4, 6 si 12, iar ai lui 18 sunt 1, 2, 3, 6, 9 si 18. Cei
comuni sunt 1, 2, 3 si 6, iar 6 este cel mai mare dintre divizorii comuni.
Ana: Observ ca cei patru divizori comuni sunt divizorii lui 6, cel mai mare dintre ei.
Andrei: lar cand ai facut simplificarea prin 6 ai obtinut o fractie care nu se mai poate simplifi-

(6
ca, % = %, pentru ca 3 si 2 au divizor comun doar pe 1.
v Cel mai mare divizor comun a doud numere naturale nenule este - Impreuna cu colegul de banca,
cel mai mare numadr natural care divide cele doua numere. determinati divizorii comuni ai
v Notam cel mai mare divizor comun al numerelor naturale @ si b = numerelor 24 si 36 si verificati
folosind prescurtarea c.m.m.d.c. sau notatia (a, b). daca acestia sunt divizori ai ce-
lui mai mare dintre ei. Realizati

v Toti divizorii comuni ai numerelor a si b sunt divizori si ai celui mai A e N
mare divizor comun al numerelor naturale a si b. simplificarea fractiei 3z astfel

v Doud numere naturale care au divizor comun doar pe 1 se numesc - 'ncat fractia obtinuta sa nu se

numere prime intre ele. mai poata simplifica.
Exemple.
Divizorii comuni ai numerelor 20 si 12 sunt 1, 2 si 4, deci (20, 12) = 4. Divizorii 1, 2 si 4 sunt toti divizorii lui 4.
Numerele 15 si 16 au divizor comun doar pe 1, deci (15,16) = 1, adica sunt prime intre ele.

v 0 fractie care nu se mai poate simplifica se numeste fractie ireductibild.
v Fractia 4, a si b numere naturale, b # 0, este ireductibild daca cel mai mare divizor comun al numerelor

asibesteegal cul,adica(a,b) = 1.

E Probleme rezolvate

Putem simplifica fractia % pentru a obtine o fractie ireductibila fie prin mai multe simplificari succesive

cu numere mai mici, fie prin simplificare cu c.m.m.d.c.(36, 48).

36%_18%_9C _3 o L 3612 _3
38 "94 —17 "% (36,48) =12 si facem simplificarea 78 "1

Observam ca cele 3 numere prin care am facut simplificarile succesive au produsul egal cu 12.

Observatie. Atunci cand facem mai multe simplificdri succesive ale unei fractii prin numere mai mici, pana
la forma ireductibild a acesteia, produsul numerelor prin care se simplifica reprezinta cel mai mare divizor
comun al numaratorului si numitorului.
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# Probleme propuse

1. Amplificati cu 3 urmétoarele fractii:
D3 b 0% diE e23
2. Amplificati fracgia = cu numerele:
a)2; b)3; o5 d)7; e)l0.

3. Folosind o amplificare convenabila, transfor-
mati urmatoarele fractii in procente:

% D O Dy 9%

4. Asociati o fractie de pe prima coloana cu un
numar natural de pe a doua coloana astfel incat,
prin amplificare, sa obtineti una dintre fractiile de
pe a treia coloana (dupa model).

T~

- i
3 2%
4 >
5 15
6

26

Q1 == |0 = (]
[O2][O8] —

30

5. Simplificati:
12 24 36 100

a) prin 2, fractiile: ﬁ 53034’ 2000

12 18 33 123 .
27’ 217 517 3127
25 30 35 55 100
20’ 45’ 157 75’ 250

b) prin 3, fracgiile: 3

c) prin 5, fractiile:

6. Calculati cel mai mare divizor comun pentru
fiecare pereche de numere:

4si | 8si |18si|20si|30si|72si

MUMEE 1o | 16 | 24 | 50 | 45 | 90

cmm.d.c.| 4

7. Simplificati urmatoarele fractii pentru a obtine

‘hile-4 18 36 20 28 , 30 ,44 ;52
fractii 1reduct1b11e.12, 54 43 30 35 445, 04 66, 1

Indicatie. Pentru fractia 4% realizam simplifica-

210" 14 _ , 2
rea %)rm doud metode: 445 5 =3 —4Fsau
30

4is = 4§; observam ca se obtine acelasi rezultat.

8. Ce fractie trebuie amplificata pentru a obtine
fractla == ? Cate raspunsuri are intrebarea?

9. Determmagl fractia echivalenta cu fractia g
care are numaratorul:

a)24; b)42; ¢)90; d)150.

10. Determinati fractia echivalenta cu fractia %
care are numitorul:

a)25; b)45; ¢ 110; d) 550.

11. Amplificati fractnle Sl % astfel incat cele

trei fractii obtinute sa a1ba acelasl numadrdtor de
doua cifre.

12. Amplificati fractnle
trei fractii cu acelasi numltor

51 = pentru a obtine

13. Simplificati fractia % pentru a obtine o frac-
tie cu numardtorul egal cu:
a)30; b)15; «¢)5.

14. Transformati urmatoarele procente in fractii
ordinare si simplificati-le pana la forma ireductibila.
a) 40%; b)65%; c¢)75%; d)125%.

15. Realizand o amplificare sau o simplificare
convenabild, comparati urmatoarele fractii:
7 oy 3 12 7. 16 ., 8
a)gcu » b) 36 CU 75 C) s CU
16. Determinati:

S5a
14

2 si realizati simplificarile;

2b
45

5 si realizati simplificarile;

a) fractiile de forma <7- care se pot simplifica prin

b) fractiile de forma <= care se pot simplifica prin

c) fractiile de forma %0 care se pot simplifica si re-
alizati simplificarile.
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FRACTII ORDINARE / ...............................................................................

Aducerea fractiilor la un numitor comun

Ana si Andrei discuta despre problema 15. din lectia anterioara, pe care au avut-o de rezolvat la tema.

2)
Ana: Pentru a putea compara fractiile —8 si ‘Z m-am gandit sa o amplific pe a doua cu 2, % %, si, cum % > %
rezulta ca 18 > 32
Andrei: Pentru a compara fractnle = SI 17—5 am simplificat % 165 si am putut face compararea 165 17—5, pentru

ca au acelasi numitor. Deci a fost util sa facin asa fel incat fractiile sa aiba acelasi numitor.

v Fiind date doua fractii cu numitori diferiti, modalitatea prin care obtinem doua fractii cu acelasi numitor,
echivalente cu fractiile date, se numeste aducerea la un numitor comun sau aducerea la acelasi numitor.

v Doua fractii se pot aduce la diversi numitori comuni.

v Numitorul comun a doua fractii este, de cele mai multe ori, un multiplu comun al numitorilor celor doua fractii.

E Probleme rezolvate

3)
Pentru fractiile % si % folosind amplificarea % = %, ajungem la doua fractii cu numitor comun 15. Nu-

mitorul 15 al primei fractii este un multiplu al numitorului 5 al celei de-a doua fractii.

Amplificand fractia % cu 9 si fracgia cu 8 obtinem ;‘g si=s Numztorul comun, 72, al celor doua fractii

este primul (cel mai mic nenul) dintre mult1p111 comuru nenuh ai nurmtorﬂor 8si9.
10) 15)
11 _110_ "7 _105

Pentru fractnle 1 5 SE putem face amphgcarﬂe 15=1505 1p = 150 Obtinand numitorul comun 150,
dar am putea face si amphﬁcar1le E % si 170 gé, la care numitorul comun, 30, este cel mai mic dintre

multiplii comuni nenuli ai numerelor 15 si 10. Numarul 150 este un multiplu al numarului 30.

Cel mai mic multiplu comun a doua numere naturale

Atunci cand vorbim

v Orice numadr natural nenul are multipli si orice doua numere naturale despre c.m.m.m.c. a

nenule au multipli comuni. doua numere ne referim
la cel mai mic dintre

v" Cel mai mic multiplu comun a doua numere naturale nenule este cel o . )
multiplii comuni nenuli.

mai mic numar natural nenul care se divide cu cele doud numere.

v Notam cel mai mic multiplu comun al numerelor naturale a si b folo-
sind prescurtarea c.m.m.m.c. sau notatia [a, b].

v Multiplii comuni ai numerelor a si b sunt multipli ai celui mai mic multiplu comun al numerelor naturale a sib.

E Probleme rezolvate

Gasim c.m.m.m.c. al numerelor 16 si 12 scriind sirurile de multipli ai celor doua numere.

Nr. Multipli Multipli comuni c.m.m.m.c.
16 0,16, 32, 48, 64, 80,96, 112, ...

0, 48, 96, . [16, 12] = 48
12 0,12, 24, 36,48, 60,72, 84,96, 108, ... (multipli ai lui 48)
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Determinam [20, 12] folosind multiplii celui mai mare
dintre numere. Multiplicand pe 20 obtinem 40 — care nu este
multiplu al lui 12, apoi 60 - care este multiplu al lui 12. Deci
60 este primul multiplu comun nenul al celor doua numere,

adica [20, 12] = 60.

Calculam c.m.m.m.c. folosind c.m.m.d.c. al celor doua numere:

n Activitate in perechi

impreund cu colegul de banca,
determinati [15, 25] folosind, fi-
ecare dintre voi, cate una dintre
metodele prezentate Tn exemple-
le anterioare. Comparati rezolvari-
le si discutati despre eficienta lor.

Pasul I Pasul I1 Pasul I1I
Numerele date < b
calculam c.m.m.d.c. descompunem numerele | calculdam c.m.m.m.c.
12120 (12,20) =4 12 =4-3s120=4-5 [12,20] =4-3-5 =60
158125 (15,25)=5 15=53s125=55 [15,25]=5-3-5=75
3si5 3,5 =1 3=31si5=5"1 [3,5]=1-3:5=15

Mai general:

-daca(a,b) =d,atuncia=d-xsib=d-y,iar|a,b] =

d-x-y,

- daca doua numere au cel mai mare divizor comun egal cu 1, atunci ele au cel mai mic multiplu comun

egal cu produsul lor.

# Probleme propuse

1. Calculati c.m.m.d.c. si c.m.m.m.c. pentru ur-
matoarele perechi de numere:

a)4sil2; b)8sil6; ¢)9si18; d)15si30;
e)10si15; f)65si9; g) 14si21; h)22si33;
)9si15; j)5si6; k)11si8; 1D12si7

2. Aduceti la un numitor comun urmatoarele pe-
rechi de fractii:

1 2 3 5 2 .4 7 3 1 1
Vesis  55in 5 35y 2393y
5.3, 1 .42 5 .2 1119 5 .14
bgsiyz 27513 7T 1osize S
7 5 13 . 3 .17 9 .12 31 18
desig 2081y 2§sigg 108ias 35S

Indicatie. La punctul d) realizati aducerea la un
numitor comun prin simplificari.

3. Folosind aducerea la un numitor comun, com-
parati urmatoarele perechi de fractii:

5.9, 11 9 7

a) g 5i7g; b) i )16 51

5 .6. 6 4

d) g si1s e) 12’ )15 si 13-
'Y

4 Matei a citit ieri 2 dintr-o carte si
a21 L din aceeasi carte. El afirma: ,,Az1
am c1t1t mai mult decit am citit ieri.”
Afirmatia lui Matei este:

a) adevarata b)falsa

5. loan si Catdlin locuiesc in acelasi bloc si sunt
elevi la aceeasi scoala. Plecand de la scoala spre
casd, loan a parcurs in 10 minute 65% dm distanta,
iar Catdlin a parcurs, tot in 10 minute, ¢ 3 din distan-
td. Care dintre ei este mai aproape de casa?

6. Ana si Andrei beau in fiecare dimineata, la
micul dejun, cate un pahar cu lapte. In aceasta di-
mmeata Ana a baut din paharul ei, iar Andrei a

baut = din paharul lul. Cine a baut mai mult lapte
(cei doi au pahare identice)?
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Adunarea si scaderea fractiilor

Pentru ca au vazut in manual ca urmeaza aceasta

lectie, Ana si Andrei isi amintesc cum faceau aceste ope- V 7/

A

ratii in clasa a IV-a. Pentru a fi siguri ca nu gresesc, au

@ "

desenat un dreptunghi pe care l-au impartit in 7 parti si

~N_ 7
au hasurat diverse parti din el. 3 2
Andrei: Cele doua zone hasurate puse impreuna re- ’ !
prezintd 3 3. % 32 2 dlca 2
Ana: Partea ramasa nehasurata reprezmta , dupa cum observ pe desen, dar pot afla asta calculand diferenta
dintre intreg si rezultatul adunarii tale 5= % = %

v Suma a doud fractii cu acelasi numitor este fractia al carei numarator este egal cu suma numaratorilor
celor doud fractii, iar numitorul este numitorul comun al celor doua fractii:
n n
v Diferenta a doud fractii cu acelasi numitor este fractia al carei numarator este egal cu diferenta numara-
torilor celor doua fractii, iar numitorul este numitorul comun al celor doua fractii:
a_b_a-b
n n n

, a, b si n sunt numere naturale, n # 0.

, a, b sinsunt numere naturale,n#0sia > b.

Activitate in perechi

Exemple. . .. oo
4 9 6 13 5 18 13 2 11 17 5 12 Formati perechi si propuneti-va unul al-
9t9 9 29T 5 g "8~ 8’ 33 33 33 tuia cate o adunare si o scadere dintre

doua fractii cu acelasi numitor. Verificati
daca rezultatele colegului sunt corecte.

Andrei: Ana, dar daca

ractiile nu au ,ace asi nu- 7 V N\ \ N \Q \
fractii lag \\?\ N \\\k\i\

mitor, oare sa ne folosim j /A& & \ N\
. ~_

de lectia Aducerea la un 1 2 5

numitor comun pentru a le 478 8

aduna?
Ana: Daca am adus la un numitor comun pentru a putea compara fractiile - fiind simplu
sa comparam fractii cu acelasi numitor, eu zic sa facem la fel si la adunare si scadere.

Andrei: De exemplu, daca am vrea sa adunam % cu 1, sa transformam sferturile Tn op-
2)

1_2. 2,1_5,2_7 :

timi, L= giamaveag+ =g +g =g si am folosi numarul 8 ca numitor comun.

Ana: Si daca folosim alt numitor comun obtinem acelasi rezultat? De exemplu, daca fac

e o W5 8
amplificarile % Si l obtin % + % 8 SI daca simplific

_ Z . .
) 32 g» obtin acelasi rezultat.
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Pentru a aduna/scadea doua fractii care au numitori diferiti, parcurgem urmatorii pasi:
v aducem cele doua fractii la acelasi numitor;
v"adunam/scadem cele doua fractii folosind metoda adunarii/scdderii fractiilor cu acelasi numitor;
v~ aducem fractia obtinuta, prin simplificare, la forma sa ireductibila.

E Probleme rezolvate

_3 Y5 ¥1_20 8 _12“_3
=g S g7 FT32 732732 38

S
8

ool
(e 1] \S}

l=
4

Rezultatul este acelasi, indiferent de numitorul comun folosit, dar se recomanda aducerea la un numitor
cat mai mic - cel mai mic multiplu comun al numitorilor fractiilor.

Dacd vrem sa adunam fractiile a = % sib= % putem sa calculam a+b =

3) 2)
b+a= % + % = % + % = % si obtinem acelasi rezultat.

Adunarea fractiilor ordinare este comutativa: a + b = b + a, pentru orice fractii a si b.

e

- _ 3 %
10 SIC= 2 grupam termenii:

Pentru adunarea fractiilor a = %, b=

2) 5) (2
(P3 . 7).3_6+7 .93 _13+15_28C _14
(a+b)+c‘< 5+10>+2‘ 10 T 27 10 ~10 5%

3 7 5)3>_2)3 7+15 _6+22 28@ 14
a+@+0)—§+<m* 7)= 5%t 710 0 =10 -5

Adunarea fractiilor ordinare este asociativa: (a + b) + ¢ = a + (b + ¢), pentru orice fractii a, b si c.

5 ~.5.,0_5+0_5
70666 ~ &

Numarul O este element neutru la adunarea fractiilor: a + 0 = 0 + a = a, pentru orice fractie a.

20
8¢ 4_4 4 _8.
14 T7T7YITET
5)
2% =2+ % = % + % = % + % = % — introducerea intregilor in fractie cu ajutorul adunarii;
8%,2_ 9 _4,2_ 9 _Y6_9 _18_ 9 _9°_3
0 "5 15 5°'5 15 5 15 15 15 15 &

Atunci cand in calcul intervin si adunari si scaderi, operatiile se realizeaza in ordinea aparitiei acestora.

1.2_ 1.2_ 3_
sau37+——3+ +7—3+7—3

22 2 _24_ .3
3 7‘7‘3 7 7

2—_
r7=T 7

~|w

1
7

Atunci cand cel putin unul dintre termenii adunarii contine intregi in fata fractiei, putem sa introducem
intregii in fractie si apoi sa efectudm adunarea sau putem aduna doar fractiile, pastrand numarul de intregi
in fata rezultatului.
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# Probleme propuse .

1. Efectuati:

> 1. 2,1, 8, 14, 5,7 .2, 4 127
A5+5 D)7+ 15+ 150 D15+ 15+ 79 €35 +35 * 35
2. Efectuati:
7 _3. 9 _ 3. 27 _ 11, 29 7 5 37 21 _ 3
55 b)3-13 925~ 25 DIz 33" 33 €50 =50 " 50
3. Efectuati si simplificati fractiile obtinute (daca este necesar):
5,2 3. 11 _5,6. 17,19 33
Vg5~ ® Dig-5+1s o1+ a1 T o
19 8 9. 21 19, 5. 10,10, 10
D35~ 35 ~ 35 ©)16 " 16 * 16 )20+ 20+ 20
4. Efectuati calculele necesare completarii tabelului urmator:
b € a+b |a+b+c| b+c la-(b+c))a-b-¢c| b-¢c |a-b+cla-((b-c¢)
7 | 3| 2
5 5 5
17 19 | 4
11 | 11 | 11
| 5 | 3
18 | 18 | 18
29 | 14 | 7
20 | 20 | 20
23 | 13 1
24 | 24 6

Important. Pentru orice fractii a, b si c au loc relatiile:a - (b+c) =a-b-csia-(b-c)=a-b+c.

5. Calculati si simplificati fractiile obtinute (daca este necesar):

7 s, 5.8 6,5 5.,2.3 701,11
g+ 3Ty 276 8stot 10Tzt
byl _ 3. 813 15 5. 315 2 40 3 s,
6 5710 147 1876 3 % 4 ®
5.3 9 .5, 1_2. 72, 7.2 9.
As+3 117 5110 10 3 2T3 75
5 5. 7,5 5,3, 10, 5. 9 ,7,5.
dg+e 18 1 s T 20 20 "1 2% T8t 1e
ol 3. 5_5 1311, 27 13 8,17 _6
127 8 10’ 20 " 30 45 30 9t1s " o7

6. Din toata suprafata gradinii, doua treimi a fost cultivata cu cartofi, o sesime cu morcovi si restul, cu rosii.
Ardtati ca suprafata cultivata cu rosii este egala cu cea cultivatd cu morcovi.

7. Introduceti intregii in fractie folosind adunarea fractiilor: 3 %; 2%; %; 5 %

8. Efectuati calculele si scrieti rezultatul obtinut dupa scoaterea intregilor din fractie:

3 1. 3 1. 2 4. 1 S.
a)2§+3ﬁ, 38+24, 83+19, 82+48,
3 4, S5 _ 411, 4 52, 2 _30
b)4§_QE’ 56 195 315 23’ 67 14°

9.loana citeste o carte in trei zile consecutive. In prima zi citeste g din carte, a doua zi cu o treime mai putin
decat in prima zi si restul in a treia zi.

a) Este adevarat ca loana a citit in prima zi mai mult de jumatate din carte? Justificati raspunsul.
b) Ce parte din carte a citit [oana in a treia zi?
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Probleme recapitulative [N,

6. Folosind o amplificare sau o simplificare con-

1. Completati spatiile punctate astfel incat sa ob-
tineti afirmatii adevarate:

4) 3) 5)
5_ ... L_A. 6 _ ...
Q) 7 =3 b 7="7 Q) =77
13) (5 (4
10 _ ... 60° .. 108“ _ ...
d) ? ) ) __ f)a - )
96( _% . . 5_6(53_;
)76 =T h)120 =50 Vg =

2. Calculati cm.m.d.c. si c.m.m.m.c. pentru ur-
matoarele perechi de numere:

a) 20 si 84; b) 30 si 36; c) 60 si72.
3. Transformati in fractii ireductibile procentele:
a) 24%;  b) 48%j; ) 120%; d) 250%.

4. Scrieti si simplificati pana la forma ireductibild
toate fractiile de forma 40 carese pot simplifica prin:

‘a
a) 2; b) 4; c) 5.
o0
5. Ordonati crescator fractiile:
14 5 30 41 4 2
7 9 sv 1y lap lg
@ Proiect
1 1
4 16

venabila, comparati fractiile:

4 3.
Ageus b) % cu7g;
31, 17 27,

1 11 U355 d) 75 cu 35
12 . 18

)76 cufy 19’ f)g cugs-

7. Calculati si scrieti rezultatul sub forma de frac-

tie ireductibila:

17, 1,177,
a)ﬁ 18~ 18 b3+ -1
5 021 9. 11 3.4
A7 +17 " 17 D -5+3
17 .5 7. 11 _5 .3
igts oz -12+%

8. Calculati si scrieti rezultatul sub forma de frac-
tie ireductibila. Acolo unde se poate, scoateti intregii

din fractie.

+4——5%,

9375 (15 18); D4~ (25-11).

a)21 b)4——3 +2—

TANGRAM este un joc chinezesc cunoscut de mai
bine de 2000 de ani. Cele 7 figuri geometrice, numite ta-
nuri, reprezinta: 5 triunghiuri, 1 patrat, 1 paralelogram.

Reproduceti desenul din stanga pe un carton si
decupati cele 7 parti. Scrieti pe fiecare dintre acestea
ce fractie din intreg re-
prezinta.

Desenul din dreap-
ta este format din

doua piese de tan-
1_3

gram R

Reprezenta'gl fracti-

a.13 5 1 3

ile 375 762" 36 U

ajutorul a doua piese

de tangram.
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Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda

Test de autoevaluare 10 puncte din oficiu. Timp de lucru 45 de minute.

Incercuiti litera corespunzdtoare rdspunsului corect.
1. Prin amplificare cu 7, fractia % devine:
8. 8
)11, b)ﬁ, )77, d) 1T 10 puncte
2. Dupa simplificare pana la forma ireductibilg, fractia % este echivalenta cu fractia:
6. 2. 3
a2 b) 5 c) oy d) 5 10 puncte

3. Andrei vrea sd-si cumpere o minge si a gasit oferte la doua magazine cu vanzare online. La ambele
magazine pretul mingii este acelasi, dar, la achizitionare, la magazinul A se face o reducere cu 20% a pre-
tului, iar la magazinul B o reducere cu o cincime din pret. Andrei afirma: ,Voi cumpdra de la magazinul
A, pentru cd este mai convenabild oferta!”. Afirmatia lui Andrei este:

a) adevarata; b) falsa. 10 puncte

Scrieti rezolvarile complete.

4. Aduceti fractiile % si % la un numitor comun si comparati-le. 15 puncte
5. Calculagi:

2,17 7
a——ﬁ+%—%, b)2——(ﬁ+— 20 puncte

6. Dintr-un butoi cu motorind s-au scos in prima zi 10% litri, a doua zi cu 2% litri mai mult decat in
prima zi, iar a treia zi cu 2% litri mai putin decat a doua zi.
a) Este adevarat cd in a treia zi s-au scos mai putini litri decat in prima zi? Justificati raspunsul.

b) Daca in butoi erau 50 litri, determinati cati litri de motorind au ramas in butoi dupa cele trei zile.
25 puncte

Consolidare/remediere/stimularea performantei

1. Determinati fractia:

a) cu 3% mai mare decat 2 l; b) cu 1 % mai mica decat 3 §;
¢) cu 2 mai mare decat 3 + §; d) cu 3 mai mica decat 3%

2. Folosind o amplificare sau o simplificare convenabilad, comparati fractiile:

5..,9. 23 .. 5. 17. 19 4
a) 5 CUTE b) 5 CUE c) CU 35 d) 7o Cu
5 9 10 27
e)ncue’ f)17‘3‘18’ g)32cu11, h)zscu:n’
i)%cu 3; j)7cu§; k)3%cu 42; 1)5 cu 370
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3. Ordonati crescator sirurile de fractii:

23,1 17,26 14 . byl , 10,5 4 20 2

. 25. 7 o
)10 51755 b)m siog 0)qg §i

S

5. Ordonati crescator tarile din tabelul urmator, dupa suprafata impadurita raportata la suprafata
totala:

Tara Franta | Romania| Elvetia [Rusia[Danemarca | Finlanda | Turcia

suprafatd padure | 31 3
suprafata totald 100 10 25

N | —
w
(@]
N
(@]

6. O lada cu mere cantareste 25% kg. Cat cantaresc merele, stiind ca lada goala cantareste 3% kg?

7. Pentru prepararea unui suc se folosesc mere, pere si caise. Merele reprezintd ¢ 2 din cantitatea totald
de fructe, iar perele din aceeasi cantitate. Calculati cat reprezinta caisele din cantitatea de fructe folo-
sita, exprimand rezultatul sub forma de procent.

8. Calculati:

1,1, 1 i1, 1,1, 1 1. S.1_ 7Y, q9_qco. 7 _ 5.
Ay+3+5 b)2+4+7+14+28’ C)(4+3 12) 35— 155 d) 355 - 233
1 2 11,1 1.3 .5 5 7 (o2 .3\.
6)25_(_ §) 30’ f)(§+Z+€>+(§+Z+§)’ 81lg-15 (23 14)’

111 . 77 1554 1.2 .3 4.5 .6 .7 8.9
s+t eg~ v DigTi9t 16T 10 916167167 16

9. Intr-un butoi sunt 80% litri de apa. Dimineata se folosesc pentru irigat 20% litri de apa din butoi,
iar seara se folosesc cu 2% litri mai multi decat dimineata. Stiind cd, peste noapte, in butoi se mai strang
50 litri de apa, determinati cati litri de apa sunt in butoi in dimineata urmatoare.

10. Calculati:

2 3 49
a)—+%+%+ Lt
2 .4 .6 50,
b) + +50+ 2
2 4 6 100 1 3 5 99
C)(®+®+®+---+—99)‘(%+®+®+---+®)
Indicatie. a) Grupam convenabil termenii si obtinem 1,2 .3, 448 49
LA ’ ; 50 50 50 50 50

1 49 2 | 48 25 - - 1
(%+%)+(E+%)+"'+%‘1+1+ .+1+§,cu24determemde1,dec1sumaeste245.
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FRACTII ORDINARE

Inmultirea fractiilor ordinare

Ana: Andrei, vreau sa fac adunarea %+ % + % si m-am gan-
dit sa fac la fel ca la inmultirea numerelor naturale, adica sa
spun ca %+%+ % =3. % Obtin astfel ca ¥ =3. %, ceea ce

imi arata cum sa inmultesc un numar natural cu o fractie. Dar

daca folosim fractie in loc de numar natural, cum sa facem?

Andrei: Sa incercam sa inmultim % cu %, ceea ce ar insem-
na sa calculam jumatate din % Jumatate dintr-un sfert este o

optime, adicé% . 14 = 18(= ﬁ), deci jumatate din trei sferturi

. - - «1 3 _3/_1-3
este egal cu trei optimi, adica 5 - 7 = 8(— 7 4) .

v" Produsul unei fractii cu un numar natural este o fractie care are ca numarator produsul dintre numara-
torul fractiei si numarul natural, iar ca numitor numitorul fractiei date:

n-9£="1-4 ;4 nnumerenaturale, b # 0

b b

v Produsul a doua fractii este o fractie, care are ca numarator produsul numaratorilor celor doua fractii, iar
ca numitor produsul numitorilor acestora:

a.c_a-c

,a, b, c, d numere naturale, b # 0, d # 0

v Intr-un exercitiu fara paranteze se efectueaza intai inmultirile, apoi adunérile si scaderile.

E Probleme rezolvate

4_5-4_20, 2. a_2:-6_12 7 _70%_ 14,
5’7‘7‘7’ 5'6‘5‘ ) 10'15‘15‘3'
2. 5_2-5_10. 6 . 7_6-7 _42°_14, 5.9 _4"_3
3 7 3-7 21’ 11 3 11-3 33 11’ 6 10 60 4

Se recomanda ca rezultatul inmultirii sd fie adus, prin simplificare, la forma ireductibild.
Pentru calcule mai rapide se pot face simplificari inainte de a face produsul numaratorilor/numitorilor:

6 7_6-7%_3.7_21. Am facut simplificarea prin impartirea numerelor 6 si 2 la 2 si apoi

5 2 5.2 5.1 5 am realizat inmultirile.

B 7 .3 7_21. Am facut simplificarea numerelor 6 si 2 prin tdiere, iar langa numere-
5 2, 5 1 57 le tdiate am scris caturile impartirii lor la 2.

8 . 5_ 85 _ 40 2

15 12 15-12 180 9’ . . . . . . . .

g s 2 1 9 Am simplificat 8 si 12 prin 4 (un divizor comun), iar pe 15 si 5 prin 5.
N%'12,73'379

Atentie! Se poate simplifica orice numarator cu orice numitor. Nu pot simplifica un numarator cu un numa-
rator sau un numitor cu un numitor.
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# Probleme propuse

1. Copiati tabelul pe caiete si apoi completati-l. Acolo unde este posibil, simplificati si scoateti intregii din fractie.

a 2 4 . s = 6 32 11 8
3 1 5 3 3
b - - 11 6 14 5 6 22 23
a-b

1

Indicatie. 3% -6 = 15—7 -6 = ﬂ =202 £ (introducem mai intai intregii in fractie si apoi facem inmultirea).

2. Calculati si scrieti rezultatul sub forma de fractie ireductibila:

15 1 12 20 49, 5 14
a)r-ﬁ; b) —‘ C) 30, d)ﬁ'ﬁ;
25 8. 13 45
)16 15 f)as 20’ g) 55’ h) 1526

3. Copiati tabelul pe caiete si apoi completati-l. Acolo unde este posibil, simplificati si scoateti intregii din fractie.

a b @ a-b b-a b-c (a-b) -c a-(b-c)
5 v 3
9 10 14
8 10 3
5 9 4
22 9 6
33 2° 5
1 1 e
23 33 24

Important. Comparand coloanele 4 si 5, respectiv 7 si 8 se observa ca se respecta urmatoarele proprietati
ale Inmultirii fractiilor ordinare:
a-b=>b-apentruorice fractii a si b — inmultirea fractiilor ordinare este comutativd;
(@-b) -c=a-(b-c)pentruorice fractii a, b si ¢ — inmultirea fractiilor este asociativd;
a-1=1-apentruorice fractie a — numdrul 1 este element neutru la inmultirea fractiilor.

( 1 J
4. Calculati si scrieti rezultatul sub formé de fractie ireductibila:
14 15 40, 7. 28 53 33
)75 16 " 21 b)5 14 36 R TR

5. Calculati, respectand ordinea operatiilor:

9344 b5 5 9 (5+328) 1
d33-(15+3); o (5-1) 3 D% (5-3)+1s

6. Pentru a prepara saramura necesara unui butoi de varza se amesteca 30
litri de apd cu 1 21—0 kg de sare. Ce cantitati sunt necesare pentru a prepara sara-
mura pentru 5 butoaie de varza? Cat va cantari saramura pentru cele 5 butoaie?
(un litru de apa cantdreste 1 kg)

7. Calculati:
b) (1+

45 ’ %)
o(1-7)-(1-3)-(1-7) - (1-25); D (1+7)
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& ° )
Impartirea fractiilor
Andrei: Pentru a imparti un numar natural a la un numar
natural b trebuie sa aflam de cate ori se cuprinde numarul b in
numarul a. De exemplu, pentru a imparti 12 la 2 grupam cei 12
intregi in grupe de cate 2 si numaram ca s-au format 6 grupe.
Ana: Asa facem. Ma gandesc sa calculam la fel 4: Trebme

sa aflam de cate ori se cuprinde § in 4. Luam patru mtregl Si i
impartim in cate 3 parti egale (sa obtinem treimi), asadar vom  grupa 1 grupa?2  grupa3  grupa4
avea 4 - 3 = 12 parti egale. Formam grupe de cate doua astfel

de parti si obtinem 12 (parti) : 2 = 6 grupe. Deci % se cuprinde
in 4 de 6 ori, adica 4 :% = 6 si am obtinut acest rezultatul prin
calculu14-3:2=4-3§

Andrei: Putem deci afirma ca 4 :% =4 . 35 === =-==6. grupa 5 grupa 6

b

v Orice fractie a ,a#0,b#0 are inversa fractia a

b
a. b_

v Produsul dintre fractie si inversa sa este 1: b

v Catul a doua fractii, a doua fiind diferita de 0O, este egal cu produsul dintre prima fractie si inversa celei
de-a doua.

=1, asibnumere naturale,a# 0sib # 0.

Zl===.= ,unde a, b, ¢ si d sunt numere naturale, b # 0,c#0sid # 0.
C

b 2 oste delmpartltul £ este impartitorul, iar rezultatul impartirii este catul.

E Probleme rezolvate

inversa fract1e1 este £ 3 inversa lu1 este 8,

inversa lu1 este adlca numarul natural 12 ; inversul numadrului natural 7 este %
_2§_2.§ 60(20 3 10,4 _°10 8 _5.1_5
25°5°25°8 200 10’ 27°9 - XN KA 3.2 6

3

# Probleme propuse

1. Copiati tabelul pe caiete si apoi completati-l. Acolo unde este posibil, simplificati.

6 12 4 5 2 20 18

a 4 5 11 5 5 3 9 35
5 3 3 2 8 9

b 3 9 8 7 1 3 15 5

inversa lui b

a:b

,\;’B [ ENRENI NN V)
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2. Determinati: 5. Ana pregdteste
a) de cate ori se cuprinde un sfert intr-o jumatate; banderole tricolore
b) de cate ori se cuprinde o jumatate intr-un sfert; pe care s le poarte

C) de cate ori se Cuprmde 0] se51me intr-o treime;

impreuna cu cole-
d) numarul care inmultit cu 3 44 ca rezultat nu-

gii ei pe 24 ianuarie.

marul— )
e) numarul care mmult1t cug 2 d4 ca rezultat un Pentru aceasta, taie
NUMAr cu + mai mic decat— dintr-o rola de tri-

3
3. Calculati, respectand ordinea operatiilor, si ex-
primati rezultatul sub forma de fractie ireductibila.

color lunga de 13%
metri bucati cu lungi-

2 .
a)i2. 20 . 16. b) (g N _) 34, mea de £ metri. Pen-
25 27 * 15 8§ "12) 2 tru cati copii poate ea
12 33 _ 10 . 20. 4 3. 49, i ]
9173 "9 ‘o D (15 20) © 30 Co?nf?.cnoné bafl d?ro
ols. 10 45, f12,16 . 8. le? [i mai ramane
15 * 21 " 16’ 15 " 25 * 10’ Anei material nefolosit la final?
5 .~ 8. (7 7) . ( 7 5
= _4—:32 L+ L B A . . . .
829~ 417 139 W (s+s) 1z~ 12)- 6. Mihai inmulteste fractlaé cu frac'ua2 iar Nadia
4. Calculati, exprimand rezultatul sub forma de imparte factia g =B fractla . Care dintre cei doi copii
fractie ireductibila. obtine o fracgle mai mare? Comparau cele doua frac-
. 9. 7 .21, 1.,. o T
A3z 1o b) 15 15 03354 tii obtinute cu fractia initiala.
.15, 5 .,5 1,4
d)6:13 €) 275 145 fa:g: 4z

D curiozitati

De cdte ori puteti plia o foaie de hartie
in jumdtate?

Experienta ne aratd ca, in mod obisnuit, nu puteti plia o
foaie de hartie in jumatate de mai mult de sapte ori. De ce?

Pentru ca suprafata hartiei scade la jumatate cu fiecare
pliere si devine foarte puternica din cauza grosimii pe care
o0 capata. Limita ,de sapte ori” este valabila daca utilizati o
foaie standard de hartie A4 pentru imprimanta.

De cdte ori a fost indoitd foaia de hdrtie din imaginea
alaturatad in jumadtate?
De 4 ori.
A cata parte din suprafata foii de hdrtie o reprezintd su-
prafata unui dreptunghiulet mic din imaginea alaturata?
1 1 1 1_ 1

2°2°'2°'27 16

A cdta parte din suprafata foii de hdrtie o reprezintd su-
prafata unui dreptunghiulet mic din foaia de hartie pliata
in jumatate de sapte ori?
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Y .....coco

Puterea cu exponent natural a unei fractii ordinare

Ana: Andrei, comparand cu ce
am invatat la puterea unui nu-

mar natural, eu zic ca putem nota

2 2 2

inmultirea repetata 333 a

scrierea ( 3 ) .

v Fie o fractie ordinara %,

n
Puterea a n-a a fractiei § se noteaza (%) si reprezinta produsul &

Andrei: Si sa o citim 2 supra 3,
totul la puterea a treia”; iar daca

vrem sa o calculam, facem astfel:

(g)3_g 2 2_2.2.2 _8_2

3) "3°'3°'373.3.3 27

27~ 3%

cu a si b numere naturale, b # 0 si n un numar natural, n > 2.

a a a a . .
bbb p care contine n factori.

n
Pentru a ridica la putere o fractie, se ridica la putere numaratorul si numitorul: (%) = g—

Prin conventie: (%)0 - 1si (%)1 _a

v Pentru orice numere naturale a, b, m sin, b # 0, au loc regulile de calcul cu puteri:

DNCEON

E Probleme rezolvate

(
(

No|—

) ( ) =(%)m=(%)m;

‘/ Probleme propuse

1. Calculati:
2 3 1
V() wE): 9(5)
o(5):  93+(3):
Do) -(3) s 9(3) 104
2. Calculati, scriind rezultatul sub forma unei puteri:

23 @ )" T

wijw
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3. Calculati, scriind rezultatul sub forma unei puteri:
5\° 5 6‘ 5 7~
) (3) - (8):(8):
1 100
] (1)
3

|_|>4
H
©

5 | (5
(5)
)



Fractii/procente dintr-un numar natural
sau dintr-o fractie ordinara

Ana a citit un articol despre un semimaraton cu lungimea
de 20 km si jumatate, adica 20% = 4—21 km. Din acesta ea a aflat
ca, dupa 2 ore de la Tnceperea probei, majoritatea concuren-
tilor parcursesera % din drum. Tmpreuna cu Andrei, au hota-

rat sa calculeze cat reprezinta distanta respectiva.
Ana: Daca semimaratonul ar avea doar 20 km as calcula

mai Tntai cat reprezinta a cincea parte, adica o cincime (ca la | | | | I
. 20 W

reducerea la unitate): 20:5 = 20 % = % = 4km. Cele % repre- Y

5 3.20:322
zinta 3 astfel de parti, adicé 3 -4 =12km. Deci am calculat de 2 >
fapt produsul 3 2.20= = 12km.
Andrei: Eu as face aceiasi pasi, folosind lungimea de km O cincime este 21: 5 = 7 % ?g) km, iar trei cin-
cimiarfi 3. 41 123 km (12—km adica 12 km si 300 de metrl) Deci, Tn final, pentru a afla 3 din 7 am calcu-
lat z ﬂ = %.

v Pentru a afla o fractie dintr-un numar natural inmultim fractia cu numarul.
v Pentru a afla o fractie dintr-o fractie inmultim cele doua fractii.
v Pentru a afla p% dintr-un numar natural / o fractie, inmultim 1p

00
E Probleme rezolvate

cu numarul / fractia.

2.21 _ .. 7 3 7 1a_7-16 _oq.
—d1r121este7 21 =2 =—=6; 4d1r116este4 16 =——=28;

5 5. 12 5 12 1264 _ 3, 6 i 14 .6 14 _ 12,
gmeesteg-?—S_s =35 7d1n5este7 R

20% din 180 este 2% - 180 = 22189 = 36; 35% din 70 este - - 70 = 2220 = 29,

Provocare
‘/ Probleme propuse @

° Ana si Andrei au gasit aceasta
problema intr-o culegere. Ei spun
1. Copiati tabelul pe caiete si apoi completati-I: ca textul nu este corect. Discutati
cu un coleg si verificati si voi daca
problema este corect enuntata!

Din cei 24 de elevi ai clasei, 45%

3 sunt bdieti. Justificati faptul ca in

7°20m= clasa sunt mai multe fete decat
15m baieti.

%din 20m %din 50 cm % din 100 kg % din 60 km édin 350 lei
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2. Calculati 15% din:
a) 80 m; b) 60 litri;
d) 200 km; e) 300.
3. Calculati:
a) 20% din 70; b) 14% din 250;
€) 34% din 2700;  d) 110% din 80.

4. Calculati suma dintre 30% din 70 si 25%
din 40.

5. Calculati:

c) 400 lei;

a)%din%m; b)%din 12 ore;

d)>dink

5 4. 41 . .
C)7dm 3§km, 0

e) un sfert dintr-un sfert;

z

f) jumatate din =5 g) 5 jumatati din %

6. Am cheltuit la magazin 45 lei, suma care repre-
zinta % din suma pe care o aveam. Ce suma am avut?

Indicatie. Daca % din suma reprezinta 45 lei,
atunci % din suma reprezinta 45 : 3 = 15 lei. Suma
intreaga este 15 - 4 = 60 lei. Am obtinut rezultatul
prin calculul 45 :% =45 - % =15-4=60]lei.

Important. Putem afla un numar cand cunoas-
tem o fractie din el, impartind numarul cunoscut la
fractia respectiva.

7. Determinati un numar stiind ca:

a) jumatate din el este 24; b) % din el este 20;

) % din el este 12; d) % din el este 80;

e) % din el este 100; f) 209% din el este 40.

8. Din cei 28 de elevi ai clasei, % sunt bdieti. Calcu-
lati diferenta dintre numarul fetelor si cel al baietilor.

9. Un biciclist a parcurs in doua zile o distanta de
60 km. In prima zi el a parcurs % din distanta. Deter-
minati cati kilometri a parcurs in fiecare dintre cele

doua zile.

10. Pretul unui atlas este 120 lei. El se ieftineste
cu 20%. Calculati suma cu care se ieftineste atlasul
si care va fi pretul acestuia dupa ieftinire.

11. Un bazin gol, cu capacitatea de 2000 litri, in-
cepe s se umple la ora 8 dimineata. In fiecare juma-
tate de ord se umple 10% din capacitatea bazinului.

a) Determinati la ce ora este umplut jumatate din
bazin.

b) Calculati cati litri de apa sunt in bazin la ora 12.

12. La intrarea unui magazin este afisul de mai
jos. Daca pretul de pe eticheta al unui tricou este de
80 lei si aveti 50 lei la voi, puteti cumpara tricoul?
Justificati raspunsul.

20%
REDUCERE
LA ORICE PRODUS*

*reducerea se aplica
la pretul scris pe eticheta

Maratonul este o proba sportiva de alergare pe distanta
lungd, cu o distantd oficiala de aproximativ 42 km, care se
aleargd de obicei pe sosea. Numele evenimentului face refe-
rire la legenda soldatului grec Phidippides, un mesager care
a adus la Atena vestea victoriei din batalia de la Maraton.
Semimaratonul are lungimea aproximativa de 20 km.



Probleme recapitulative

1. Rezultatul calculului % 2—; este egal cu:

b3 ) 100, )8

5. 100 6
Q) & ¢) 760 9

2
2. Rezultatul calculului (%) este egal cu:

4, 4, 2. 2
a) L b) 5 ) EL d) 9
3. Calculand 10% din 200 obtinem:
a) 10; b) 20; c) 100; d) 200.
4, Calculati'
a) din 360; b) din L2 16, C) 42% din 150.

5. Calculati:
3
D15 (185°2) D (3)

6. Ana si Andrei pleaca in excursie. Distanta pana
la destinatie este de aproximativ 650 km. Ei parcurg
distanta in 3 zile, facand 2 opriri in doud orase de pe
drum. In prima zi parcurg % din drum si inca 8 km,
iar a doua zi parcurg 20% din lungimea totald a dru-

mului.
a) Este adevarat ca in prima zi parcurg mai putin
de 270 km? Justificati raspunsul.

Test de autoevaluare

3 a

1. Determinati valorile lui a si b stiind ca < =57 si

2. Aduceti fractiile 35 > si L
3. Simplificati fractla

4. Calculati: a) din 2% 35, b) 22% din 350 m.

la un numitor comun si comparati-le.

pana la forma ireductibila.

b) Calculati distanta, in kilometri, parcursa in a
treia zi.

7. Calculati:

15 6 14 1. 1., 4.

a) E, b)g? 3§, C)4.€.4§,
15.1. 15 1 1. 23 3

d) "1 6)2—5‘1— 1§, f)]SBZ i

oQ
N—r
~—
N|—
W=
=
Nt
/N
]\)|»—k ..
|
W=
~—
/N
N|—
W=
~—

/N

A~~~ = U"|>-|-‘
|
W=

—-
~—

|
wIN
N—
/
N

|
N[ —
N—

8. Calculati:
a) suma dintre § din 80 si 25% din 160;
b) diferenta dmtre 15% din 180 si= 4 din 35.

9. O familie pleaca intr-o excursie de la Timisoara
spre lasi si hotardste sa parcurga distanta de 665 km
in 3 zile. In prima zi a parcurs % din drum, iar a doua
zi 45% din restul drumului. Determinati distanta
parcursa in a treia zi.

10. Una dintre cartile citite de Ana in vacanta are
160 de pagini. Ea a citit cartea in 4 zile astfel: in pri-
ma zi a citit % din numarul de pagini si inca 8 pagini,
a doua zi a citit 25% din restul de pagini, a treia zi a
citit % din cate pagini mai avea cartea si inca 5 pa-
gini, iar in a patra zi restul de pagini. Determinati
cate pagini a citit Ana in fiecare dintre cele 4 zile.

Toate subiectele sunt obligatorii. Se acordd
10 puncte din oficiu. Timp de lucru 45 de minute.

bgl =%. 10 puncte
10 puncte
10 puncte
10 puncte

5. Pentru fiecare dintre operatiile de pe prima linie, alegeti rezultatul corect de pe a doua linie.

5 3 7 3
11T 12" 12

o]

LA
15

8

4
15 11

W=

(3) %7
2 25"

—
2=

S3le))
[

1
10
10 puncte
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6. Calculati: a) %: [(3% - l%): 2%]; b) % % + % . (% - 1%). 20 puncte

7. Un telefon costd 800 lei. Se face o ieftinire a acestuia cu 15% din valoarea lui.
a) Aratati ca pretul telefonului dupad ieftinire este de 680 lei.
b) Dupa un timp, telefonul se scumpeste cu 15% din pretul lui. Determinati noul pret. 20 puncte

Consolidare/remediere/stimularea performantei

1. Scoateti intregii din fractie si comparati fractiile: a) 2Ly %; b) 64 o %; C) %

2. Comparati: a) % din 84 cu % din15; b) %2 din =2 125 cu 30% din 43 4

3. Transformati urmadtoarele fractii in procente si ordona;i-le é, g, é—g, % si %

4. Ordonati crescator numerele:

7 7 17
a) %, 40 /O, 5, b) 95230’ 25

5. Determinati valorile cifrei x pentru care fractia:
a) % se simplifica prin 2; b) % se simplifica prin 3; ¢) % se simplifica.
6. Determinati cea mai mare si cea mai mica fractie de forma:

)— a#0; b) 83,unde7_a§3; )a7a unde a7a : 9si3b : 2.

7. Calculati:

a)(§+%) 5- 22 D3 (3+1+5) -1 05— ($+15+2) 5
D(§+17-35) s+ 9(@G-5+15) -(1-7)  D(g+5)%+o
9 (3-18)15 W (195-95):36+35%  D(155-3)5- (25-19):3%

8. Mihai are pe card suma de 4800 lei. El scoate intr-o zi ¢ 3 din suma pe care o are, iar dupa o sapta-
mand incd 5 L din suma ramasa. Cu ce sumi a raimas Mihai pe card?

9. Intr-un depozit sunt 232 % tone de cereale. Se vinde intr-o zi g 2 din cantitate.

a) Explicati, fara a calcula cantitatile, de ce in depozit raméane o cantitate de cereale mai mica decat
cea vandutd.
b) Calculati cantitatea de cereale ramasa in depozit.

10. Scrieti toate fractiile de forma Z:Z, unde a este cifra impara, si comparati numarul fractiilor su-
praunitare cu cel al fractiilor subunitare. Explicati de ce nu exista astfel de fractii echiunitare.

ab +3
ba +12°

se poate simplifica, oricare ar fi valoarea cifrei nenule a, si realizati

11. Determinati numarul fractiilor echiunitare de forma

a0a + a0

12. Aratati cd fractia =

simplificarea.



sét_creioane
Stilou colorate
10,50 LEI 12,50 LE!

Fractii zecimale

Ana si Andrei s-au intors de la magazin, unde au facut cumparaturi impreuna cu parintii lor.

Ana: Andrei, l-am intrebat pe tata ce sunt numerele acelea cu virgula scrise la preturile obiectelor si mi-a spus
ca sunt tot niste fractii, dar le-a spus fractii zecimale. A mai spus ca preturile sunt exprimate in lei si bani, des-
partite de virgula

Andrei: Stii ca am invatat ca un leu este format din 100 de bani. Deci un ban ar fi a suta parte dintr-un leu, adica

1ban = % din 1 leu.
Ana: Deci, daca rigla aceea pe care am cumparat-o costa 3,50 lei, adica 3 lei si 50 de bani, inseamna ca partea
50 50

de dupa virgula reprezinta Joo dintr-un leu, iar pretul ar fi 3 755, dar a fost scris 3, 50.

v O fractie zecimald este un numar format din doua parti despartite de o virgula:
partea intreaga, aflata la stanga virgulei,
partea zecimala, aflata la dreapta virgulei — cifrele de dupa virgula numindu-se zecimale.

Fractia %, adicd o zecime, se scrie sub forma 0,1 si se citeste ,zero virguld unu”.

Fractia 11@, adica o sutime, se scrie sub forma 0,01 si se citeste ,zero virgula zero unu”.

Fractia 101W’ adica o miime, se scrie sub forma 0,001 si se citeste ,zero virgula zero zero unu”.
1

Continuand rationamentul, obtinem o7 = 0,000...01, unde n este un numar natural nenul.
|

n cifre
Exemple:
3 . 7 . 4 .
735=03 adica 3 zecimi; o5 = 0,07 adica 7 sutimi; Tooo = 0,004 adica 4 miimi;

Prima cifra din dreapta virgulei se numeste zecime, a doua sutime, a treia miime, a patra se citeste zecime
de miime si asa mai departe.
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FRACTII ZECIMALE / ...............................................................................

Fractia Partea . 9 " . S
L . < Partea zecimala Cum citim Fractia ordinara
zecimala intreaga ’
3 - 3 virgula 5 sau 3 intregi
3,5 R . 5 zecimi 8 . e 8 3—, adica 3—
intregi si 5 zecimi 10 10
- 27 de intregi si 24 de sutimi
24 de sutimi &3 9724 _ 2724 ..
27 de sau 100 100
27,24 N . sau N . .
intregi o . 27 de intregi 2 zecimi 97 42 4 4
2 zecimi si 4 sutimi . .. 100
’ Si 4 sutimi
238 de miimi 74 de intregi si 238 de miimi
74 de o o A : o 238 _ 74238
74,238 ntrec 2 zecimi 3 sutimi sau 74 de intregi 2 zecimi 745555 = 1600
8 8 miimi 3 sutimi si 8 mitmi

zecimi

Uﬂhéﬂ sutimi
zeci:ﬂ rmiimi
74,238 = 74 + 2 .3 ,_8 _5,238 _ 74238

10 100 1000 1000 1000
ITI ITI

partea intreaga partea zecimala

v Orice fractie ordinard cu numitorul o putere a lui 10 se poate transforma intr-o fractie zecimala. Aceasta
se obtine scriind doar numaratorul fractiei si despartind cifrele acestuia cu o virguld, astfel incat numarul ob-
tinut sa aiba numarul de zecimale egal cu exponentul lui 10 de la numitor.

Exemple:
526 =52,6  —ozecimala pentru cd numitorul 10 are o singura cifra zero;
% =1,79 - 2 zecimale pentru ca 100 = 102 (100 are 2 cifre de 0);
~073 am adaugat un O in fata numarului 73 pentru ca fractia este subunitara si nu are parte
100

intreaga (adica partea intreagé este zero);

0018 1 (l)go =7 (1)80 +7 0800 = ﬁ + 1000 ooo’ deci fractia zecimala nu are zecimi si nici parte intreaga

si am pus 0 in locul acestora.

1000

La transformarea in fractie zecimald a unei fractii subunitare cu numitorul o putere a lui zece, este necesar
sd addugdam zerouri in fata numdrului care reprezinta numdrdtorul inainte de a stabili pozitia virgulei!

v Orice fractie zecimala cu un numar finit de zecimale nenule se poate transforma intr-o fractie ordi-
nara. Pentru aceasta, scriem la numarator numarul natural obtinut din fractia zecimala careia ii ,stergem”
virgula, iar la numitor scriem acea putere a lui 10 care are exponentul egal cu numarul de zecimale ale
fractiei zecimale.
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Exemple:

1 95— 125 -la nqmérétor am scris numarul 125 .obgin}lt prin stergerea virgulgi de la 1,25, iar la
’ 100 numitor am scris 100 pentru ca fractia zecimald avea 2 zecimale si 10? = 100;

0,75 = % — odata cu stergerea virgulei de la 0,75 sterg si cifra O din fata;

0,009 % — fractia zecimald are 3 zecimale, deci numitorul trebuie sa fie 10° = 1000;

15,70 = 15700 —%UO = 157 si pot face transformarea <%- 157 =15,7,deci 15,70 =

v"La o fractie zecimala, dupa ultima cifra nenuld putem adauga oricate zerouri, iar fractia isi pastreaza valoarea.

v" Dacd ultimele zecimale ale unei fractii zecimale sunt zerouri, acestea pot fi eliminate, iar fractia isi pas-

treazd valoarea.

v" Orice numar natural poate fi scris ca o fractie zecimala, punand virguld in dreapta numarului si oricate
zerouri sunt necesare. De exemplu 14 = 14,0 sau 125 = 125,000.

v" Daca partea zecimala a unei fractii zecimale este formata doar din zerouri, atunci aceasta este un numar

natural. De exemplu, 9,00 = 9.

# Probleme propuse

1. Pentru a citi numarul 3,8 pot spune: trei virgu-
la 8 sau 3 intregi si 8 zecimi sau 38 de zecimi. Cititi si
voi urmatoarele fractii zecimale:

a)0,5; b)179; ¢)3,74; d)9,143; e) 124,057

2. Scrieti urmatoarele fractii zecimale:

a) cinci zecimi; b) noudsprezece zecimi; c) opt su-
timi; d) 34 de sutimi; e) 172 de sutimi; f) un intreg 6
zecimi 2 sutimi; g) 14 intregi 18 sutimi.

3. Consideram fractia zecimala 174,5138. Com-
pletati spatiile punctate astfel incat urmadtoarele
propozitii sa fie adevarate:

a) cifra sutelor este ...; b) cifra sutimilor este .... ;
c) cifra zecimilor este .... ; d) cifra unitatilor este ....;
e) partea intreaga este ....; f) partea zecimala are ...
cifre.

4. Copiati pe caiet tabelul urmator si completati-1
conform modelului.

Fractia Partea | Cifra Cifra Cifra | Numarul
zecimald |intreagd | zecimilor | sutimilor | miimilor |de zecimi
12,47 12 4 7 0 124
107,08
0,5168
7594,587

Observatie. La determinarea numarului de ze-
cimi ale unei fractii zecimale tinem cont si de numa-
rul de zecimi din care este formata partea intreaga!

5. Scrieti urmatoarele fractii ordinare sub forma
de fractii zecimale:
3 87 75 9 485 1587 5978 1008 25179

10710’ 100’ 100” 10 ”» 100 ’> 1000’ 100 * 1000 -

6. Transformati urmadtoarele fractii zecimale in
fractii ordinare cu numitorul o putere a lui 10.

a)1,24; b)17,2; ¢) 0,014;

d) 100,07, e) 8,751; ) 34,15.

7. Scrieti sub forma de fractii zecimale, amplifi-

cand sau simplificind urmatoarele fractii ordinare
pentru a obtine puteri ale lui 10 la numitor

37 17

Q)5 b5 035
512. 2300

d) 25¢ 25’ €) 50 f) %00 -

8. Transformati urmatoarele fractii zecimale in
fractii ordinare si simplificati-le pentru a obtine frac-
tii ireductibile.

a) 2,6; b) 0,08; ¢)0,15;
d) 4,25; e) 3,75; ) 2,34.

Observati numitorii fractiilor ireductibile. Singu-
rii divizori proprii primi ai acestora sunt fie 2, fie 5,
fie 2 si 5!
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Compararea si ordonarea fractiilor zecimale
cu un numar finit de zecimale nenule

Ana si Andrei studiaza bonul de la libraria de unde au facut cumpa-

raturi. Pentru ca tocmai au invatat despre fractiile zecimale, s-au gandit BON FISCAL

sa vada care dintre obiectele cumparate este mai scump si care este mai LIBRARIA

ieftin. ! Ey@ﬁ_’é'_
Andrei: Este clar ca rigla este mai scumpa decat oricare dintre pixuri, RIGLA  ae ]

pentru ca pe rigla am dat mai mult de 3 lej, iar pixurile costa mai putin de 3,5

3 lei. Deci 2,25 < 3,5 si 2,5 < 3,5. Dar la pixuri, desi este clar ca 2 lei si 25 de P'X ALBASTRU 2 25 LE|

bani e mai putin decat 2 lei si 50 de bani, nu-mi dau seama cum sa explic PIX ROSU ,25“,

de ce 2,25 < 2,5.

Ana: Cred ca trebuie sa ne uitam la zecimi, pretul pixului albastru are
doar doua zecimi, iar pretul pixului rosu are 5 zecimi: 2,25 < 2,5. Nu m-a in-
teresat partea intreaga a celor doua numere pentru ca este aceeasi.

Andrei: Ai dreptate. Pe bon scrie ca pixul rosu costa 2,5 lei, dar asta in-
seamna 2 lei si 50 de bani, adica 2,50 lei. lar 50 de sutimi este mai mare de-
cat cele 25 de sutimi de la pretul de 2,25 lei al pixului albastru: 2,50 > 2,25.

v" Cand comparam doua fractii zecimale comparam mai intai partile lor intregi si, dacd acestea sunt diferi-
te, este mai mare fractia cu partea intreaga mai mare. Daca partile intregi sunt egale, comparam, de la stanga
la dreapta, zecimalele de acelasi ordin pana cand gasim doua cifre diferite; este mai mare fractia care are cifra
respectivd mai mare.

v" A ordona crescdtor un sir de numere inseamna a le aseza de la cel mai mic la cel mai mare, iar descres-
cator, de la cel mai mare la cel mai mic.

CAIET bictanmo 2,751

Exemple:
21,74 < 37,112 459 > 45 347 105,417 < 105,425
parti intregi diferite si 21 < 37; aceeasi parte intreagd, aceeasi parte intreagd,
zecimi diferite si 9 > 3; sutimi diferite si 1 < 2;

fiind date fractiile 5,63; 3,6; 5,62; 4,28; 3,57; 2,99; 8,1 ordinea crescatoare a acestora este
2,99<3,57<36<4,58<562<5,63<38,1.

E (;) Proiect

Folosind internetul, cautati care

Determinati cea mai mare si cea mai mica dintre fractiile: 1,23; 3,4; M
’ ’ ’ este cursul valutar la 4 banci

2,15:1,1;2,09;3,04,0,589; 1. _ X _ diferite intr-o anumitd zi. Com-

Rezolvare. Cautam fractiile zecimale cu cea mai mare parte intreaga: pletati un tabel cu trei coloane,
3,4 si 3,04, iar dintre ele 3,4 este mai mare. Cea mai mica este 0,589 pen- in care pe prima coloana scrieti
tru ca are cea mai mica parte intreaga. numele bancii, pe a doua co-

e .. . . R . loana cursul de schimb valutar
Scrieti trei fractii zecimale cuprinse intre 7,53 si 7,54. - . . M
’ ; ’ la vanzare si pe a treia coloana

) Rezolvare.'Avénd in vedere ca 7,53' = 7,530 si 7,54'= 7,5A4O se obserj pretul de curs valutar la cumpi-
vd acum (mai usor) exemple de fractii zecimale cuprinse intre 7,530 si  rare. Ordonati crescitor cursuri-
7,540. De exemplu, 7,532 sau 7,537 sau 7,539. le la vanzarea unui euro.
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v De multe ori, pentru a face unele calcule mai usoare, folosim aproximari ale fractiilor zecimale.
v Ca si la numere naturale, aproximdrile pot fi prin lipsd sau prin adaos.

v Rotunjirea unei fractii la un anumit ordin este aproximarea prin lipsa sau prin adaos mai,,apropiata” de
numarul respectiv.

Exemple:

Aproximarea prin adaos la... Aproximarea prin lipsala...

Fractia Rotunjirea

zecimala intreg | zecime | sutime = miime | intreg | zecime | sutime | miime laintreg

12,2765 13 12,3 12,28 | 12,277 12 12,2 12,27 | 12,276 12
9,527 10 9,6 9,53 9,527 9 9,5 9,52 9,527 10
0,01325 1 0,1 0,02 0,014 0 0 0,01 0,013 0

Rotunjirea numarului 125,357 la...

suta zece unitate/intreg zecime sutime
100 130 125 125,4 125,36

Ana: Andrei, stii ca am discutat despre cum reprezentam fractii ordinare pe axa numerelor si, spuneam atunci,
ca impartim unitatea de masura in atatea parti cate arata numitorul.

Andrei: La fel facem si la fractiile zecimale. Folosim aproximarile la intreg pentru a vedea intre ce numere natu-
rale consecutive se incadreaza fractia si apoi impartim unitatea respectiva de pe axa in 10, sau 100, sau 1000 - de-
pinde cate zecimale are numarul. n final, alegem pozitia numarului pe axa. Arata la fel ca rigla cumparata azi, care
are diviziunile mari la centimetri (diviziuni pentru intregi), iar diviziunile mici la milimetri (diviziuni ale zecimilor).

Ana: Este cam greu sa imparti unitatea axei in 100 de parti egale. Eu zic ca e mai bine sa facem reprezentari pe
axa ale unor aproximari ale fractiilor zecimale sau chiar ale rotunjirilor acestora, de exemplu la zecime.

0 2,5 4,5 7,5 11,5 14,5 17,5 20

v Fractiile zecimale pot fi reprezentate pe axa numerelor. Pe axa numerelor, numerele din stanga sunt mai
mici decat numerele din dreapta. Uneori, reprezentarea pe axa a fractiilor zecimale se face folosind aproxi-
mari ale acestora, in special pentru fractiile cu un numar mare de zecimale.
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Exemplu: Pentru a reprezenta numarul 1,45:

mai intdi stabilim ca 1 < 1,45 < 2 si luam partea de axd corespunzatoare numerelor 1 si 2 pe care o im-

partim in 10 pdrti;

pozitionam punctele 1,4 si 1,5 pe axd (aproximarile lui 1,45 la zecimi), adica a patra si a cincea diviziune,

si marim partea de axa dintre ele (ca si cum am privi printr-o lupa);
impartim partea respectiva in 10 parti si il pozitionam pe 1,45 la a 5-a diviziune.

T4 14 1,42 1,43 144 145 1,46

# Probleme propuse

[ ]

1. Incadrati intre doud numere naturale consecu-
tive fractiile zecimale:
a)0,17; b)3,4;

2. Comparati:
a)3,2cu3,5 b)278cu2773; c)352,4cu253,4;
d)0,27 cu0,37; e) 1,008 cu1,08; f)175cu1750.

3. Scrieti doua fractii zecimale:

a) mai mari decat 15,7 si mai mici decat 16,3;

b) mai mari decat 9,2 si mai mici decat 10,2;

c) mai mari decat 11 si mai mici decat 11,4;

d) mai mari decat 4,8 si mai mici decat 4,9;

e) care au partea intreaga 7 si sunt mai mici decat 7,1.

c) 5,008; d)23,100.

4. Determinati cate numere naturale sunt cuprin-
se intre:
a)0,7si8,3; b)4,71si14,71; c¢)3,8si875.

5. Ordonati crescator numerele: 2,1; 0,89; 1,04;
1,997; 2,05; 0,005897.

6. Copiati pe caiete tabelul si completati-1.

._ |Aproximarea prin|Aproximarea prin .

Friilct'av adaos la ... lipsa la ... ROtP njirea

zecimala [ : = - la intreg
intreg | zecime | intreg | zecime

7,321

27,07

54,63
317,554

7. Rotunyjiti:

a) numerele 0,76; 49,27 si 7218,53 la zecime;
b) numerele 1,236; 0,888 si 152,824 la sutime;
¢) numerele 29,355; 0,9971 si 15,627 la intreg.

8. Reprezentati pe axa numerelor fractiile: 0,6;
1,4;2,7;3,2;1,5; 2,2 si 4.
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-7 18 19 2

1,47 1,48 1,49 1,5

9. In imaginea de mai jos este un fragment din-
tr-un test grila rezolvat de un elev. Calculati punc-
tajul obtinut de el pentru cele 5 exercitii, stiind ca
fiecare raspuns corect primeste un punct.

1. Dintre urmatoarele relatii, cea adevarata este:

( :93,71 < 3,568; b)7,01>7.;
) 0,04 > 0,004; d)712=7,21

2. Dintre urmatoarele fractii zecimale, cea care este mai
mare decat 7,314 este:
)73 b)73% 07,305 (d)74
3. Dintre urmatoarele numere, cel mai mic este:
C@s,zo; b)8192; c)819000; d) 8191.
4. Rotunjirea la intreg a numarului 17,538 este:
a1 ().
5. Mihai afirma: ,Intre numerele 15,3 si 15,9 exista cinci
fractii zecimale cu o zecimala”. Afirmatia lui Mihai este:

b) falsa.

e T
( g}adevarata

10. Determinati cate numere naturale n verifica

. n
relatia 14,8 < Too < 72,21

Indicatie. Transformati fractiile zecimale in frac-
tii ordinare cu numitorul 100.

11. Determinati cifra x stiind ca:
a)11,8 < 11,x; b) x24 > 735,7.

Activitate in echipe

Tmpartiti-va in echipe de cate 5-6 colegi. in cadrul
fiecarei echipe, scrieti pe caiete inaltimile voastre
(in metri) si ordonati crescator numele voastre n
functie de acestea. Luati cea mai mare inaltime din
fiecare dintre echipele formate si ordonati-le cres-
cator. Puteti spune acum care este cel mai inalt co-
leg din clasa? Dar cel mai scund?



Test de autoevaluare Se a.corda 10 puncte din oﬁczu.

Timp de lucru 30 de minute.

1754

1. Transformati in fractii zecimale: a) ETE b) 5+~ 1 oo 20 puncte
2. Scrieti ca fractie ordinara ireductibila: ~ a) 0,073' b) 12 25. 20 puncte
3. Calculati suma numerelor a si b stiind ca 3,24 = =5 si0,16 = b 15 puncte
4. Comparati: a) 17,24 cu 19,35; b) 7,215 cu 7,125; ¢) 31,47 cu 3110409 15 puncte

5. Determinati numdrul de numere naturale situate, pe axa numerelor, intre 11,7 si 58,004. 10 puncte

6. Calculati suma dintre aproximarea prin lipsd la intregi a numarului 24,7, aproximarea prin adaos
laintregi a numarului 14,24 si rotunjirea la intregi a numarului 8,456. 10 puncte

Consolidare/remediere/stimularea performantei

Ana si Andrei sunt la cumpdraturi cu pdrintii lor si au primit ,misiunea” de a cumpara legume si
fructe, dar trebuie sa se incadreze in 50 lei. Ei au pus in cos:

Produs | Portocale | Mere Banane | Cartofi Ardei Rosii Ceapa | Morcovi
Pret (lei) 3,85 4,30 5,85 7,20 6,50 8,75 4,30 5,80
Ana: Cu ceea ce am invatat pand acum la fractii zecimale, eu spun ca ne ajung cei 50 lei pentru a plati
tot ce am pus in cos.
Andrei: Ai dreptate.
Verificati daca cei doi au dreptate. Explicati cum ati procedat.

1. Transformati in fractii ordinare ireductibile. Acolo unde se poate, scoateti intregii din fractie.

a) 0,24; b) 3,5; c) 0,64; d) 17.8; e) 7,03; f)8,75.

2. Mihai a primit rest de la cumparaturi 2 bancnote de 1 leu, o moneda de 50 de bani, 3 monede de
10 bani si o moneda de 5 bani. Exprimati acest rest sub forma unei fractii zecimale (exprimata in lei).

3. Scrieti: a) trei fractii zecimale care au partea intreaga 11 si sunt mai mici decat 11,2;
b) doua fractii zecimale cuprinse intre numerele 105,9 si 106;
c) numerele naturale consecutive intre care se afla fractia 12,517.

4. Scrieti in ordine crescatoare fractiile: 0,2;0,034;1,8; 1-= 10, 1,34.

lOO’

5. Transformati fractiile ordinare in fractii zecimale. Acolo unde este cazul, realizati simplificari/am-
plificari convenabile.

2) 157 b)%; C)%; d) 1000; ©) 3105 £) 15100’
8) 4% h) 2 i) D3 k) 155 PRESS
6. Scrieti sub forma de fractie zecimala fiecare dintre urmatoarele procente:
a) 37%; b) 8%; c) 231%j; d) 2050%.
Indicatie. 37% = W =0,37.
7. Determinati numarul de forma ab, stiind c3 0,8 = & 31 4,5 = %
241

8. Scrieti toate numerele de forma abc care verifica relatla 2,34 < a,bc < 52~ 100"
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Adunarea si scaderea fractiilor zecimale
cu un numar finit de zecimale nenule

Amintindu-si de ziua anterioara, cand au avut misiunea de a cumpara legumele si fructele, Ana si Andrei discu-
ta despre modul in care au estimat daca le ajung cei 50 lei pentru cumparaturi. Amandoi au aproximat prin adaos
preturile, dar acum au hotarat sa le adune, pentru a sti exact ce suma au cheltuit.

Ana: Voi aduna Andrei: Eu le pun
3,85 lei cu 4,30 lej, unele sub altele, cum
trasformand in lei am nvatat la nume-
si bani. re naturale, asezand
cifele de acelasi or-
din una sub alta.
Daca pun unitatile
sub unitati si zecimi-
le sub zecimi, virgula
ajunge sub virgula.

. . . . . 50,00-
Dupa ce au adunat preturile produselor cumparate, copiii au obtinut 46,55 lei. !
. LIERTE P o . AR 46,55
Acum calculeaza suma ramasa din cei 50 lei dupa ce au fost achitate cumparaturile. —=3 55
?

Pentru a aduna sau scadea doua fractii zecimale care au un numar finit de zecimale, procedam astfel:

v~ asezam/scriem numerele unul sub altul: virgula sub virguld, unitati sub unitati, zeci sub zeci, sute sub
sute etc., zecimi sub zecimi, sutimi sub sutimi etc.;

v efectudm adunarea/scaderea dupa regula de adunare/scadere a numerelor naturale;

v scriem virgula la rezultat pe aceeasi pozitie ca si la termeni (cand ajungem in dreptul virgulei , 0 coboram
la rezultat”).

Important! In cazul in care unul dintre termeni are mai putine zecimale, 1i addugdm zerouri dupa ultima
zecimala nenula pana cand vor avea acelasi numar de zecimale.

Exemple:

23,425 + 107,20 + 83,00 + 0,008 +
4214 21,74 7,52 1,992
27,639 128,94 90,52 2,000
23,425 + 4,214 = 27,639 1072+ 21,74 =128,94 83 +752=90,52 0,008 +1,992 =2

57,84 — 217,47 - 59,85 — 100,00 —
21,23 43,20 23,00 18,25
36,61 174,27 36,85 81,75

57,84 — 21,23 = 36,61 21747 — 43,2 = 174,27 59,85 - 23 = 36,85 100 - 18,25 = 81,75
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Intr-un depozit cu cereale erau, la primele ore ale diminetii, 127,5
tone de grau. Pana la ora 12 s-au vandut 12,3 tone pentru un magazin si
alte 23,48 tone pentru o ferma de pasari. La ora 14 s-a facut aproviziona-
re cu inca 40 tone, iar pana la inchiderea programului s-au mai vandut
75,215 tone de grau. Cate tone au ramas in depozit la finalul programului?

Rezolvare. 1275 - 12,3 — 23,48 = 91,72 tone erau la ora 12;

91,72 + 40 = 131,72 tone erau dupa aprovizionare;

131,72 - 75,215 = 56,505 tone au ramas in depozit la finalul programului.

# Probleme propuse

1. Calculati:
a) 2,4+ 3,5; b) 11,7 +8,3; ¢) 2,75+ 7,4;

d) 12,42 +1758;e)15+21,7; f)102,08 + 54,8.
2. Calculati:

a) 25,7 - 12,5;

C) 134,74 — 45 4;
e) 73,45 — 34,72;
3. Calculati:
a)14,7+21,8+0,9; b) 25,12 + 81,4 + 7,05;
c) 0,04 + 0,4 + 0,004; d) 54,3+ 17,81 - 61,32;
e) 32,8 — 14,27 + 6,025; f)8745-23,21-179.

b) 82,45-17,21;
d) 57,9 — 23,42;
f) 207,6 — 124,82.

4. Determinati numarul care este:

a) cu 15,72 mai mare decat 21,18;

b) cu 14,8 mai mic decat 54;

¢) cu 11,6 mai mic decat suma numerelor 7,51 si
12,09;

d) cu 21,17 mai mare decat diferenta numerelor
24 5i15,17.

5. Scrieti numarul 12,7 ca:

a) o suma dintre doua fractii zecimale;

b) 0 sumd dintre un numar natural si o fractie ze-
cimala;

c) o diferenta dintre doua fractii zecimale;

d) o diferenta dintre o fractie zecimald si un nu-
mar natural.

Activitate in perechi

Consideram numerele a=17,2,
b =15,4 si ¢ =9,15. Formati echi-
pa cu un coleg de clasa si efec-
tuati, fiecare dintre voi, calculele
de pe cate una dintre coloanele
tabelului urmator. Verificati cal-
culele colegului si trageti con-
cluzii referitoare la proprietatile
adunarii fractiilor zecimale.

a+b b+a
(a+b) +c a+(b+c)
a+0 b+0

6. Pentru a strabate un traseu montan cu lungi-
mea de 6,7 km, un turist a facut 2 popasuri, primul
dupa 2,4 km, iar al doilea dupa inca 2,75 km. Cal-
culati lungimea ultimei parti a traseului (rezolvati
problema prin 2 metode).

Exercitiu ajutator:

Dacda = 51,4,b = 12,28 sic = 23,32, calculati
a-b-csia-(b+o).

Discutati cu colegi din clasa ce observati, for-
mulati o concluzie si verificati daca se aplica si
pentru alte fractii zecimale.

7. Observati rezolvarea de la punctul a) si rezol-
vati si voi, prin transformare in fractii ordinare, cele-
lalte exercitii, scriind rezultatul ca o fractie zecimala:

10)
a)11,4+ 21,25 = %§+%%§=
_ 1140+ 2125 _ 3265 _ .
B 100 ~ 100 =32,65;
b) 23,12 + 7,3; c) 142,5-73,15;

837.
d) 43,45 + 1008

£) 51,4 + 82

7 .

6) 12ﬁ_ 7,21;
1
823,517+

8. Efectuati urmatoarele calcule si rotunjiti rezul-
tatul la unintreg. Rotunjiti la intreg fiecare termen al
adunarii si calculati suma. Ce observati?

a)152+11,4+8,2; b)178+23,5+11,6.

9. Calculati suma tuturor numerelor de forma X7y
pentrucare x =y — 4.

10. Dati un exemplu de doua fractii zecimale care
nu sunt numere naturale, dar pentru care atat suma,
cat si diferenta lor sunt numere naturale.
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11. Plecand in vizita la bunica lui, Mihai a par-
curs 2,4 km cu taxiul, de acasa pana la Autogara,
32,75 km cu autobuzul, pana in localitatea bunicii,
si inca 0,8 km pe jos. Ce distanta a parcurs in total
Mihai?

(X X J

12. Calculati suma a,b + b,a, stiind cd suma ci-
frelor a si b este 8.

Indicatie. Puteti aseza numerele unele sub altele
sau puteti transforma in fractii ordinare:
_ab  ba _ab+ba _ 1lla+b) _

ab+ba=7G+75="1 = 10
_ 88 _
-8 _3gs.

@ Provocare

13. Calculati suma a,b + b,a dacda + b = 15.

14. Determinati cifra a pentru care
a-(0,a +0,0a) =6,23.

@ Proiect

Cautati pe internet care este recordul mondial actual
la proba de atletism de 100 m. Completati un tabel cu
ultimele 10 recorduri mondiale (o coloana cu anul in
care a fost inregistrat si una cu recordul) si calculati
cu cat s-a imbunatatit ultimul record mondial fata de
cel din anul 1999. Prezentati colegilor materialul si
verificati daca ati obtinut aceleasi rezultate.

loana, Raluca si Danut au de rezolvat exercitiul 32,61 + 1,526 si au obtinut rezultate diferite:

3261+

[oana 1,526 Raluca

47,87

32,610 + 32,610 +
1,526 Danut 1,526
34,136 33,136

Care adunare este corecta? Discutati la nivelul clasei si stabiliti unde este greseala!

Patrat magic: suma nume-

106

relor de pe fiecare linie, coloana
si diagonala este aceeasi. 2,5 5,4
Rezolvati:
1,75 0,25 4,6
3,15 2,1
2,6 3,27 1,14
1,84 4,08
3,6 33
2,05 2,62 0,05
3,1
08 (28|24 4,19 3,7
29|26
Completati fiecare spatiu
2,4 34 |21 libgr_cg suma cglor patru
3,2 vecini si ordonati crescator
numerele obtinute.



Inmultirea fractiilor zecimale cu un numar finit
de zecimale

Ana: Am avut cateva exercitii in Andrei: Calculez si eu 2,13 - 1,2 astfel:

_213 12 _213-12 _ 2556 _
2,13-%,2=356 " 70 = 700 10 - 1000 = 2>°6-

Si eu am inmultit de fapt nume-

tema la care am facut adunarea sau

Interesant!
scaderea unor fractii zecimale folo-

sind transformarea lor 1n fractii or- . .
’ rele naturale care provin din fracti-

dinare. Tncerc metoda pentru o in- . . .
ile zecimale de la care am eliminat

multire si voi calcula 2,13 - 3 astfel:

2213 5 _213-3 _ 639 _
2,13-3=350 3= 300 "~ 700 - 039

Observ ca am inmultit de fapt 213 cu 3, iar

virgula. lar rezultatul Tnmultirii,

adica produsul, observ ca are ace-
lasi numar de zecimale ca cei doi
rezultatul are tot 2 zecimale ca si numarul 2,13.

Pentru a inmulti doua fractii zecimale procedam astfel:

factori Tmpreuna.

v inmultim numerele ca si cand nu ar avea virgula, deci ca si cand ar fi numere naturale;

v punem virgula la rezultat astfel incat fractia obtinutd sa aiba atatea zecimale cate au impreuna cei doi
factori; daca nu sunt suficiente cifre, completam in stanga cu zerouri!

15,72 - 2,003 = 31,48716

2 zecimale 3 zecimale 5 zecimale
Exemple:
3,42 -1,7 =... Numaram zecimalele de la 12,54 -0,82=... 12,54 are 2 zecimale,
factori: 3,42 are 2 zecima- 0,82 are 2 zecimale, deci
342 - . . . 1254 - .

17 le, 1,7 are o zecimala, deci g9 punem virgula la 102828
5394 punem virgula la 5814 astfel 7508 astfel incat fractia zecimala
349 incat fractia zecimala sa aiba 10032 sd aiba 4 zecimale: 10,2828.
=814 3 zecimale: 5,814. 102828 Asadar

Asadar 3,42 - 1,7 = 5,814. 12,54 -0,82 =10,2828.
12,5-0,07 = 12,5 are o zecimala, 0,07 2,34 .0,04 =... Numadrand cate zecimale au

are 2 zecimale, deci punem
125 - . A
virgula la 875 astfel incat frac-

7 R .

575 tia sa aiba 3 zecimale: 7,875
si addugdm un zero in fatd
pentru a avea sens scrierea.
Asadar 12,5 - 0,07 = 0,875.

2,72-10=.. Obtinem272-10 = 2720.

2,72 are 2 zecimale, deci:
2,72-10 = 27,20 = 27,2.

234 . impreuna cei doi factori obti-
nem 4; dar numarul 936 nu are

4
976 suficiente cifre pentru a putea
pune virgula si a obtine 4 zeci-
male, deci vom adauga zerouri
in fata acestuia: 0,0936.
Asadar 2,34 - 0,04 = 0,0936.
12,5-100 =... Obtinem 125100 = 12500.

12,5 are o zecimald, deci:
12,5-100 = 1250,0 = 1250.
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Pentru a inmulti o fractie zecimala cu o putere a lui 10 mutam virgula spre dreapta peste atatea cifre cat
arata exponentul lui 10. Daca nu sunt suficiente cifre la partea zecimala, se adauga zerouri.

v/ 23,417-10 = 234,17;

# Probleme propuse

v/ 23,417-100 = 2341,7;

1. Calculati:
a)1752-10; b)0,8-10; ) 3,45 - 100;
d) 0,007 - 100; e) 2473 -1000; f)0,001 -10°.

2. Calculati:
a) 2,75 - 4;
d) 5,05 - 16;

b) 12,4 - 5;
e) 24 -1,25;

c)0,15-12;
f)245-0,01.

3. Mihai cumpard 10 covrigi si 10 cornuri pentru
colegii lui de clasa. Ce suma a platit Mihai, dacd un
covrig costa 1,75 lei, iar un corn 2,15 lei? Calculati
suma platita prin doua metode.

4. Folosind grupari convenabile, calculati cat mai

rapid:
a)2-13,2-5; b)5-1729 - 20;
c)6,4-4-35-25; d)5-21,7-0,2;
e)0,25-12,5-4-1,6; f)1,4-0,1-100.

5. Determinati numarul egal cu:

a) dublul lui 12,75;

b) triplul numarului 0,75;

¢) numarul de 2,4 ori mai mare decat 8;
d) produsul dintre 120 si 12,5.

6. Scrieti ca produsul dintre o fractie zecimala si
10, respectiv 100, fiecare dintre numerele:
a) 637; b) 57; c) 124,5.

7. Efectuati urmatoarele calcule si rotunjiti rezul-
tatul la intreg:

a)12,75-6; b) 25,14 - 5,5;

c) 105,5 - 2,4.

8. Calculati produsul dintre suma si diferenta nu-
merelor 17,25 si 5,25.
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v/ 23,417-1000 = 23417,

v/ 23,417-10000 = 234170.

9. Calculati suma dintre dublul lui 1,25 si impa-
tritul lui 0,125.

10. Calculati:

a)3,25- (12,4 + 7,6);

b) 15 - (14,2 - 7,8);

c) (12,24 +29,16) - 0,5;

d) (12,14 + 15,06) - (34,008 — 17,458);
e) (53 — 24,5)- (26,72 + 5,18).

11. La un magazin s-au vandut intr-o zi 24,6 kg
de cartofy, iar a doua zi de 2,5 ori mai multe. Cate
kilograme de cartofi s-au vandut in cele doua zile la
un loc?

12. Manualul de matematica cantareste 0,385 kg.
Editura trimite scolii 8 pachete in care sunt ambala-
te cate 12 manuale. Cat cantareste un pachet? Dar
toate pachetele?

13. Maria pregateste snururi pentru ecusoanele
pe care le vor purta cei 25 de participanti la o acti-
vitate. Fiecare snur are lungimea de 0,85 m, iar pre-
tul unui metru de snur este 2,25 lei. {i ajung Mariei
50 lei pentru cumpararea snurului necesar?

14.Stiind cd a = 21,5si b + ¢ = 12,6, calculati:
a)ab+ac; b)3a+4b+4c; ca-b-c.

15. Flacara olimpica a fost purtata, pe rand, de
catre 25 de atleti: 4 au purtat-o cate 14,5 km, 5 cate
13,75 km si restul cate 1,325 km. Cati kilometri a
parcurs flacara olimpicd?

16. Pentru o cantitate de legume cumparate la
piata s-au platit 15,75 lei. Daca s-ar fi cumparat cu
un kilogram mai mult, s-ar fi platit 19,95 lei. Deter-
minati cat s-ar plati pentru 100 kg de legume.



Impartirea a doua numere naturale
cu rezultat fractie zecimala

Ana si Andrei efectueaza, folosind calculatorul de pe telefon, im-

partirea lui 25 la 4 si obtin 6,25.

Ana: Ma gandesc ca pot scrie impartirea lui 25 la 4 ca fractie pen-

Soc., =25.4_25 1_25
truca25.4—1.1—1 Al

fractie zecimala.

Andrei: Trebuie doar sa amplificam fractia cu 25, adica

25)
25 _ 625 _
4 =700 - 9025

Ana: Asta inseamna ca putem transforma o fractie ordinara
fractie zecimala Tmpartind a la b, dar nu impartirea cu rest pe care

am invatat-o la numere naturale.

iar fractia % se poate transforma in

a -
bln

Pentru a imparti doud numere naturale nenule procedam astfel:
v impadrtim numerele ca la numere naturale si, daca impartirea nu este exacta, scriem deimpartitul ca o

fractie zecimala cu zecimalele 0;

v cand ajungem la virgula de la deimpartit scriem virguld la cat si continuam impartirea (ca la numere
naturale) cobordnd zerourile de la partea zecimala a deimpartitului.

Exemple:
25:4=6 Impartirea nu este
24 exacta, deci vom
=1 scrie 25,0 in loc de
25, vom pune vir-
gula dupa catul 6
si continudm cobo-
randu-l pe 0.
73,0:5 = 14,6
5
23 Proba:
_ 146@ _ 73
20 146=T5 =5
=30
30

22 -73:5=14,6

25,0:4 = 6,2 Impdrtirea nu s-a

24 terminat, deci vom

=10 mai scrie un 0, ob-

8 tinand 25,00 si con-

2 tinuam cobordnd si
acest 0.

337,00:25 = 13,48

25

Faceti proba ca la
exemplul anterior

337 _ e —
Si=337:25=13,48

25,00:4 = 6,25 In concluzie:

24 | 25:4 = 6,25
=10 sau, altfel spus,
8 2>~ 25:4=6,25.
=20
20

5,000:8 = 0,625

0

50 8 se cuprinde in

48 5 de 0 ori, pu-

=20 nem virgula si
16 cobordam O, con-
=40 tinudnd ca la ce-

40 lelalte exemple.
2 =5:8=0,625
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Ana: Andrei, Tncerc 16,000...:3 =5,33... Andrei: Am obtinut 58,0000...:11 =5,2727 ...
sa calculez 16:3 dar se 15 si eu ceva asemanator 55
intampla ceva curios: =10 cand am facutimparti- =30
impartirea nu se termi- 9 rea lui 58 la 11. Dar la 29
na. Vad ca fractia zeci- 7 mine sunt doua cifre ~30
mala care se obtine are 9 care se repeta... 77
un numar infinit de ze- - —7, %8 - 58:11=5,2727... =30
cimale... n

16 22

= =16:3=533... ~ 80

77

= R h

v Orice fractie ordinara C si b # 0 numere naturale, se transforma in fractie zecimala prin impdrtirea

b
numaratorului a la numitorul b.
v" Laimpartirea a doud numere naturale putem obtine:
- un numar natural sau o fractie zecimald finitd — o fractie zecimala cu un numar finit de zecimale
nenule;
- 0 fractie zecimala periodica — o fractie zecimala in care o cifra sau un grup de cifre de la partea zeci-
mald se repeta la nesfarsit.

v La o fractie zecimala periodicd, cifra sau grupul de cifre care se repetd se numeste perioadd si se scrie
intre paranteze rotunde.
O fractie zecimala periodica poate fi:
- fractie zecimala periodica simpla — perioada incepe imediat dupa virgulg;
- fractie zecimala periodica mixtd — intre perioada si virgula mai sunt si alte cifre care formeaza neperioada.

Exemple de fractii zecimale periodice:

16:3 = 5,3333... = 5,(3) 58:11 = 5,2727... = 5,(27) 25:6 = 4,1666... = 4,1(6)
se citeste se citeste se citeste
cinci virgula perioada trei cinci virgula perioadd doi sapte | patru virguld unu perioadd sase
5,3) 5,(27) 4,1(6)
partea L perioada partea L perioada partea J |—»perioada
intreaga intreaga intreaga neperioada

E Probleme rezolvate

Precizati care este partea intreagd, din ce este formata partea ze-
cimala si care sunt a 7-a si a 100-a zecimala: a) 8,(37);

b) 321,4(127).

H Activitate in echipe

Faceti echipe de cate 5 elevi si
realizati impartirile:

Rezolvare. a) 8,(37): a) 1254 : 10; b) 1254 : 100;
v are partea intreaga 8, partea zecimala este formata din perioada 37; - ¢) 5214 :1000; d) 5 : 10;
v scriem 8,(37) = 8,37373737..., asadar a 7-a zecimala este 3; e) 37 : 100.

v observam la partea zecimala ca pe pozitiile impare este cifra 3, iar
pe pozitiile pare este cifra 7; cum 100 este par, obtinem ca a 100-a zeci-

mala este 7.
b) 321,4(127):

v partea intreaga este 321, partea zecimala este formata din neperi-

oada 4 si perioada 127,
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Discutati in cadrul echipei, dar si
cu celelalte echipe si formulati o
concluzie referitoare la rezulta-
tul impartirii unui numar natural
la o putere a lui 10.



v'321,4(127) =321,4127127127..., deci a 7-a zecimala este 7;

v partea zecimala a numarului contine cifra 4 (neperioada) urmata de tripletul de cifre 127 care se repeta;
pentru ca vrem sa aflam a 100-a cifra, dam deoparte o cifra dintre acestea (pe cea care corespunde neperioa-
dei) si impartim 99 la 3 pentru a afla cate grupe de trei cifre se cuprind in 99; constatdm cd sunt exact 33 de
grupe, deci a 100-a cifra este ultima din grupa 127, adica 7.

Se considera fractia zecimald 15,7(21). Calculati suma primelor 20 de zecimale.
Rezolvare. Primele 20 de zecimale sunt: 7 (neperioada), 10 cifre de 2 si 9 cifre de 1, asadar 7 + 10-2 + 9-1 = 36.

4 % bR

® v Daca numitorul unei fractii ireductibile are sin-
1. Calculati: gurii divizori primi pe 2 sau/si 5, atunci fractia se
a) 15:4; b) 37:5; ) 219:8; transforma intr-o fractie zecimala finita.
d) 973:20; ) 169:16; f)1002:125. v Daca numitorul unei fractii ireductibile are nu-
2. Calculati: mai divizori primi diferiti de 2 si de 5, atunci fractia se
a) 29:3;  b)75:11; c) 839:33; transforma intr-o fractie zecimala periodica simpla.
d) 1245:99; e) 214:7; f)297:13. v Daca numitorul unei fractii ireductibile are di-
3. Calculati: vizori primi diferiti de 2 si de 5, dar si pe cel putin
a)217:6; b)8:15; ) 517:30; unul dintre numerele 2 si 5, atunci fractia se trans-
d) 128:55; e)237:22: £)1247:14. forma intr-o fractie zecimala periodica mixta.
oo s e s
6. Rotunjiti la sutimi rezultatul impartirilor:
H Activitate in echipe a) 58:13; b) 128:7; ¢) 522:31;

Ce . . 17; :55; ) 216:65.
Observati tipurile de fractii zecimale obtinute la d) 9' 7" €) 59 55." ) ') 6:65
primele 3 exercitii. Transformati in fractii ordina- Indicatie. Pentru a rotunji la sutimi este necesar
re impartirile de la aceste exercitii, observati nu- sa faceti impartirile pand la a 3-a zecimala!

mitorii lor si completati tabelul: . . .
' ’ 7. Comparatii fractiile zecimale:

Divizorii primi ai numitorilor fractiilor de la... a) 15,7 cu 14,(4); b) 23,(7) cu 23,8;
...exercitiul 1 ...exercitiul 2 ...exercitiul 3 ) 54,(35) cu 54,(36); d) 121,752 cu 121,(75);
e) 68,3(4) cu 68,(34); £)0,12(3) cu 0,1(23).
4. Transformati in fractii zecimale finite: 8. Consideram fractiile zecimale periodice
21 1 = ib=
a) 10507; b) %’ ) 3%) a=12,(25) S1 b 12,2(5).
Q3712 ) 321, ) 3587 a) Comparati cele doua fractii.
20 © 30> 500 ° b) Determinati care este a 15-a zecimald pentru
5. Transformati in fractii zecimale periodice: fiecare dintre cele doud fractii.
2L b) 214, 0 13-L; c) Calculati diferenta dintre suma primelor 15
11?);)7 53152’ ) 41 v zecimale ale lui b si suma primelor 15 zecimale ale
d) T; e) f; f) % lui a.
M Observati cifrele din perioada, sunt aceleasi, mai putin ordinea lor! (
50 : 7 = 7,(142857) 53 :7 = 7,(571428)
51:7 = 7,(285714) 54:7 = 7,(714285)

52:7 = 7,(4628571) 55:7 = 7,(857142)




Ana si Andrei au cautat in dictionar ce inseamna cuvantul medie.
Ana: Eu am gasit ca, folosit ca substantiv (feminin), medie (medii) inseamna valoa-
rea mijlocie a mai multor mdrimi sau cantitate care este la mijlocul altora.

Andrei: Eu am gasit mediu, -ie, medii folosit ca adjectiv: care se afla in mijloc; de mijloc, mijlociu.
Ana: Apropo de media aceea de 9 pe care am avut-o in semestrul I. Am avut un 8 si un 10, iar media 9 este un

numar situat la mijloc intre 8 si 10.

Media aritmeticd a doua sau mai multor numere naturale este egald cu suma numerelor impartita la nu-

marul lor. De obicei, media aritmetica se noteaza m,.

_ suma numerelor

— media aritmeticd a mai multor numere

a numadarul lor

_a+b _a+b+c _a+b+c+d

m, == m, ="—a— m =———"
media aritmetica a doua numere media aritmetica a trei numere media aritmetica a patru numere

asib a,bsic ab,csid
Exemple: © Media aritmetica a numerelor 8 si 10 este m_= 8+2—10 =@8+10):2=9.
Media aritmetica a numerelor 7, 13 si 16 este m_ = ”137”6 =12.

Daca Mihai are notele 8,9, 10 si 10, atunci media aritmeticd a acestor numere este m_ = W = 9,25,

dar media care i se trece in catalog este 9 (se rotunjeste rezultatul).

E Probleme rezolvate

Media aritmetica a doua numere este 14, iar unul dintre numere este 8. Determinati celalalt numar.
Rezolvare. Notam cu a numarul necunoscut si obtinem (a + 8): 2 = 14. Folosind metoda mersului invers,

aflam ca a = 20.

Determinati doua numere pare consecutive, stiind ca media lor aritmetica este egala cu 15.
Rezolvare. Daca cele doua numere au media aritmetica 15, atunci suma lor este 30. Folosind metoda figu-

rativa, aflam ca cele doua numere sunt 14 si 16.

# Probleme propuse

[
1. Calculati media aritmetica a numerelor:
a)12si18; b)8,10si12; ¢)95si18;

d) 12, 215i34; €)8,8,95110; )7,8,9,105si 11.

2. Media aritmetica a trei numere este 21,2. De-
terminati suma celor trei numere.

3. Media aritmetica a doud numere este 25, iar unul
dintre numere este 30. Determinati celdlalt numar.

4. Media aritmeticd a trei numere este 14, iar doua
dintre numere sunt 9 si 20. Determinati al treilea numar.

5. Media aritmeticd a doud numere este 8,5, iar
unul dintre numere este cu 3 mai mare decat cela-
lalt. Determinati cele doua numere.
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6. Media aritmetica a doua numere impare con-
secutive este 16. Determinati cele douda numere.

7. Media aritmetica a numerelor 8, 12 sineste 11.
Determinati valoarea numarului n.

8. Media aritmetica a numerelor a, b si c este 19,
iar media aritmeticd a numerelor a si b este 21. De-
terminati valoarea numarului c.

9. In fiecare dimineat4, inainte de a pleca la scoa-
1a, Mihai isi noteaza temperatura pe care o arata
termometrul montat pe geamul exterior al camerei.
Care este temperatura medie in cele cinci zile?

Ziua luni | marti | miercuri | joi | vineri
Tempféatura 4 6 7 7 9




Impartirea unei fractii zecimale cu un numar finit
de zecimale nenule la un numar natural nenul

Andrei: Cand inmultim o fractie zecimala cu 10, mutam virgula
spre dreapta cu o pozitie. La inmultirea cu 100 o mutam cu doua
pozitii; de exemplu, 32,47 - 10 = 324,7. Oare la impartire mutam virgula
spre stanga? Daca impart 32,47 la 10 voi obtine 3,247? Ana, tu ce crezi?

Ana: Putem verifica folosind fractiile ordinare:

(= 3247 10 _ 3247 1 _ 3247 _ < .
32,4710 = 700 -1 - 100 " 70 " 1000 = 3,247. E adevarat ce ai spus!

v" Pentru a imparti o fractie zecimala cu o putere a lui 10, mutam virgula spre stanga peste atatea cifre cat
aratd exponentul lui 10. Daca nu sunt suficiente cifre la partea intreaga, se adauga zerouri in fata.

Exemple:
572:10=5,72 532,14 :100 = 5,3214 73,24 :1000 = 0,07324 175:100=1,75
o0 pozitie doud pozitii trei pozitii mai la stanga, 175 =175,0 si am mutat

mai la stanga mai la stanga am addaugat doi de O virgula cu 2 pozitii la stanga

Pentru a imparti o fractie zecimald finitd la un numar natural nenul procedam astfel:

v impartim partea intreaga a fractiei zecimale la numarul dat si scriem virgula la cat;

v" continuam impartirea (ca la numere naturale) coborand, pe rand, cifrele de la partea zecimala a deim-
partitului; daca este nevoie, completam cu zerouri partea zecimala.

Exemple:
73,6 :4 =18, 73,6 :4=18,4 215,4: 8 = 26, 215,400: 8 =26,925 ©57,5:3=19,166...
4 4 16 16 3
33 33 =55 =55 27
32 32 48 48 27
=1 =16 =7 =74 ==5
16 72 3
Am impdrtit == Am impdrtit =20 20
partea intreaga (73) partea intreagd 16 18
la 4 si am pus Am continuat la 8, am pus =40 =20
virgula la cat. impdrtirea prin virgula si continui 40 18
cobordrea lui 6. impdrtirea == =20
cioborand ) Am completat cu 0
urmadtoarele cifre. pand am finalizat,
73,6 :4=184 215,4:8 = 26,925 57,5:3=19,1(6)

Faceti proba pentru primele doud impartiri din exemplul anterior.
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FRACTII ZECIMALE / ...............................................................................

v" Laimpartirea unei fractii zecimale cu un numar finit de zecimale la un numar natural nenul putem ob-
tine o fractie zecimald finita sau o fractie zecimala periodica.

E Probleme rezolvate

Andrei vrea sa cumpere creioane. Gaseste la pretul de 1,50 lei bu-
cata, putand sa beneficieze si de oferta aldturata. Cum alege creioanele

mai ieftine?

Rezolvare. Calculam pretul unui creion pentru fiecare dintre cele doua
oferte. La prima oferta 5,20:4 = 1,30 lei, iar la a doua oferta 12,50:10 =
= 1,25 lei. Asadar, oferta cea mai buna este sa cumpere 10 creioane cu

1,25 lei bucata.

Suma a doua fractii zecimale este 48,8, iar una dintre ele este de 3 ori mai mare decat cealalta. Determi-

nati cele doua fractii.

Rezolvare. Aplicam metoda figurativa. Sunt 4 segmente egale cu suma 1.
48,8, deci 48,8:4 = 12,2 este una dintre fractii si 12,2-3 = 36,6 este a doua. 2. } I

# Probleme propuse

[ )
1. Efectuati:
a)652,8 : 100; b)172:100; c)231,8:10;
d)517:100; e)1,55:10; f)21,5:1000.
2. Efectuati:
a)45,6:12; b)3,75:25; ¢)3,5:14;
d)14,4:12; e)1476:18; f)785,25:15.

3. Determinati:

a) numarul care este de 4 ori mai mic decat 32,7;

b) numarul care este de 5 ori mai mic decat 373,4;

¢) numarul care este de 6 ori mai mic decat triplul
lui 21,8;

d) de cate ori este mai mare 4152,72 decat 12.

4. Rotunjiti la sutimi rezultatul impartirilor:
a)574:6; b) 423,8:22; ¢) 100,25 :35;
d) 21,45:33; €)8,6:55; £)123,321:13

5. Un bax cu 6 sticle de apa costa 19,50 lei. Cat
costa o sticla de apa?
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|}48,8
1

6. O cutie cu markere pentru scris pe tabla mag-
netica contine 25 de bucati si costa 91,25 lei. Care
este pretul pentru 7 dintre acestea?

7. Cat costa un kilogram de cartofi, daca pentru
un sac de 45 kg s-au platit 78,75 lei?

8. Un automobilist a parcurs in trei zile un
drum cu lungimea de 892,5 km. In fiecare zi a
parcurs o distanta dubla fatd de ziua precedenta.
Determinati distantele parcurse in fiecare dintre
cele trei zile.

9. Suma a doua fractii zecimale este 118,5, iar
una dintre ele este de patru ori mai mica decat cea-
lalta. Determinati cele doua fractii zecimale.

10. Ma gandesc la un numar, il inmultesc cu 4,
adun apoi rezultatul inmultirii cu 18,4 si obtin 48,6.
Care este numarul la care m-am gandit?



Impartirea a doua fractii zecimale cu un numar finit
de zecimale nenule

10 pungi
= 5,25x10=
N =52,5 lei

Ana si Andrei au cumparat o punga de mere de 1,5 kg si
au platit pe ea 5,25 lei. Acum vor sa afle care este pretul unui
kilogram de mere, dar nu stiu cum sa imparta 5,25 la 1,5.

Ana: Daca as fi cumparat 10 pungi as fi platit 5,25 - 10 =
= 52,5 lei pentru 1,5 - 10 = 15 kg de mere. Pot afla acum cat
costa un kilogram de mere impartind 52,5 la 15. Obtin 3,5 lei.

Andrei: Verific impartirea ta folosind transformarea in
fractii ordinare a celor doua fractii zecimale:

qc_525 15 _¥575 Q'35 _
5,25:1,5 = 10070 = 780 " 75, = 10 =3,5.

Pentru a imparti doud fractii zecimale cu un numar finit de zecimale nenule procedam astfel:

v Inmultim si deimpartitul si impdrtitorul cu acea putere a lui 10 pentru care impartitorul devine numar
natural;

v impartim noul deimpartit la noul impartitor conform regulilor de impartire invatate.

Exemple:

17,35:0,5=173,5:5 = 34,7,
impadrtitorul 0,5 are o singura
zecimala si se transforma in
numar natural prin inmultirea
cu 10, deci am inmultit ambele
numere cu 10:

17,35-10=173,5
0,5-10=5

Am folosit regula impdrtirii unei fractii
zecimale finite la un numar natural.

-100

N
2,415:1,15=241,5:115=2/1;
N

-100

3,75:0,25 =375:25 = 15;
0,25 se transforma in numar
natural prin inmultirea cu 100,
deci am inmultit ambele
numere cu 100:
3,75-100 =375
0,25-100 = 25

-10

N
51,74:1,2 =517,4:12 = 43,11(6);
LA

-10

2,17:0,007 = 2170:7 = 310;
am inmultit ambele numere
cu 1000 pentru a obtine
impartitorul 7:

2,17 - 1000 = 2170
0,007 - 1000 =7

Am folosit regula impartirii a doud numere naturale.

-100

N
24:0,11 = 2400:11 = 218,(18).
A

-100

v" La impartirea a doua fractii zecimale cu un numar finit de zecimale nenule putem obtine un numar na-
tural, o fractie zecimala finita sau o fractie zecimala periodica.
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# Probleme propuse

1. Copiati pe caiete tabelul urmator si apoi com-

6. Deimpartitul si catul unei impartiri sunt 105,24
si, respectiv, 0,008. Cat este impartitorul?

pletati-l. 7. Efectuati urmatoarele impartiri cu 2 zecimale
exacte:
a > c=a | @ b a)0,24:2,5; b)3,1:3,5 ©)0,2:0,015; d)1,73:1,8.
5,6 0,2 8. Ana si-a qjutat mama pentru
12,1 1,1 a prepara dulceata de cdpsuni, iar
30672 216 acum trebuie pusa in borcane de
' ’ 0,42 kg. Cate borcane vor obtine
25,56 0,3 Ana si mama ei, stiind ca au prepa-
19,6 0,014 rat 6,840 kg de dulceata?
239,4 0,35 9. Mihai isi ajutd tatal care pregateste materialele
16848 <9 pentru a suda un gard. Ei au nevoie de bucati de tea-
’ ’ va cu lungimea de 0,9 m si au cumpdrat doua tevi cu
2. Calculati: lungimea de 5 m fiecare. Mihai afirma: Din cele doua
o ) ) o tevi cumpdrate putem sd taiem cele 11 bucdati de care
9125125 b)1,25125 ) 47:4.7; avem nevoie. Afirmatia lui Mihai este adevarata sau
d) 4,7:47; e) 0,47:47; ) 47:0,47.

falsa? Justificati raspunsul.
3. Calculati:
a)12,5:0,5 + 75;
c) 2,1-4,5:1,4;
e)57,12:1,2-2:0,1;

b) 32,24:2,6 — 2,4;
d) 49,5:0,33:100;
£)0,0017:0,1:0,01:0,001.

H Activitate in echipe

Formati echipe de cate 4 elevi si realizati impartirile:
a) 12,57:0,1; b) 3,218 : 0,07;

c) 75:0,01; d) 0,008 : 0,001.

Verificati incrucisat daca toate rezultatele obtinute
sunt corecte. Discutati cu colegii din celelalte echi-
pe despre ce ati observat si formulati o concluzie
referitoare la impartirea unei fractii zecimale la 0,1,
la 0,01 sau la 0,001.

4. Cati covrigi cu pretul de 1,5 lei se pot cumpara
cu 21 lei?

5. Cat costa 5 kg de pere, daca pentru 3,25 kg de
pere Mihai a platit 13,65 lei?

Colorati interioarele imaginilor (la cea din
dreapta jos, patratul din interior sa nu fie co-
lorat).

Precizati, pentru fiecare dintre suprafetele
colorate, ce procent din suprafata patratului
reprezintd.

Folosind liniatura caietului, desenati
patrate cu latura de 10 patratele si colorati |
suprafete din acestea care sa corespunda
procentelor: 24%, 40%, 65%. Realizati o ex-
pozitie la panoul clasei cu imaginile obtinute.
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Numar rational. Transformarea unei fractii zecimale
periodice in fractie ordinara

Orice fractie zecimala periodica se transforma intr-o fractie ordinara.
Pentru a transforma o fractie zecimala periodica simpla in fractie ordinara procedam astfel:

v" scriem la numadrdtor numarul obtinut

1 elimi ouled si lord 235 — dupa eliminarea virgulei
prin eliminaread virgiel $1 a semneior e pa- 2,(35) si a semnelor de paranteza 235-92
ranteza si scidem din acesta partea intreagg; ) 200 &

v scriem la numitor numarul format din 2 — partea intreaga 99
atatea cifre de 9 cate cifre are perioada. 2 cifre in perioadd, 2 cifre de 9 la numitor T
Exemple: . .
- 235-2_ 233, _ 416 -41 _ 3757 _ 125, _ 3877 _ 43
2,(35) = 99 T~ 99~ 41,(6) = 9 -9 T 3 O’(387)_999 11
Pentru a transforma o fractie zecimala periodica mixta in fractie ordinard procedam astfel:
v scriem la numarator numarul obtinut P Ny —
prin eliminarea virgulei si a semnelor de —dupac 1m11nar§a virgulel
paranteza si scadem din acesta numarul 2,4(35) sl a semnelor de paranteza 2435-24
format din ce este in fata perioadei (elimi- 24 — numdrul format cu ce este 990
nand virgula); in afara perioadei ‘T’
v’ scriem la numitor numarul format din 2 cifre in perioadd, 2 cifre de 9 la numitor
atatea cifre de 9 cate cifre are perioada, ur- o cifrd la neperioadd, o cifrd de 0 dupa 9

mat de atatea cifre de O cate are neperioada.

Exemple:
2435 - 24 1527 - 152 _ 13756 _ 27
2,4(35) = 39590 :2949101? 15,2(7) =+ 90 =t 305 :1_;;
_316-31 _ 285" 19, _ 7. __5
0,31(6) =7900 900 80’ 0,0(7) 90 0,00(5) ~ 900"

Andrei: Ana, am observat de cand lucram cu fractii ca, de
exemplu, pentru fractia 15 putem avea si scrierea % sau % si0,5
si chiar 50%. Si asta se intampla pentru foarte multe numere.

Ana: Eu zic ca se intampla pentru toate numerele, adica pen-
tru toate tipurile de numere pe care le-am invatat pana acum.
Tocmai am invatat cum se transforma fractiile zecimale perio-
dice in fractii ordinare, deci acum putem spune ca toate tipurile

de fractii zecimale se pot transforma in fractii ordinare si invers.

Andrei: Chiar si numerele naturale se pot scrie ca fractii ordi-
nare, de exemplu 4 = % = 85 = %, sau sub forma de fractii zeci-

male, de exemplu 4,0 sau 4,00.
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v Orice numar care poate fi scris sub forma de fractie ordinara se numeste

numar rational. Numerele rationale
v Orice numadr natural este un numar rational. sunt numerele care se
v Numerele rationale pot fi reprezentate fie sub forma de fractii ordinare, pot scrie sub forma £ b

fie sub forma de fractii zecimale. unde a si b sunt nume-
v In efectuarea calculelor cu numere rationale se pastreaza ordinea efec- re naturale, b # 0.

tudrii operatiilor cunoscuta de la numerele naturale.

E Probleme rezolvate

Sunt operatii de acelasi ordin, le-am

12,75 -5,25+74 =75+ 7,4 =14,9; efectuat in ordinea scrierii lor, de
19, 33-3 19 95 300 la stanga la dreapta. Pentru cd erau
1 7t25-30@) =9+ 1_ "7 9 T127 2779 forme diferite de scriere, si fractii
ﬁ L 30 Y10 _49 40 _9°_3, zecimale si fractii ordinare, le-am
1212 s 22 transformat in fractii ordinare — la al
2,5 %;% =2,5.1,25:1,5=13,125:1,5 = 2,08(3); doilea exemplu, respectiv in fractii
zecimale — la al treilea exemplu.
0,24 é +0,28:0,7=0,24-0,5+2,8:7=0,12+0,4=0,52; Sunt operatii de mai multe ordine,
5 B B ) deci efectuam mai intai calculele cu
2,5°+2,5:4=6,25+10=16,25; puteri, apoi inmultirile si impartirile si,
0925.44+ 0 25 1 s L1 1. 7 1 7 _ 8% _2 la final, adunarile si scaderile.
’ 3 12 100 3 12 4 3 12 12 2 12 3

2,1-[3,4-2-(0,05+0,15)] -22=2,1-(3,4-2-0,2) - 4 =
-2,1-(3,4-04)-4=21-3-4=6,3-4=23;

respectd ordinea operatiilor.

{ [2’25 B (% B %>] 10,2 + 2%} 0152 Intr-un exercifiu cu paranteze, s
S efectueaza prima data calculele din

_Jl22s _ (P4 _2)[.202 , 11 _15 _ parantezele rotunde, apoi cele din

=\ [100 57 25) 0t 52 10" , : »
parantezele patrate si, la urma, cele
[(& 918 ) 10@ Q] _ 15 _ din acolade. in fiecare paranteza se
100 5/°102 "5 1
1

Atentie! Nu se pot efectua operatii cu fractii zecimale periodice, de aceea, intr-un calcul cu astfel de numere
se face transformarea in fractii ordinare.
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‘, Probleme propuse

1. Scrieti urmatoarele fractii zecimale periodice
sub forma de fractii ordinare. Unde este posibil, sim-
plificati pana la forma ireductibila:

a) 0,(3); b)0,(14);  ©)2,5);

e) 21,36); 1)0,2(32); g)0,54(2);

d)15,(12);
h) 0,0(4).

2. Comparati:

)2 cu 2,(7); b) 3,(36) cu 23;

c)ﬁculosl- d) 12,(8) cu 12;

e) 0,(24) cu = 11, £)172(34) cu 17,23(4).
Indicatie. Transformati astfel incat cele doua nu-

mere rationale sa fie ori amandoua fractii zecimale,
ori amandoua fractii ordinare.

3. Pentru fiecare dintre afirmatiile de mai jos pre-
cizati daca sunt adevarate sau false.

a) Orice fractie zecimala este numar rational.

b) Orice numar natural este numar rational.

c) Exista numere rationale care sunt numere na-
turale.

d) Toate numerele rationale se pot scrie ca fractii
zecimale.

e) Toate fractiile zecimale periodice sunt numere
rationale.

4. Calculati:

a) 0,2-0,3 + 0,04;

) 2,6:3-71;

e) 0,1-:0,2:0,3:0,4;
5. Calculati:
a)(37,2-357)?%*-2; b)1,2-(2,5-4-9,5)+1;
c) 32,4:(15,55-13,75); d)(25,6 - 17,54): 6,5.
6. Dan a cumparat 6 cornuri pentru care a platit

10 lei, primind rest 1 leu. I-ar fi ajuns banii pentru
cumpararea a 7 cornuri? Justificati raspunsul.

b)0,1-0,1+0,1;
d) 15,3 - 3,1-4,2;
£)0,1:0,2 + 0,3:0,4.

7. Calculati:

1 1 1.4,
a)§+z'1§, b)1ﬁ+2§5’
2
93555 Daz:15- (1)
19 1 15 5 5
)50 45~ T8 f)3-195-2- 13

8. Scrieti cate un exemplu de:

a) numar natural cuprins intre numerele rationa-
le 12,(5) si %

b) numar rational cuprins intre numerele natu-
rale 8 si 14;

¢) numar rational care nu este natural, mai mare
decat 45,(8);

d) numar rational cuprins intre 3 15 5 sl %g

e) numar rational cuprins intre 7,4(7) Si 7,47.

9. Calculagi:

10. Calculagi:
2)30- [0,3+0,3) - 3];
b)[0,23) +0,5(6) - 0,7] - 11,(1);
0 |5-05-0,25-0,16)]:
d(1+2-1,5)0,80);
o[+ 1,3)+0,7-3]:1,2039);
H{[3-56)-0.5)]:500)} -91.
(X ]

12

11. Pentru fiecare dintre afirmatiile de mai jos
precizati daca sunt adevdrate sau false. Dati un
exemplu care sd va sustina alegerea.

a) Exista numere rationale care adunate dau nu-
mar natural.

b) Diferenta oricaror doud numere rationale este
un numar natural.

¢) Suma dintre un numadr natural si un numar ra-
tional care nu este natural este un numar rational
nenatural.

d) Exista cazuri in care diferenta dintre un numar
rational si un numar natural este un numar natural.

12. Consideram numerele
x=[1,2(6) +3,(6) - 3,5]:0,4(3) si
=[17 - 16,1(13)] - 495.

a) Aratati ca x = % .
2y
b) Calculati 13x + =5 139
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13. Doud numere rationale au suma 120, iar unul 15. Ana si Andrei au transformat fractia ordina-
este cu 7,6 mai mare decat triplul celuilalt. Calculati rd é— in fractle zecimala. Ana spune ca rezultatul
diferenta celor doua numere este 0,1(31), iar Andrei spune ca este 0,(13). Trans-

formati rezultatele celor doi in fractii ordinare si

14. Un producator a vandut mere in trei zile con- . ) )
aflati care dintre ei are dreptate!

secutive astfel: in prima zi a vandut 64,25 kg, a doua
zi cu 16,5 kg mai mult decat in prima zi, iar a treia
zi a vandut dublul cantitatilor vandute in primele
doua zile la un loc.

a) Ce suma de bani a incasat producatorul, daca
pretul unui kilogram de mere este 2,25 lei?

b) Stiind ca merele sunt puse in cutii, greutatea
unei cutii pline este 15 kg, iar cutia goala cantareste
0,5 kg, determinati cate cutii s-au golit in cele 3 zile.

@ Investigatie

Dupd cum am invatat, 0,(17) = 99 V-ati pus intrebarea de ce spune regula ca trebuie sa punem 99 la nu-
mitor?

Urmadriti urmatorul rationament:

v Consider numarul a = 0,(17), care se poate scriesia =0,171717...

v Inmultesc numarul cu 100, deci voi muta virgula spre dreapta cu 2 pozitii: 100 - a = 17,171717, care se
poate scrie 100a = 17,(17).

v" Desprind partea intreagd, adica scriu 100a = 17 + 0,(17) si, pentru ca 0,(17) este chiar numarul a, pot
scrie egalitatea 100a = 17 + a.

v"Dacd 100a = 17 + a, atunci 99a = 17, decia =17 : 99—— Cuma =0,(17), obtin 0,(17) =

Identificati bucatile care reprezinta aceeasi
parte din intreg.

7

@ Curiozitati

/ 101:9=11
202 :9 = 22,(4)
303:9= 33,(6)
404:9 =448

505:9 = 56,(1)
606 : 9 = 67(3)

707 :9 = 78{5)
808 :9 = 89,7

10:9=11)
100:9 =11,(1)
1000:9 =111,(D
10000:9 = 1111,(1)
100000 :9 = 11111,(1)
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Probleme recapitulative

1. Completati astfel incat egalitatile sa fie adevarate:

a) 7,43 - ... = 743; b) 12,007 - ... = 12007,
€)0,7-...=70; d) ..-10=5,2;
e)100-...=12; £) 1000 - ... = 2022.

2. Numarul care este de 100 de ori mai mare de-
cat a zecea parte din numarul 25,48 este egal cu:

a) 2,548; b) 25,48; c) 254,8; d) 2548.

3. Numarul care este de 100 de ori mai mic decat
inzecitul numarului 0,123 este egal cu:

a)12,3; b) 1,23; c)0,123;

4. Calculati:

a) 15,23 + 84,77; b) 28,102 + 102,28;
c) 37,85 — 24,35; d)1+1,2+1,23;

e) 125,8 + 0,597 +0,013; ) 15,23 -11,22;

g) 45,2 — 42,5; h) 7 — 4,25 + 15,75;
i)12-2,87 + 3.

d) 0,0123.

5. Calculati produsul dintre suma si diferenta nu-
merelor 15,7 si 8,3.

6. Calculati catul dintre suma si diferenta nume-
relor 20,25 si 12,75.

7. Calculati media aritmeticd a numerelor:
a)24si17, b) 13, 29 si 45;

c) 7,8 si 15,4; d) 10, 9,5si 7,5;
e)9,11,8,4si15,6; £)6,7,8,95si10.

8. Calculati:

a) 512:100 + 4,78; b) 315,2:10 + 7,598-10;
¢) 125-10:100 - 0,075-100; d) 17,2:8 + 0,85;

e) 183,89:71 - 19,08:12; f)0,56:0,007:10-100.

9. Media aritmeticd a patru numere este 11,22.
Stiind ca trei dintre ele sunt 7,4; 5,2 si 8,13, determi-
nati al patrulea numar.

10. In scriereaa - 10" = b, a este o fractie zecima-
13, iar n este un numar natural. Determinati a in fie-
care dintre cazurile: a) b =127 si n =2; b) b =45,8 si
n=1; c)b=12sin=3.

11. Determinati numarul cu 0,01 mai mare decat
suma dintre triplul lui 7,21 si dublul lui 1,18.

12. Comparati numerele:

a) 15,2(37) cu 15,234; b) 6,(47) cu 6,4(7);

c)5,21)cu 5%; d) 2,1(7) cu 21;
139 . 11

e) 5 cul1742; £) 0,057 cu 300+

13. Calculati:

a)[0,(1) +0,(2) +0,(3)] - 3;
b)0,(5) +5,(5) - (35 +1,5);

o [4,(1) - 3,5]:0,3(8) - 2
d)[15-0,2(5) - 1,5 - 2,25] - 0,(72);
&) [15-2,(7) + 25 25| - 0,25;
f)[22 1,4) -2,1-0,(7)] - 0,30).

[G1]S)

14. Consideram numerele a = 5,(72) si b =5,7(2).

a) Comparati cele doua numere.

b) Calculati suma primelor 12 zecimale ale lui a si
suma primelor 15 zecimale ale lui b.

c) Determinati a 73-a zecimala a lui a si a 97-a
zecimald a lui b.

d) Calculati diferenta dintre suma primelor 101

zecimale ale lui a si suma primelor 101 zecimale ale
lui b.

15. lonut merge, impreund cu parintii lui, cu ma-
sina. El a adormit in timpul drumului, la ora 12, si
s-a trezit la 15:30, cand a observat la bordul masinii
scris viteza medie: 42,7 km/h. Care este distanta pe
care a parcurs-o masina cat timp a dormit lonut?

16. Un bucatar cumpara de la piata legume, asa
cum este aratat in tabelul urmator:

Produs | Ardei | Cartofi| Rosii | Ceapd | Morcovi

cantitate | ,; | 135 | 45| 3 | 325
(keg)

Fretpenti |, o o4 |45 375 | 4

1 kg (lei)

a) Cat cantaresc toate cumparaturile?

b) Ordoneaza crescator produsele, in functie de
sumele care s-au platit pentru fiecare dintre ele.

c) Care este suma totala platitd de bucatar la piata?
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Se acorda 10 puncte din oficiu.
Timp de lucru 50 de minute.

Test de autoevaluare

Incercuiti litera corespunzdtoare rdspunsului corect.

1. Dintre numerele urmatoare, cel care se afla intre 2,45 si 2,(5) este:

a) 2,4; b) 2,(4); c) 2,5; d) 3. 5 puncte
2. Numarul de 10 ori mai mare decat suma numerelor 7,25 si 15,4 este:

a) 222,9; b) 22,65; c) 87,9; d) 226,5. 5 puncte
3. Rezultatul calculului (215 - 124,8):100 este:

a) 0,902; b) 0,918; ) 3,398; d) 9020. 5 puncte
4. Scrierea sub forma de fractie zecimald a numarului % este:

a) 1,16; b) 1,1(6); c) 1,6(1); d) 1,(16). 5 puncte
5. Media aritmetica a numerelor 14 si 21 este egala cu:

a) 14; b) 17,5; c)18; d) 21. 5 puncte
6. Rotunjirea la zecimi a numarului 32,(56) este egala cu:

a) 32; b) 32,5; ¢) 32,6; d) 33. 5 puncte
7. Scris ca fractie ordinara ireductibila, numarul 2,(39) este:

a) %; b) %; C) %; d) % 5 puncte
8. Numarul de numere naturale situate intre numerele rationale 9,2(5) si 1%—4 este:

a)7; b) 8; 0)9; d) 10. 5 puncte
9. Calculand 26% din 120 obtinem:

a) 31; b) 31,1; c) 31,2; d) 32. 5 puncte
Scrieti rezolvdarile complete.

10. Calculati:

2)32 +178,5:10 - 0,975 - 10; 5 puncte
b)1,24-2,5+9,92:3,1 —6%; 5 puncte
0 (225-%2+2):0463) +24-1,5. 15 puncte

11. Mihai impreuna cu 4 colegi lucreaza la un proiect pentru scoala. Pentru ca li s-a facut foame,
s-au hotarat sa comande 3 pizza care costa 26,50 lei bucata. Cand au comandat au aflat ca vor mai be-
neficia de o reducere de 20% din costul total al pizzelor. Au mai comandat si 5 sosuri, la pretul de 1,25
lei bucata.

a) Aratati cd suma economisitd pentru cumpdrarea celor 3 pizza este de 15,90 lei.

b) Stiind ca au Impadrtit in mod egal cheltuielile, calculati cat a platit fiecare, aproximand prin adaos
la intreg rezultatul. 20 puncte
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Consolidare/remediere/stimularea performantei

1. Calculati:

a) 24,75-10 + 1255:10; b) 0,245-100 — 223:10; ©) (23:5 + 26:8)-10;
d) 27 +2,6-(18,7 - 13,2); e) 2,53:(15,7 - 14,6) + 0,7; ) (15,92 - 12,28):2,6 + 2,6.
2. Transformati in fractii zecimale:

57. 75. 243, 517, 17. S
a)?, b) 6’ C) 20 d) 90 6)499; f) 129

3. Calculati diferenta dintre inzecitul lui 1,775 si sfertul lui 17.

4. Calculati:
a) 20% din 254; b) 17% din 320; c) % din 82;
d) 0,4 din 25; e) 2,6 din 134; f) 12,5 din 24,4.

5. Tatal lui Mihai a sudat 2 bare metalice cu lungimea de 2,25 m fiecare, dupa care a taiat bucata
obtinuta in 5 bucati de lungimi egale. Care este lungimea fiecareia?

6. Cate numere naturale sunt intre numerele:

2) 7,215 52,4; b)8,(735)5132,007); ©)24,9s5i2%; d)32s5i3% o)1l si431,2(88); f)2sile

5

7. Diferenta dintre 461,28 si un numadr rational este 125,25. Determinati numarul, exprimand rezul-
tatul sub forma de fractie zecimala.

8. Dintr-o sarma cu lungimea de 25,75 m s-au taiat doua bucati, una de 17,36 m, iar cealalta cu
10,28 m mai mica decat prima. Ce lungime are sirma ramasa dupa cele doua taieturi?

9. Un excursionist a parcurs in prima zi 8,25 km, in a doua zi cu 2,25 km mai mult decat in prima,
iar in a treia zi a parcurs cu 2 km mai putin decat in a doua zi. Cati kilometri a parcurs in cele trei zile?

10. Calculati:

a)(3+8,5)-0,(73) - 7,375, b)3,3:[(1.38) + %) - 2,6(18)];
o [12,3:4,(5) +1,3] - 10 - 7,2 - 5; d) |24,8:(23 - 4,47)113,403)) - 22]: 0,1;
e)[0,5+0,(3) - 0,1(6)] - 3 + &; f)[53-26)-3]:1,@) -2

11. Consideram numerele a = 10,15 - 2,15 - 3 + 18,46:2,6 si b = (195,3 : 32 + 5,3) : 10.

a) Determinati valorile lui a si b.
b) Comparati optimea lui a cu jumatatea lui b.
c) Calculati a:b si 3a - 10b.

12. Media aritmeticd a cinci numere, q, b, ¢, d si e, este 17,4. Calculati media aritmetica a numerelor
a,b,c,desio.

13. Media aritmetica a numerelor @, b si c este egald cu b. Ardtati ca media aritmetica a numerelor a
si c este egala tot cu b.

14. Ana afirma: ,Am la istorie notele 7 si 9 si, dacd mai iau un 9, voi avea media 9.”. Este adevarata
afirmatia Anei? Justificati raspunsul.
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Metode aritmetice pentru rezolvarea problemelor
cu fractii in care intervin si unitati de masura
pentru lungime, arie, volum, capacitate, masa,
timp si unitati monetare

Andrei: Ana, mama a spus ca facem curatenie in
apartament si ne schimba parchetul in camerele
noastre. Trebuie sa masuram camerele pentru a sti
cat parchet si cata plinta sa cumpere.

Ana: Ce este plinta?

Andorei: Plinta este o piesa de lemn care se aplica
la partea de jos a peretilor unei incaperi pentru a
acoperi golurile dintre pardoseala si perete.

Ana: Atunci trebuie sa masuram lungimea si latimea camerei, iar pentru plinta sa calculam perimetrul.

Andrei: Da. Sa ne masuram fiecare camera si sa aflam cata plinta ne trebuie.

Ana: Camera mea are lungimea egala cu 3,25 m si 1,9 m latimea; asadar P = 3,25 + 1,90 + 3,25 + 1,90 = 10,30 m.

Andrei: Camera mea are lungimea de 280 cm si latimea de 235 cm;

P =280 cm + 235 cm + 280 c¢m + 235 cm = 1030 cm. Daca transform in metri obtin tot 10,30 m.

A masura inseamna a stabili prin comparare cu o unitate de masurd etalon valoarea unei marimi (lungime,
masa, greutate etc.). Etalonul este o mdsura-tip acceptata oficial in stiintd sau in tehnica si care determina un
sistem de unitati de masura. Prin conventie internationald, unitatea principala pentru mdsurarea lungimii
este metrul (m).

10 x10
:10P i qu
m

10 P hm h QXIO
110 P dam | Multiplii metrului | dam qu
10 {'V m METRUL (m) m fylo
110 P dm Submultiplii metrului dm qxlo
cm cm

[ mm_ [ mm |

E Probleme rezolvate

Completati pe caiet transformarile, dupa model:
23 m =230 dm; 118 m=....... hm; 1,76hm=......... cm; 366cm-=....... dm; 4,6dam=....... dm.

Calculati:a) 12 hm + 210 m + 1250 dm = ..... dam; b) 0,005 m+ 0,07dm+0,12cm =........ mm.
Rezolvare. a) 12 hm + 210 m+ 1250 dm = 120 dam + 21 dam + 12,5 dam = 153,5 dam;
b) 0,005 m+0,07dm+0,12cm=5mm+ 7 mm+ 1,2 mm = 13,2 mm.
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Mihai vrea sa-1 ajute pe bunicul lui sa calculeze dimensiunile gradinii. Bunicul ii spune ca lungimea gar-
dului este de 3 km, iar lungimea gradinii este de 2 ori mai mare decat latimea. Cati metri are lungimea si cati
metri are latimea gradinii?

Rezolvare. Daca perimetrul este egal cu 3 km = 3000 m, atunci semiperime- |
trul (adica suma dintre lungime si latime) este de 1500 m.

1500
| . : ) es : g prsoom
Obtinem lungimea egald cu 1000 m si latimea egald cu 500 m.

O croitoreasa cumpara 12,8 m de panza pentru 4 rochii si 3 fuste. Dupa o saptamana ea mai cumpara

9,3 m de panza pentru 3 rochii si 2 fuste. Cati metri pe panza sunt necesari pentru o rochie si cati metri sunt
necesari pentru o fusta?

Rezolvare:

4 rochii ........... 3 fuste.......... 12,8 m Daca scadem cele doua relatii obtinem ca pentru o

3 rochii........... 2 fuste........... 9,3 m rochie sunt necesari 2,3 m de panza.

Dublam prima relatie si triplam a doua relatie 3 rochii = 6,9 m panza ........ 2 fuste ......... 9,3 m.
si obtinem: Obtinem ca pentru o fusta avem nevoie de 1,2 m de

8 rochii........... 6 fuste.......... 25,6 m panza.

9 rochii........... 6 fuste......... 279 m

@ Proiect

Ana si Andrei si-au desenat schitele came-
relor lor si cum vor fi aranjate dupa curdtenie.

Faceti-va si voi schita camerei si marcati
obiectele pe care le aveti in ea. Prezentati co-
legilor proiectele voastre.

Stiind ca in camera Anei lungimea biblio-
tecii este de 1,15 m si lungimea patului este

de 1,80 m, determinati distanta dintre pat si
biblioteca.

2,350m

Camerd findrei

/

Ana: Andrei, mama spune ca pentru camera mea a cumparat 3,5 cutii de parchet si 5 plinte si a platit 342,77 lei,

iar pentru camera ta a platit 366,03 lei pentru 4 cutii de parchet si 5 plinte. Calculezi tu cat a fost pretul unei cutii
de parchet si cat a costat o plinta?

Andrei: 3,5 cutii ........ 5 plinte ...... 505,59 lei

4 cutii ... 5 plinte ...... 552,11 lei. Daca scadem cele doua relatii obtinem ca jumatate de cutie de
parchet costa 46,52 lei, asadar o cutie are pretul de 93,04 lei. O plinta are pretul de 35,99 lei.
Ana: Stii ca noi aveam 300 euro primiti asta-vara de la bunica pentru a schimba parchetul in camerele noastre?
Sa vedem cati bani ne mai raman. M-am uitat pe internet si 1 euro este 4,95 lei, deci pentru 300 euro vom primi
1485 lei. Ne raman 1485 lei - (505,59 lei + 552,11 lei) = 427,30 lei. Oare ajung sa ne cumparam jaluzele?

@ Proiect

Folositi internetul si completati un tabel care sa contina cursul valutar la Banca
Nationald a Romaniei pentru euro si dolar timp de o saptamana. Tabelul sa con-
tind cate o linie cu ziua si cate o coloana pe care sa fie trecut cursul pentru euro si
cursul pentru dolar. Calculati valoarea medie pentru cursul euro si cursul dolarului
din saptamana studiata. Discutati cu colegii vostri si verificati daca ati obtinut ace-
easi medie. Pastrati in portofoliile voastre proiectele facute pe parcursul anului.




| I I I |
E Probleme rezolvate e
stilou rest

o o . . . o | 1 [l |
Dupd ce a cumparat cu un sfert din suma pe care o are un stilou, iar cu doua ——7 r——
treimi din rest caiete, Raluca mai are 36 lei. Ce suma de bani a avut Raluca? caiete rest: 36 lei
Rezolvare. Daca folosim metoda mersului invers obtinem suma egald cu 144 lei.

Maria cumpara 5 lalele si 7 frezii si plateste 50 lei, iar loana cumpara 7 lalele si 5 frezii si plateste 46 lei.
Cat costa o lalea si cat costa o frezie?

Rezolvare. Dacd adunam cele doua relatii obtinem:
5 lalele ..... 7 frezii ..... 50 lei 12 lalele ... 12 frezii .... 96 lei,
7 lalele ..... 5 frezii .... 46 lei. 1 lalea .... 1 frezie ...... 8 lei.

Obtinem ca o lalea costa 3 lei si o frezie costa 5 lei.

Vlad a cumparat 45 de caiete si a platit 189 lei. Daca unele caiete costa 3,50 lei si altele 5 lei, cate caiete
de fiecare fel a cumparat Vlad?
Rezolvare. Presupunem ca toate caietele costa 3,50 lei, asadar 45 de caiete costd 157,50 lei. Diferenta
189 lei — 157,50 lei = 31,50 lei provine din faptul ca unele caiete costa cu 5 lei — 3,50 lei = 1,50 lei mai mult.
31,50 lei: 1,50 lei = 21 caiete de 5 lei; 45 — 21 = 24 caiete de 3,50 lei.

LisTA
@ Proiect CUMPARATURI
. o |
Aveti la dispozitie pentru cumpardturi 100 lei. Faceti o lista cu cel putin 5 rechizite care %— -~ -
va sunt necesare si mergeti la cumparaturi. Puteti s vd cumparati si ceva dulce. Compa- ® /
rati-va lista cu cea a colegului. Vedeti dacd aveti lucruri in comun si comparati preturile lor. ’
-_—

Andrei: Ana, ce Tti amintesti despre unitatile de masura pentru capacitati?
Ana: Unitatea de masura pentru capacitate este litrul, iar multiplii si submultiplii sunt din 10 in 10. Adica:
11=10dl=100 cl =1000 ml. Dupa ce am invatat fractiile zecimale, pot spune ca: 11=0,1dal = 0,01 hl = 0,001 kL

110 %10
:10P I me

hl hl

10 P QXl 0
110 p dal | Multiplii litrului | dal qu
10 [V ] LITRUL (m) I f;xlo
10 {'V dl Submultiplii litrului dl {ylo

cl cl
ml ml

Andrei: Sa facem cateva transformari: 4,25 | = 4250 ml, 186 dal = 1,86 kl, 16 dl =1,6 L.

E Probleme rezolvate

Andrei: Iti propun o problema:

La un depozit sunt 7 butoaie mari cu cdte 75,5 | de ulei si 7 butoaie mici care contin 37,75 l de ulei. Uleiul
trebuie repartizat in mod egal la 3 magazine, dar nu exista nicio posibilitate de a-l masura. Cum trebuie sa se
imparta butoaiele, fara a le deschide?

Ana: Butoaiele mici au capacitatea egala cu jumatate din capacitatea butoaielor mari (75,51: 2 = 37,75 1).
Atunci 7 butoaie mari echivaleaza cu 14 butoaie mici, ceea ce reprezinta 14 + 7 = 21 (butoaie mici cu ulei);
21 : 3 = 7 (butoaie mici) trebuie sa primeasca fiecare magazin. Primul magazin primeste 3 butoaie mari si
un butoi mic. Al doilea magazin primeste 3 butoaie mari si un butoi mic. Al treilea magazin primeste 1 butoi
mare si 5 butoaie mici. Fiecare primeste aceeasi cantitate.
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Andrei: Ai rezolvat foarte bine. Imi propui si tu mie o problema?
Ana: O piscind are forma unui paralelipiped si are capacitatea de 4200 litri; ea este alimentatd folosind
trei robinete. Primul robinet ar putea sa umple singur piscina in 60 de minute, al doilea robinet ar putea s-o
umple singur in 70 de minute, iar al treilea ar putea s-o umple singur in 210 minute. Dacd ar curge impreund,
in cat timp ar putea cele trei robinete sa umple piscina?
Andrei: Aflam cati litri de apa curg intr-un minut prin fiecare robinet:

Robinet 1 Robinet 2 Robinet 3
60 minute....... 42001 70 minute......... 42001 210 minute...... 42001
1 minut........... 42001:60=701 1 minut............ 42001:70=601 1 minut........... 42001:210=201

Prin cele trei robinete curg, intr-un minut, 70 + 60 + 20 = 150 1 de apa.
1501 1 minut
42001 4200 : 150 = 28 minute.

Ana: Andrei, tu ce ti amintesti despre unitatile de masura pentru masurarea masei corpurilor?
Andrei: Unitatea de masura pentru masurarea masei este kilogramul. Adica: 16,5 kg = 16500 g, 0,15 t = 150 kg,

1,1dag=11¢g.
110 x10
:100 t %100

q (Mu-f g
tiplii
kg

KILOGRAMUL (kg)

X10
kgq x10

110
i [V P kg
hg

Submultiplii kg

hg

x10
dag x10
g x10

:10p
:10P dag
110 g
110 pdg

e

| mg |

leo
Ccg

Ana: Daca tot vorbim despre kilograme si grame, eu cred ca ne descurcam
sa facem clatite. Avem reteta in caietul mamei.

Andrei: Am gasit reteta: 1000 ml de lapte, 4 oua, 500 g de faina si 100 g de
unt. Dar noi nu avem in frigider decat 250 ml de lapte.

Ana: Daca avem 250 ml de lapte, inseamna un sfert din cantitatea din rete-
ta. Impartim toate celelalte ingrediente la 4 si obtinem reteta pentru cantita-
tea noastra de lapte.

Andrei: Eu pregatesc ingredientele si tu faci clatitele. Avem nevoie de 250 ml
de lapte, un ou, 500 g: 4 = 125 g de faina si 100 g : 4 =25 g de unt. Am cantarit.

E Probleme rezolvate

Dacad din 34 1 de lapte se obtin 5 kg de branza, din cati litri de lapte se obtin 3 kg de branza? Cate kilogra-
me de branza se obtin din 51 1 de lapte?

Rezolvare.  5kgbranza..... 34 1lapte 34 1lapte....... 5 kg branza
1 kgbranza.....34:5 = 6,8 1lapte 6,8 1 lapte...... 1 kg branza
3 kgbranza..... 3-6,8 = 20,4 1 lapte. 51 1lapte...... 51:6,8 = 7,5 kg branza.
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@ Proiect

Ana: Doamna profesoara ne-a spus sa facem un
experiment ca sa ne convingem cd un litru de apa in-
cape intr-un vas in forma de cub cu latura de 1 dm.
Cum facem?

Andrei: M-am gandit si eu la experiment, dar nu
am gasit prin casa un vas cu latura de 10 cm. Dar am
gasit o vaza de flori care are forma de paralelipiped
dreptunghic cu latura bazei de 10 cm. Are insa inaltimea de 25 cm...

_ Ana: E foarte bund! Facem un semn la 10 cm de baza si apa trebuie sa ajunga pana
|~ laacel semn. Hai sa incercam.

10cm Andrei: Intr-adevar, apa se ridica in vas pana la semnul nostru. Doamna profesoara
i a spus cd asta inseamnd cd 11 =1 dm?. Incercati si voi sa faceti experimentul!

2%cm

N
NN

Andrei: Ana, cat timp crezi ca va dura sa facem clatitele?

Ana: Daca pentru reteta intreaga scrie in caiet ca timpul este de o ora, pentru
un sfert de reteta ne trebuie un sfert de ora, nu?

Andrei: Ai calculat asa: 14 -1 ord =14 - 60 min =15 min. Vrei sa vorbim despre
unitatile de masura pentru timp?

Ana: Unitatea principala pentru masurarea timpului este secunda (s). Multiplii
secundei sunt: minutul, care are 60 de secunde, ora, care are 60 de minute sau
3600 de secunde, ziua, care are 24 de ore, saptamana, care are 7 zile.

Andrei: Mai este luna, care poate sa aiba 28, 29, 30 sau 31 de zile, anul, care are
12 luni (365 sau 366 de zile), deceniul, care are 10 ani, secolul, care are 100 de ani si mileniul, care are 1000 de ani.

Ana: Acum suntem Tn mileniul 3, secolul XXI.

Andrei: Cate zile sunt de la 1 februarie 2024 pana la 2 martie 20247

Ana: Vrei sa vezi daca sunt atenta? Anul 2024 este an bisect, iar luna februarie are 29 de zile, deci vor fi 29 + 2 = 31
de zile. Dar tu poti sa-mi spui daca o luna poate avea 5 zile de duminica?

Andrei: Daca luna are 31 de zile si data de 1 este vineri, sambata sau duminica, atunci vor fi 5 zile de duminica.
Daca luna are 30 de zile, data de 1 trebuie sa fie sambata sau duminica.

Ana: Andrei, acum, cd am terminat clatitele, vrei sa jucam

NEEEEEEEEEEE
Tangram?
............ Andrei: Desigur, dar eu nu-mi gasesc piesele de la joc.
..-......-.. Ana: Nicio problema, facem noi imediat niste piese. Dese-
...--.-' ‘.. nam un patrat cu latura de 12 cm si il impartim ca in figura
(fiecare patratel din figura are latura de 1 cm).
======" ‘= Andrei: Le si coloram?
, Ana: Ar fi bine. Si putem afla si aria fiecarei figuri geome-
trice pe care o decupam.
.....--k ‘. Andrei: Unele patratele nu sunt intregi. Dar putem cupla

DAL AW e cate 50 co pittisele e
............ si 12 jumatati de pétrégel, deci incd 6 patratele de cate 1 cm?,
............ adica 36 cm?; triunghiul mijlociu, cel verde, este format din
............ 15 patrdtele si 6 jumadtdti de pdtratel, care mai formeaza
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3 patratele, deci are 18 cm?; triunghiurile mici, cele albastre,
sunt formate din cate 6 patrdtele si 6 jumatati de patratel,
deci ar forma un patrat cu aria de 9 cm?.

Ana: Patratul galben este format din 12 patrdtele si 12
jumatati de patratel, care mai formeazad 6 patratele de cate
1 cm?, deci are aria de 18 cm?. Iar paralelogramul carami-
ziu este format din 15 patratele intregi si 6 jumatati de pa-
tratel, deci are 18 cm?.

Andrei: Sa verificam: 36 cm?+36 cm?+ 18 cm? +

+9cm?+9cm?+18cm? + 18 cm? = 144 cm? Patratul din r<*
care taiem piesele este format din 144 de patratele cu aria de A
1 cm?, deci are aria de 144 cm? Asadar am calculat corect. “

Ana: Acum sa ne jucam. Stiai ca din piesele de Tangram, 4»’

asezate unele langa altele, fara suprapuneri, se pot obtine pes-
te 1600 de figuri reprezentand animale, pasari, oameni, litere,

AR 4
. . . Ny o A s AMT N4
cifre, obiecte etc.? Iti propun sa facem figurile din imagine: s 4 )’ ’f’ “ N

<

Andrei: Ana, eu fac curatenie la jucariile mele si nu gasesc toate cubuletele. Am gasit cutia pentru cuburi siam
reusit sa asez in ea doua randuri complete de cate 8 cuburi. Ar trebui sa am, insa, 7 randuri de cuburi.

Ana: Daca ai 2 randuri 16 cuburi
1rand 16 :2 = 8 cuburi
7 randuri 8«7 =56 cuburi.

Mai trebuie sa gasim 40 de cuburi. Cred ca sunt in camera mea.

Andrei: Am putea calcula volumul cutiei, daca in cutie putem aseza 56 de cubulete de
latura egala cu 3 cm?

Ana: Am nvatat anul trecut sa calculam volumul cubului Rubik, care este format din 27
de cubulete cu latura egala cu 2 cm. Tti amintesti cum faceam?

Andrei: Desigur. Am calculatintai volumulunuicubulet cu laturade2cm,V=1[-[- [=8cm?.
Asadar cubul Rubik are volumul egal cu 27 - 8 cm?® = 216 cm®.

Ana: Atunci, daca un cubulet are latura de 3 cm, inseamna ca volumul lui este
V=1[-[-1=27cm? Cutiain care punem cubuletele are volumul de 56 - 27 cm® = 1512 cm?.

# Probleme propuse

[ 2. Un excursionist a mers intr-o zi 10 km si 25 m,
1. Transformati: a doua zi cu 2 km, 1 hm si 93 m mai mult decat in
a) 12,6 cm = m: 5)0,21 hm =...... dm: prima zi, iar a treia zi cu 41 hm 5 dam si 8 m mai
c)8dam=...... cm; d)8,04km = ..... dam; putin ca in a doua zi. Care este lungimea (in hm) a
e) 421=... dl; £)405cl =..... dal; drumului parcurs in cele trei zile?
g) 0,001 hl=.... 1, h) 5,72 ml=... 1, 3. Daci 180 kg de I'O$ii OCUpé 30 de
D004t=..... kg )) 3,002 dag =..... mg; ladite, cate ladite sunt necesare pentru
k)124g=..... kg D61de=....hg; 360 kg de rosii? Cate tone de rosii pot fi
m)4l=.... dl; n)0,4dal=..cl ambalate in ’200 de 13dite? ’
0)730ml=...1 p) 1005 dal =..... kl; e
q)dore=... min; r) 7521 min = ... ore; 4. Dacd 4 gogosi si 4 briose cantaresc 800 g, cat
s) 4516 bani = ... lei; t) 1,79 lei = .... bani. cantaresc 3 gogosi si 3 briose?
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5. Intr-un depozit se afld 1060 kg de mere, dintre
care jumadtate sunt mere ionatane si un sfert sunt
mere delicios, restul fiind mere golden. Ce cantitati
de mere sunt din fiecare soi?

6. Maria cumpard din piatd 2,5 kg de cartofi
si 1,5 kg de ceapa. Stiind cd 1 kg de cartofi costa
2,25 lei, iar 1 kg de ceapa costa 1,75 lei, ce rest i-a
ramas Mariei daca a avut o bancnota de 5 lei si patru
bancnote de 1 leu?

7. Calin a vrut sd cumpere o cdmasa care costa la
raft 125 lei, dar la casd a aflat cd are o reducere de
14% din pret. Cati lei a platit Calin pe camasa?

8. Pretul unui stilou este de 24,50 lei. Determinati
pretul stiloului dupa o scumpire cu 50%.

9. Daca un bazin poate fi umplut cu ajutorul unui
robinet in 15 ore, in cate ore va fi umplut bazinul de
trei robinete cu acelasi debit?

10. Ionel plateste pe o carte cinci sesimi din suma
pe care o are si mai rdmane cu 2,50 lei. Ce suma a
avut lonel?

11. Doua cisterne contin 3100 | de lapte. Daca
din prima se pun 4 hl de lapte in a doua, atunci am-
bele cisterne vor avea aceeasi cantitate de lapte. Cati
decalitri de lapte continea initial fiecare cisterna?

12. Sorin vrea sa cumpere un penar cu pretul de
25 lei si o carte cu pretul de 40 lei. La librarie con-
statd ca pretul penarului a scazut cu 20%, iar pretul
cartii a crescut cu 12,5%. Care este diferenta dintre
suma de bani pe care trebuia sa o pldteasca initial si
suma platita de Sorin?

13. Teodor merge cu bicicleta la bunica lui, care
sta la 8 km distanta de casa sa. El face prima oprire
la prietenul lui, care sta fata de casa lui la trei cincimi
din distanta pe care o are de parcurs. A doua oprire
o face la piata, care se afla la jumatatea distantei pe
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care o mai are de parcurs. Care sunt lungimile celor
trei parti din drumul lui Teodor pana la bunica lui?

14. Cate rosii sunt intr-o ladita, daca ladita pli-
na cu rosii cantdreste 3,5 kg, ladita goala cantareste
0,740 kg, iar o rosie cantareste 115 g?

15. Andra vrea sd planteze lalele si crini in gradi-
na sa. Ea cumpard 25 de bulbi si plateste 145 lei. Sti-
ind cd un bulb de lalea costa 5 lei si unul de crin cos-
td 7 lei, cati bulbi de fiecare fel a cumpdrat Andra?

16. Pe laturile unei alei in forma de dreptunghi
dintr-un parc, cu lungimea de 24 m si latimea de
3 m, gradinarul vrea sa planteze arbori care costa
32,50 lei bucata. Distanta dintre doi arbori alaturati
trebuie sa fie de 3 m, iar primul arbore este plantat
in locul in care incepe aleea. Cat vor costa acestia?

17. 0 ferma agricold a obtinut o productie medie
de 3 t de grau la hectar. Sapte optimi din cantita-
te este depozitata si restul se distribuie celor 250
de asociati. Daca suprafata insamantata a fost de
648 ha, ce cantitate de grau revine fiecarui asociat?

18. Intr-o livada se planteaza 129 de pomi astfel:
numarul perilor este jumatate din cel al merilor, pru-
nii sunt cu sase mai multi decat triplul perilor, iar
caisii sunt jumatate din suma perilor si a prunilor.

a) Cati pomi de fiecare fel se vor planta in livada?

b) Cat costa plantarea, daca un puiet de mar costa
33,50 lei, puietul de par costa 31,75 lei, cel de prun
29,25 lei si caisul 35 lei?

19. Cum putem aduce 6 | de apa de la rau, daca
dispunem de doua vase: unul de 4 1 si altul de 9 1?

20. In sapte cutii sunt batoane de ciocolata. Ba-
toanele ar fi trebuit sa aiba cate 100 g fiecare, dar
una dintre cutii contine batoane de ciocolatd de
90 g. Printr-o singura cantdrire determinati aceasta
cutie, stiind ca toate batoanele sunt ambalate la fel.




Probleme de organizare a datelor; frecventa;
date statistice organizate in tabele, grafice cu bare
si/sau cu linii; media unui set de date statistice

Ana: Andrei, doamna profesoara ne-a cerut sa facem un sondaj intre
colegi, sa strangem datele intr-un tabel si sa le analizam.

Andrei: Ma gandesc sa facem un formular in Google Classroom si sa pu-
nem fiecare cate o intrebare, apoi ii rugam pe toti colegii sa raspunda. Eu
ma gandesc sa intreb: Care este culoarea ta preferata?. Tu ce vrei sa intrebi?

Ana: Care este desertul tdau preferat?

Andrei: Am primit raspunsuri de la 27 de colegi. Sa organizam datele in
tabele si sa facem si graficul cu bare verticale, asa cum apare si in interpre-
tarea datelor in Classroom.

Culoarea preferata Numar elevi ’
Rosu 6 6
Portocaliu 2 S
Galben 4 4
Verde 3 3
Albastru 5 2
Mov 2 1
Indigo 1 o .M _H ®H B B N B N B
QO

Ana: Observ ca ai obtinut culoarea rosie cu frecventa cea mai mare, 6, si culoarea indigo cu frecventa cea mai
mica, 1. Eu am aranjat datele in tabel si am facut un grafic cu bare orizontale.

Desertul preferat Numar elevi Turta dulce
Inghetata 2 Alcazar
Fructe 7 Macarons
Diplomat 4 Ciocolatd
Ciocolata 8 Diplomat
jh(Ilacarons 3 Fructe
cazar . N
Turtad dulce 1 Inghefatd 0 2 4 6 8 10

Andrei: Se pare ca ciocolata este desertul preferat al colegilor nostri, are frecventa egala cu 8, iar turta dulce
are frecventa egala cu 1si e desertul cel mai putin preferat.

v" Atunci cand colectam informatii, organizarea acestora in tabele sau reprezentarea prin grafice sau dia-
grame ajuta in formularea concluziilor.

v Desi tabelele sunt foarte utile pentru ca ele contin datele colectate, intelegerea si interpretarea acestora
este mai usoara cand atasam un grafic sau o diagrama.

v Frecventa reprezinta numarul de inregistrari ale unei date in setul de date.
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Ana: Doamna profesoara ne-a spus sa analizam notele obtinute de elevii clasei noastre la tes-
tul de matematica. Notele obtinute de cei 29 de elevi sunt: 3,5, 6, 8,5, 6,7,9, 10, 6, 10,9, 3, 4,7, 8,
6,6,6,5,4,6,4,8,5,7,10,10, 9. Spunem ca ,am facut culegerea datelor” si acum vrem sa le inter-
pretam. Pentru aceasta ar fi mai usor sa grupam datele si sa le prezentam sub forma unui tabel.

Nota |1 /2|34 |5|6|7|8]|9]|10
Numarelevi| O | O |2 |3 |4 7 |3|3|3 4

Nota 3 a fost luata la test de catre 2 elevi, asadar spu-
nem cd valoarea 3 are frecventa 2. Valoarea 6 are frecven-
ta 7, adica 7 elevi au obtinut nota 6. Care este frecventa
valorilor 10, 8 si 4?

Reprezentarea datelor intr-un grafic cu bare este aceasta:

Daca analizam graficul cu bare putem spune ca: 2 elevi
au nota 3, nota 6 a fost obtinutd de cei mai multi elevi (7),
nota 5 este obtinutd de 4 elevi.

O = N W > 1 OO N @

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
B Numar elevi
De obicei, la fiecare test calculam si media notelor:

3+5+6+8+5+6+7+9+10+6+10+9+3+4+7+8+6+6+6+5+4+6+4+8+5+7+10+10+9
29

(am considerat doar primele doua zecimale).
Daca vrem un calcul mai simplu pentru media aritmetica a celor 29 de note, le putem grupa astfel incat
in loc sa trecem nota 3 de 2 ori sa trecem 3-2, in loc sa trecem nota 6 de 7 ori sa trecem 6-7 s.a.m.d. Scriem

= 6,62

astfel: 3-2+4-3+5-4+6-742rg7-3+8-3+9-3+10-4=6,62_
2

. . . elevi nota 3

Putem realiza si un grafic circular pentru datele noastre, precum acesta: 3
’ elevi nota 4
nota 5
Putem analiza datele si pe transe de note sau dupa o alta grupare. 4 Wrota6
De exemplu: 3 elevi nota 7
Note intre 1-5 6-8 9-10 elevi nota 8
9 . " nota 9

Numar elevi 9 13 7 3 now
elevi ® nota 10

v Media unui set de date statistice este media aritmetica a tuturor valorilor din setul de date analizat.

Ana: Va propun un joc! Scrieti numerele de la 2 la 100 ca in tabelul de mai jos:

2 3 4 5 6 7 8 9 10
11 12 13 14 15 16 17 18 19 20
21 22 23 24 25 26 27 28 29 30
31 32 33 34 35 36 37 38 39 40
41 42 43 44 45 46 47 48 49 50
51 52 53 54 55 56 57 58 59 60
61 62 63 64 65 66 67 68 69 70
71 72 73 74 75 76 77 78 79 80
81 82 83 84 85 86 87 88 89 90
91 92 93 94 95 96 97 98 99 100
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Cerinte:

a) Coloreaza cu verde casutele cu numere pare, in afard de 2.

b) Coloreaza cu rosu casutele cu numere divizibile cu 3, in afara de 3.

c) Coloreaza cu albastru casutele cu numere divizibile cu 5, in afard de 5.
d) Coloreaza cu galben cdsutele cu numere divizibile cu 7, in afard de 7.
e) Coloreaza cu negru casutele cu numere divizibile cu 11, in afara de 11.
f) Coloreaza cu mov casutele cu numere divizibile cu 13, cu 17 sau cu 19, in afara de 13, 17 si 19.

g) Taie cu o linie oblica casutele cu numere divizibile cu 23, cu 29 sau cu 31, in afara de 23, 29 si 31.

h) Taie cu doua linii oblice cdsutele cu numere divizibile cu 37, cu 41, cu 43 sau cu 47, in afard de 37, 41, 43 si 47.
i) Scrie ce numere au ramas. Ce poti spune despre acestea?

Observatie. Numerele ramase sunt numerele prime pana la 100.

Andrei: in graficul liniar alaturat am prezentat parcursul,
in fiecare ora, al unui automobil care merge 4 ore. Observ
ca dupa o ora a parcurs 50 km, dupa doua ore a parcurs
100 km, dupa 3 ore a parcurs 150 km si dupa patru ore a
parcurs 200 km.

Ana: Eu cred ca putem spune si ca dupa jumatate de ora
a parcurs 25 km, dupa o ora jumatate a parcurs 75 km. Cred
ca viteza lui este de 50 km/h.

Timpul (ore)

4,5

4

3,5

/

3

i

2,5
2 /
1,5

1 /
0,5

0o

D e ST
Distanta (km)
Organizarea datelor presupune:
v colectarea datelor;
v organizarea intr-un tabel;
v reprezentarea cu ajutorul diagramelor sau a graficelor;
v formularea de concluzii.
< Probleme propuse
1. Maria si-a facut programul extrascolar pentru luna mai:
Luni Marti Miercuri Joi Vineri Sambata Duminica
1 3 Antrena- 5 Muzeu
. 2 . 4 a.
Ora de pian ment volei cu familia
6 Antrena- 8 10 Antrena- 11 Teatru
. 7 . 9 . . 12
ment volei Ora de pian ment volei cu familia
13 Antrena- 14 15 16 17 Antrena- | 18 Cumpara- 19 Film
ment volei Ora de pian ment volei | turi cumama | cu familia
20 Antrena- 22 24 Antrena- | 25 Aniversa-
. 21 . 23 . . 26
ment volei Ora de pian ment volei re lulia
27 Antrena- 29 31 Antrena-
. 28 . 30 .
ment volei Ora de pian ment volei
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a) In cate zile din luna mai va merge la antrena- Predecesorul

mentul de volei? ] Succesorul

b) Cate ore de pian are Maria in luna mai? Care ; [ 1]
este ziua In care merge la ora de pian? Anotimpul -

c) Cate activititi are Maria cu familia? Care sunt Rotunjirea
zilele in care are activitati cu familia? Data la la zeci

d) In cate zile din luna mai nu are activititi ex- Suma care merge I:I
trascolare? cifrelor la film

e) Dupa cate zile de la vizita la muzeu merge la |:| Diferenta
aniversarea luliei? pana la ultima

f) (.Za.rAe este activ‘itatea cu frecventa cea mai mare Produsul Descompunerea zi a lunii
a Mariei in luna mai? cifrelor i sisternul [ ]

zecimal

]

g) In ce datd merge Maria la cumpdaraturi cu
mama ei? Ce zi este? I:I
h) Cate zile de sdmbata are Maria libere?
i) Completati schema alaturata:

2. Ana, Andrei, Mioara si Citilin au citit in vacanta o parte din cartile 12
din lectura suplimentara. 10

a) Care copil a citit cele mai multe carti?

b) Care copil a citit cele mai putine carti?

8
6
c) Cate carti au citit fetele in total? 4
d) Cu cate carti a citit mai multe Catalin decat Mioara? 2
0

v&

e) Care este diferenta dintre numarul de carti citite de Ana si al celor
citite de Mioara?

f) Bifati in tabel rubrica din coloana corespunzatoare (A — adevdrat ¥y
si F - fals):

A

55|

Catalin a citit mai mult decat Andrei.

Ana a citit mai mult decat Catalin.

Mioara a citit cele mai putine carti.

Ana si Andrei au citit cat Mioara si Catalin.

3. Sase prieteni participa la un concus de matematica. Au avut de rezolvat 30 de exercitii si 20 de probleme.
Fiecare rezolvare corecta a fost notata cu 5 puncte. Pentru o rezolvare gresita, pentru un exercitiu nerezolvat
sau pentru o problema nerezolvata se scad 2 puncte. Ajutati-l pe evaluator sa completeze tabelul urmator si
stabiliti clasamentul:

Exercitii Exercitii Probleme | Probleme
rezolvate | nerezolvate = rezolvate | nerezolvate Punctaj total
corect sau gresite corect sau gresite
Pavel 25 13
Sofia 26 15
Carina 27 14
Bogdan 28 16 Locul T oo,
llinca 23 15 Locul I c.vevveveiiiciiiee,
Matei 24 14 Locul I woovoen.
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4. Graficul aldturat indicd numarul participantilor la activitatile
organizate Intr-o tabdra. Cititi diagrama si rezolvati sarcinile date.

a) Completati textul urmator cu informatii extrase din grafic:

In tabdra de iarnd au fost organizate un numdrde........... activi-
tati. Cei mai multi copii, adicd un numdrde................. elevi au parti-
cipatla................ . Activitatea care a stdarnit cel mai putin interesul
elevilor @ foSt .....cceeeveveereerenne. . Jocurile cu zdpadd au fost prefe-
rate de .........c........ , care au fost in numar de................. . La patinaj
au participat C ................. mai multe fete decat baieti. Schiul a fost
preferat de........... baietiside.......... fete.

40
35
30
25
20
15
1

o o O

W Fete

Baieti

I

Plimbari Jocuri cu
cusania zapada

b) Completati un tabel asemanator celui de mai jos, pe baza datelor oferite de diagrama:

Schi  Patingj

Plimbari cu sania | Jocuri cu zapada

Schi

Patinaj

Fete

Baieti

5. Mihnea a facut stocul de animale existente in magazinul la care lucreaza si a completat tabelul urmator:

a) Cu cat sunt mai multi pesti decat caini? Pesti

Pasari

Hamsteri

Pisici

Caini

b) Cu cat sunt mai putine pisici decat pasari? 75

32

16

c) Care tipuri de animale sunt in acelasi numar?
d) Ce tip de animale este majoritar in magazin?
e) Ce tip de animale este minoritar in magazin?
f) Cate animale sunt in total in magazin?

g) Realizati un grafic cu bare orizontale pentru datele din tabel.

6. Alexandru merge la librarie si face cumpdraturi. Ajuns acasd, completeaza urmatorul

tabel in care noteazd ceea ce a cumparat:

Cantitatea | Pretul/bucata Costul
Carti 3 22,50 lei
Albume de fotografii 5 45 lei
Pixuri 4 lei 16 lei
Creioane 10 9 lei
Caiete 2,50 lei 15 lei
Calendare 1 10,25 lei
Penare 1 17,35 lei
Cutii culori 2 11,80 lei
Seturi carioca 3 17,70 lei
TOTAL

Ajutati-l pe Alexandru sa completeze tot tabelul.

7. Realizati un studiu cu temperaturile zilnice inregistrate timp de o sdptamana la orele 7, 14 si respectiv 20

(cate o linie in tabel pentru temperatura la fiecare ora).

a) Care este temperatura medie a saptamanii pentru fiecare ora studiata?

b) Care a fost cea mai calduroasa zi a saptamanii la ora 14?

c) Care este diferenta cea mai mare dintre temperatura inregistratd in aceeasi zi la ora 7 si la ora 20?
d) In care dintre zilele de luni si sambata a fost mai cald la ora 7 si care a fost diferenta dintre temperaturile

inregistrate la acea ora?
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@ Proiecte

Alegeti unul dintre proiectele de mai jos si pregatiti-1, in echipd, pentru a fi prezentat colegilor. Nu uitati sa
atasati proiectul in portofoliul personal.

Mergi la o ferma de animale si inregistreaza intr-un tabel cate animalele sunt din fiecare tip si, pentru
fiecare dintre acestea, cantitatea de hrana zilnica. Realizeaza cate un grafic cu bare pentru fiecare rand din
tabelul tau. Raspunde la urmatoarele intrebari:

a) Cate animale sunt in total?

b) Care este animalul cu frecventa cea mai mare? Dar cu frecventa cea mai mica?
c) Care este cantitatea de furaj consumata zilnic la ferma?

d) Care sunt produsele obtinute zilnic de la animalele din ferma?

Realizeaza un studiu in scoala ta si completeaza un tabel care pe prima linie sa contina fiecare tip de
clasa (clasa pregatitoare, clasa I, ...), pe a doua linie numarul de elevi din fiecare nivel de clasa, iar pe liniile
urmdtoare numadrul fetelor si numarul baietilor din fiecare nivel de clasa. Realizeaza grafice care sa reprezinte
datele din tabel. Raspunde la urmatoarele intrebari:

a) Care este numarul total de elevi ai scolii?

b) Cati elevi sunt in ciclul primar? Dar in cel gimnazial?

c) Care este nivelul de clasa (toate clasele a V-a la un loc, de exemplu) cu frecventa cea mai mare?

d) Compara numarul fetelor cu cel al baietilor, la nivelul scolii.

e) Care este valoarea medie a numarului de elevi pe an de studiu pentru elevii din ciclul primar? Dar din
ciclul gimnazial?

Alege un oras din tara pe care vrei sa-l vizitezi. Cauta pe internet 5 locuri de cazare in acest oras si reali-
zeaza un tabel in care sa prezinti: numele hotelului, pretul unei camere de doua persoane cu mic dejun, pretul
unei camere de doua persoane cu mic dejun si cina, pretul unei camere de trei persoane cu mic dejun, pretul
unei camere de trei persoane cu mic dejun si cind, numarul de camere, numarul de camere cu frigider, parca-
re, acces cu animale. Realizeaza un grafic cu bare din care sa se vada numele hotelului si pretul unei camere
de doud persoane cu mic dejun. Raspunde la urmatoarele intrebdri:

a) Care este cel mai ieftin hotel pentru cazare cu mic dejun?

b) Care este cel mai avantajos hotel pentru cazare cu mic dejun si cina?

c) Care hotel are toate camerele echipate cu frigider?

d) Daca o familie cu trei membri doreste pentru 7 zile o camera cu frigider si TV, ce hotel ar prefera? Ce
suma de bani ar trebui sa pregateasca pentru aceasta vacanta?

Clasa a V-a vrea sa organizeze o excursie pe traseul Bucuresti — Sibiu (o noapte cazare) — Brasov (o noap-

te cazare) — Bucuresti. Realizeazd o harta a traseului.

a) Dupa plecarea din Bucuresti spre Sibiu, prima oprire pentru vizita va fi in orasul aflat la aproximativ trei
septimi din traseul primei zile. Cauta pe harta orasul si prezinta colegilor ce se poate vizita in el.

b) Dupa aproximativ jumadtate din numarul de kilometri deja parcursi va fi a doua oprire. Cauta pe harta si
acest oras si prezinta colegilor ce se poate vizita aici.

c) Dupa ce calculezi cati kilometri mai sunt pana la Sibiu, prezinta colegilor posibilitdtile de cazare pentru
prima noapte si programul de vizite din Sibiu (desigur, si locul unde vor lua cina).

d) Organizeaza un program pentru dimineata celei de a doua zile de excursie pana la ora 14, cand va fi
plecarea spre Brasov. Prezinta apoi posibilitdtile de cazare la Brasov si programul de vizita.

e) In a treia zi veti mai opri in drum spre Bucuresti, la aproximativ 60 km de Brasov. Prezinta colegilor ce
veti vizita aici. In drumul spre Bucuresti strange impresiile de cilatorie.
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Recapitulare
dintr-o
privire

inmultirea  Tmpartirea
fractiilor fractiilor
Adunarea
si scaderea
fractiilor
Operatii Definitie
Aducerea .
fractiilor la Fractii/
un numitor procente
comun dmtr-vun
c.m.m.m.c. numar
Amplificarea
Si o0
simplificarea Fra.ci,:l '
fractiilor ordinare
Fractii
ireductibile
c.m.m.d.c. In_troducerea
si scoaterea
intregului din
fractie
Reprezentare
pe axa Comparare
Fractii
cu acelasi
numarator

Fractii
subunitare
Fractii
echiunitare
ificar .
Clasificare Fractii
supraunitare
Fractii
echivalente
Procente
Fractii
cu acelasi
numitor
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... fractie

ordinara cu - frasi,:le. \
numitorul putere zecimala finita
a lui 10 in fractie in fractie
zecimald ordinara
Transformarea
din ...

Re Ca p Itu la re Compararea

. si ordonarea
dintr-o '
privire

Fractni
zecimale Reprezentarea
. el pe axa
Aproximari numerelor
Adunarea
si scaderea
. Operatii fractiilor
..adoua ’ 2!
fractii zecu.nale
acs finite
zecimale
finite impartirea...
inmultirea
fractiilor
... unei fractii zecimale
zecimale ...adoui finite
finite laun numere
numar naturale
natural cu rezultat
fr?Ct"e. Transformarea
zecimala in fractii
ordinare
Media Fractii
aritmetica zecimale
periodice
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SI UNITATI DE MASURA

ELEMENTE DE GEOMETRIE

Punct, dreapta, plan, semiplan, semidreapta, segment

Pozitiile relative ale unui punct fata de o dreapta. Pozitiile relative a
doua drepte

Lungimea unui segment

Unghiul

Masura unui unghi

Calcule cu masuri de unghiuri

Unghiuri congruente

Figuri congruente; axe de simetrie

UNITATI DE MASURA

Unitati de masurd pentru lungime. Perimetre. Transformari ale
unitatilor de masura

Unitati de masurd pentru arie. Aria pdtratului. Aria dreptunghiului.
Transformari ale unitatilor de masura

Unitdti de masura pentru volum. Volumul cubului si al
paralelipipedului dreptunghic. Transformari ale unitatilor de masura
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ELEMENTE DE GEOMETRIE

Punct, dreapta, plan, semiplan, semidreapta, segment

Andrei: Ana, am gasit in cartea despre istoria matematicii ca terme-
nul geometrie provine din limba greaca: geo care inseamna pamant si
metria (metron) care inseamna mdsurd. Geometria a aparut cu multe
mii de ani in urma. Egiptenii si caldeenii descoperisera reguli practice
pentru masurarea ariilor si volumelor, iar in Grecia antica aceasta a
fost dezvoltata foarte mult de catre Thales, Pitagora si Euclid.

Ana: Seamana oarecum cu ce ne-a spus domnul profesor la Geografie: cuvantul geografie pro-
vine de la geo - pamant si grafie - a scrie, sau, cum spunea dansul, a descrie pamantul.

Andrei: Stii ca am invatat si in clasa a IV-a despre punct, dreapta, plan, segment, am dese-
nat triunghiuri, patrate, cercuri...

Ana: Doamna invatatoare ne-a spus ca se numesc figuri geometrice si ca trebuie sa le desenam cu instrumente
geometrice - rigla, echer, compas.

3

Punctul, dreapta si planul sunt elementele fundamentale ale geo- pur{cml A

metriei. YA E
=» Punctul poate fi descris ca fiind urma lasata pe hartie de varful M

unui creion foarte bine ascutit sau ca intepdtura unui varf de ac. B
v/ Nu are dimensiune — nu este mai mare sau mai mic, mai sub-

fire sau mai gros. punctele A si B sunt diferite
v Se reprezinta prin desen in diverse moduri (¢ sau x sau +...). sau distincte: A # B.
v Se noteaza cu litere mari de tipar. punctele E si M sunt identice
v Toate figurile geometrice sunt formate din puncte. sau confundate (’Ocupé acelasi loc,
Cuvantul punct provine din limba latina: punctum — intepdturd, punct. adica coincid): E = M.

Exemple. Priviti in jurul vostru si identificati puncte: coltul camerei, coltul tablei, cuiul in care este agatata
stema sau harta, o piatrd din curtea scolii privita de la fereastra...
y b \ I B \ L 1 1 [ |
=» Despre dreaptd putem spune ca este ca un fir 0 O |
de ata foarte subtire si foarte bine intins, neméarginit ~~°* "' * * ¢ ° ° 7 & 20 W B B W B
siintr-o parte $iincealalté' ‘9 \\\Mm‘? | \m\\m\\\\\ ; mm\ LM\M\\MV\:\VO
v"Nu are grosime. N 1 1 1 1 | \ I
v Reprezentarea ei prin desen se face cu ajutorul
riglei — reprezentam o parte. | e
v" Se noteaza cu o litera mica sau poate fi notata cu ajutorul a a
douad puncte distincte de pe ea. [ e N
v In figura alaturata: a o e T
prin punctul A am desenat dreptele a si d; “\,\\:\\\.\\\\x\:;\? s " W
dreapta d mai poate fi notata si dreapta AB sau BA (scriem | o | TS
d =AB). T T
Exemple. Marginea trotuarului pe care veniti la scoala, dunga care delimiteaza cele doua directii de mers
ale strazii, sina de cale ferata — pot fi considerate reprezentari ale dreptei.

z
1l

vs]
s
=
=
=
12
=
o

Q
=
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=» Semidreapta este o portiune
dintr-o dreapta, marginita la un ca-
pat si nelimitata la celalalt capat.
Capatul in care semidreapta este
madrginita se numeste originea se-
midreptei.

Doua semidrepte care au ace-
easi origine, nu au puncte comune
si sunt incluse in aceeasi dreapta
(d) se numesc semidrepte opuse.
Dreapta d se numeste dreapta su-
port a celor doud semidrepte.

Exemple. Raza de lumina care pleaca dintr-o lanterna cu la-
ser poate fi gdndita ca o reprezentare a unei semidrepte (lanterna
fiind originea). Umbra unui stalp, unde baza stalpului este origi-
nea, poate fi interpretata tot ca reprezentarea unei semidrepte.

=» Fiind date doua puncte dis-
tincte pe o dreapta, portiunea de
pe dreapta cuprinsa intre ele se
numeste segment de dreaptd sau,
pe scurt, segment.

Cele doua puncte se numesc ex-
tremitatile segmentului sau cape-
tele segmentului, iar d se numeste
dreapta suport a acestuia.

v In figura:

d A 0 B

Punctul O determina pe dreapta d doua semidrepte:
semidreapta OA, cu originea in O si careia ii apartine punctul A;
semidreapta OB, cu originea in O si careia 1i apartine B.
Notam OA sau (OA, paranteza rotunda avand rolul de a evidentia
originea semidreptei.
Semidreptele (OA si (OB sunt semidrepte opuse, iar dreapta d este
dreapta suport a lor.

v In figura:

Punctele distincte A si B sunt situate pe dreapta d:
notam segmentul AB sau BA;
A si B sunt extremitatile/capetele segmentului;
d este dreapta suport a segmentului AB.

Cuvantul segment provine din limba latina: segmentum — parte taiata.
Cuvantul extremitate provine din limba latina: extremus — margine.

Exemple. Marginea caietului, a bancii, a tablei, un creion, o scobitoare pot fi considerate reprezentari ale

unui segment.

=» Planul este alta notiune fun-
damentald a geometriei. El este
comparabil cu suprafata unui lac
linistit, cu suprafata unei foi de
hartie sau cu suprafata tablei din
clasa, inchipuindu-ne ca acestea
sunt prelungite la nesfarsit in toate
partile.

v"Nu are grosime.

v" Contine o infinitate de punc-
te dar, atunci cand il reprezentam,
desenam doar o parte a lui.

v" Se noteaza cu litere mici din
alfabetul grecesc: a (alfa), p (beta),
8 (delta), & (pi).

v In figura:

Dreapta d situata in planul a il imparte in doua regiuni numite
semiplane:
semiplanul din stanga dreptei d, notat (dA;
semiplanul din dreapta dreptei d, notat (dB;
dreapta d se numeste frontiera semiplanelor.
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ELEMENTE DE GEOMETRIE

# Probleme propuse 1

1. Precizati care dintre desenele

alaturate reprezinta: 4

a) o dreapta;

2 - T
N~ 3 0
IA M / X
- 4//1:/
— r
+E
e o 5
6
/ F D U

b) o semidreapta;
C) un segment.

2. Desenati punctele Csi D si dreapta CD.

a) Evidentiati pe desenul facut, folosind o alta cu-
loare, segmentul CD.

b) Desenati punctul E, pe dreapta CD, astfel incat
C sa fie situat pe semidreapta DE. Enumerati doua
semidrepte opuse de pe desen.

3. Desenati punctele A si B diferite. Desenati un
punctC,C # Binfiecare dintre urmatoarele situatii:
a)C # A; b)C = A.

4. Pe o dreapta d notati punctele A, B si C, in
aceasta ordine. Evidentiati pe desen, folosind culori
diferite, semidreptele BA si BC si precizati ce fel de
semidrepte sunt ele. Enumerati si alte semidrepte de
pe desen.

5. Studiati de- \

senul alaturat si )\A
completati tabelul. / '\
Dintre segmentele / \
identificate preci- \
zati doud cu ace- C B D
easi dreapta su- EX
port. ‘

Puncte Segmente Semidrepte

o0

6. Construiti si notati corespunzator urmatoarele
figuri geometrice. Realizati desene diferite pentru fi-
ecare dintre cerinte.

a) Segmentul AB si dreapta lui suport a.

b) Segmentele AC si AD, cu aceeasi dreapta suport.

c) Segmentele BN si NT, cu drepte suport diferite.

d) Semidreptele opuse (VN si (VS.

e) Semidreptele (BC, (BT si (BV.
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7. Numiti toate segmentele din figura urmatoare.
Care dintre acestea contin toate punctele situate in-
tre AsiR?

Observatie. Daca numiti segmentul MA, nu-1 mai
precizati incd o datd numindu-l si AM!

8. Desenati un punct O si trei drepte care trec prin
acesta. Cate semidrepte cu originea in O observati?

9. Reprezentati pe caiete
punctele din desenul alatu-
rat. Raspundeti la urmatoa-
rele cerinte, folosind doar ¢
punctele desenate.

a) Identificati 10 seg- .
mente cu capete in cate 2 D E
puncte din desen.

b) Enumerati 3 segmente cu aceeasi dreapta su-
port.

c) Enumerati 3 segmente care au un capat co-
mun. Puteti gasi 4 segmente cu un capdt comun?

d) Enumerati 2 semidrepte opuse si 2 semidrepte
cu aceeasi origine, dar care nu sunt opuse.

e) Precizati 2 semidrepte care sa aiba partea co-
muna un segment.

f) Precizati 2 segmente care nu au puncte comune.

g) Precizati 2 segmente care au un singur punct
comun si acesta sa nu fie o extremitate.

A B

10. Desenati segmentele AB, BC si CD astfel in-
cat punctele A, B, C si D sd nu fie toate pe aceeasi
dreaptd, dar punctele A, C si D sa fie pe aceeasi
dreapta.



Pozitiile relative ale unui punct fata de o dreapta.
Pozitiile relative a doua drepte

Ana si Andrei au facut o schita a zonei in care locu-
iesc si au marcat pe ea locuintele colegilor care stau mai
aproape de ei. —

Ana: Noi stam la o intersectie de doua strazi, iar pe
strada pe care sta Florin nu mai sta alt coleg.

Anderei: Mihai, Sorina si Teodora stau pe aceeasi stra-
da. Si observi ca una din strazile pe care stam noi este
paralela cu strada pe care stau ei?

=» Dacd un punct se afld pe o dreaptda, spunem cd punctul apartine d_—
dreptei. Mai spunem si ca dreapta trece prin punct. A
v Punctul A apartine dreptei d (dreapta d trece prin punctul A). —
Daca un punct nu apartine unei drepte spunem cad el este exterior B
dreptei.
v" Punctul B este exterior dreptei d. ~

\

L/

N
=» Printr-un punct trec o infinitate de drepte. —_—
v" Prin punctul A sunt construite mai multe drepte. >
Prin douad puncte distincte trece o dreapta si numai una. 7 /
v Prin punctele distincte B si C este construitd o singurd dreaptd. Des-  _- /
pre punctele B si C spunem ca determind dreapta BC.

\ 7/

=» Trei sau mai multe puncte situate pe aceeasi dreapta se numesc
puncte coliniare.
v Punctele M, O si P sunt coliniare, fiind situate pe dreapta d.

\
\o

=» Despre trei puncte care nu sunt situate pe aceeasi dreaptd spunem
ca sunt puncte necoliniare. N

v" Punctele N, U si S nu sunt pe o aceeasi dreaptd, deci sunt puncte
necoliniare.

=>» Doua drepte care au un singur punct comun se numesc drepte 9
concurente.

v Dreptele a si b sunt concurete in punctul O. Mai spunem si cd drep-
tele a si b se intersecteazd in punctul O, sau cd dreapta a intersecteazd .
dreapta b in punctul O.

=» Doua drepte care sunt in acelasi plan si nu au niciun punct comun
se numesc drepte paralele.

v Dreptele a si b sunt paralele si notdm acest lucrua || b. In clasele | —
anterioare obisnuiati sa spuneti ca cele doud drepte ,nu se intalnesc ni-
ciodata...”. -

\::

\3‘
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ELEMENTE DE GEOMETRIE

@ Proiect

Modele geometrice in traditia populard
Formati echipe si cdutati informatii privind modelele geometrice fo-
losite in traditia populard a zonei in care locuiti. Puteti sa faceti referire
la modele intanite pe case, pe imbracaminte sau pe vasele din ceramica.
Pe 0 coald alba realizati un desen care sa reproduca motivele traditi-
onale gasite. Puteti cere sprijinul profesorului de desen, al parintilor sau
al bunicilor vostri.

‘/ Probleme propuse

1. Studiati desenul alaturat si stabiliti valoarea de

adevar a propozitiilor: D

a) Punctul A apar- n X
tine dreptei a. a

b) Punctul C apar- N
tine dreptei AB. DN
¢) Punctul D este N

B
exterior dreptei a. K I~

C
d) Exista un punct
care sa apartina si dreptei AB si dreptei CD.

2. Desenati trei puncte necoliniare si dreptele deter-
minate de cate doua dintre ele. Cate drepte ati obtinut?

3. Desenati dreapta d, punctul A apartinand drep-
tei d si punctele B si C de o parte si de alta a acesteia.

a) Sunt dreptele d si BC concurente?

b) Realizati desenul astfel incat punctele A, Bsi C
sa fie coliniare.

4. Desenati dreapta d, punctul A apartinand drep-
tei d si punctele B si C de aceeasi parte a acesteia, in
fiecare dintre urmatoarele situatii:

a) Dreptele d si BC se intersecteaza intr-un punct
E E # A.

b) Dreptele d si BC nu se intersecteaza.

b) Punctele A, B si C sunt coliniare.

5. Desenati punctele A, B, C si D astfel incat:
a) punctul A sd apartina dreptei BC;

b) punctele A, B si D sa fie coliniare.

Ce puteti spune despre cele 4 puncte?
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n Activitate in echipe

Observati imaginea de mai jos si
discutati procedeul prin care au
fost desenate cele doua drep-
te paralele. Desenati si voi trei
drepte paralele folosind acest
procedeu.

6. Completati, pe caiete, spatiile punctate pentru
a obtine propozitii adevarate:

a) Trei sau mai multe puncte situate pe aceeasi
dreapta se numesc............... .

b) Doua drepte dintr-un plan care nu au niciun
punct comun sunt.......

¢) Doua drepte cu un punct comun se NUMESC......

d) Prin doud puncte distincte trece..........

7. Punctele A, B si C sunt coliniare, iar B, C si D
sunt necoliniare. Desenati si numiti toate dreptele
diferite care se pot forma cu cate doua dintre cele
patru puncte.

8. Fiind date patru puncte, determinati numarul
minim si numarul maxim de drepte determinate de
cate doua dintre ele.

Indicatie. Studiati diverse posibilitati de asezare
a celor patru puncte (vedeti si problema anterioara).

AN
/ \cC

9. Studiati desenul si precizati:

a) drepte paralele;

b) drepte concurente; a B

c) semidrepte concurente; 7

d) punctele de intersectie b /
ale dreptei ¢ cu dreptele a, )
respectiv b; /

e) punctele de intersectie /¢
ale dreptei d cu dreptele q, b,
respectiv c.

10. Andra a scris pe tabla urmatoarele litere:
E H M N Marcati liniile paralele si liniile concu-
rente din care sunt formate acestea.

/. ...............................................................................



Andrei: Pentru a desena drepte, semidrepte, segmente folosim rigla.
Doamna profesoara a spus ca putem folosi rigla gradata sau rigla ne-
gradata cand desenam, dar atunci cand vom masura vom folosi doar . R )
rigla gradata. H Activitate in echipe

Ana: Da, dar nu putem masura decat segmente, pentru ca dreapta . . . .

v ey a . .. . . e ua Formati echipe si masurati, cu o
este nemarginita in ambele parti, iar semidreapta este nemarginita in rigla gradats, fiecare dintre seg-
una dintre parti. mentele de mai jos, apoi com-

pletati tabelul. Ajutati colegii de
echipa care nu-si amintesc cum
se realizeaza aceste masuratori.
Desenati apoi segmentele pe ca-

iet, folosind lungimile masurate.

v Distanta dintre doud puncte reprezinta lungimea segmentului cu
capetele in cele doua puncte.
v Lungimea unui segment se determina prin masurare si exprimarea 3 7
rezultatului intr-o unitate de masura convenabila. } /C
T

—~_ /
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Segment EM | SI | TU BC  OF
Notam AP = 8 cm si citim segmentul AP are lungimea de 8 cm. Lungime
Distanta dintre punctele A si P este de 8 cm. (cm)

8cm

Doud segmente care au aceeasi lungime se numesc segmente con- | 8cm |
gruente. A P
v Segmentele AP si EM au aceeasi lungime (8 cm), deci sunt congru-
ente si notam acest lucru AP = EM.

Probam/justificim congruenta a doua segmente:
prin masurarea lor sau
cu un compas, cu ajutorul caruia putem evalua daca au aceeasi
lungime: deschidem compasul astfel incat varfurile sale sa fie in cape-
tele unuia dintre segmente si, pastrand neschimbata deschiderea, veri-
ficam daca celalalt segment ,intra complet” in deschiderea compasului.

H Activitate in echipe

Formati echipe de 4-5 elevi si discutati asupra celor doua moduri prin
care se poate justifica faptul ca doua segmente sunt congruente. Formu-
lati metode prin care sa construiti pe caiet un segment congruent cu seg-
mentul alaturat. Discutati cu celelalte echipe si verificati daca ati ajuns
la aceleasi concluzii.
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ELEMENTE DE GEOMETRIE / ...............................................................................
E Problemi rezolvata 4 B¢ D |k
0 T D O O
3 4 5

Ocm 1 2 6 7 8 9 10 1 1\2 13 1% 15

Punctele A, B, C, D si E sunt situate pe dreapta d, de la . s v ¢ . L oo
R PO < . . [ttt bt g g byt gt |
stanga la dreapta, in aceasta ordine. Se cunosc lungimile P [ I e B \
segmentelor: AB = 3cm,BC = 2cm,CD = 5cmsiDE = 2cm.

a) Masurati segmentele AC, BD si AE.

b) Justificati prin calcule lungimile segmentelor masurate la punctul anterior.

c) Demonstrati congruentele: AC = CDsiBD = CE.

d) Ce puteti spune despre punctul C in contextul in care el apartine segmentului AD?

Rezolvare.a) AC = 5cm,BD = 7cmsiAE = 12cmy;

b) Observam ca segmentul AC este format din segmentele AB si BC, deci putem calcula lungimea lui ca
suma a lungimilor celor doud segmente: AC = AB+BC = 3+2 = 5cm;
BD = BC+CD = 2+5 = 7cmsiAE = AB+BC+CD+DE = 3+2+5+2 = 12cm;

AC = 5cm _ . BD = 7cm _ .
C)CD=5cm}:>AC=CD 3 CE=CD+DE=5+2=7cm}=>BD_CE’
d) Punctul C formeaza cu capetele segmentului AD doua segmente congruente (AC = CD) sau, cu alte

cuvinte, punctul C imparte segmentul AD in doud segmente congruente.

Mijlocul unui segment. Simetricul unui punct fata de un punct

v Mijlocul unui segment este punctul situat pe segment care formeaza cu capetele acestuia doua segmente

congruente. M apartine segmentului
M este mijlocul segmentului AB: part 8 A M B

AM = MB

Spunem ca M ,imparte” segmentul in doua segmente congruente.

Daca M este mijlocul segmentului AB, spunem ca punctul B este simetricul punctului A fata de punctul M,
dar si ca punctul A este simetricul punctului B fata de punctul M.

v" Simetricul unui punct A fata de un
punct M este un punct B astfel incat M este Pas
mijlocul segmentului AB.

v Punctele A si B sunt simetrice fata de Paciil 9 - conctrim spomentul AV A M
punctul M.

Constructia simetricului punctului A | Pasul 3 - prelungim segmentul AM cu A M B
fatd de punctul M urmeaza pasii alaturati: un segI{nent MB congruent cu AM

E Problema rezolvata

Desenati punctele C si U astfel incat distanta dintre
ele sa fie de 4 cm. Construiti punctul M, simetricul punctului C fata de punctul U, si punctul A, simetricul
punctului M fata de punctul C. Calculati lungimile segmentelor CM si AM

Rezolvare. C si M sunt simetrice fatd de punctul U, deci U este mijlocul segmentului CM;

CU = UM = 4cm,deciCM = 8cm.
C este mijlocul segmentului AM, deci AC = CM = 8cmsiAM = 16cm.

=

()

o}
>

SEtMUm-D
nstruim

f

g
=

jon

A ¢ U M
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‘/ Probleme propuse

1. Desenati trei segmente, notati-le si apoi masu-
rati-le.

2. Masurati lungimea creionului pe care il folositi
acum. Desenati un segment cu lungimea egala cu
cea a creionului.

3. Desenati punctele A si B astfel incat distanta
dintre ele sa fie de 5 cm. Desenati punctul C, coliniar
cu cele doua puncte, situat la 5 cm de punctul A.

4. Punctele D, E si F sunt coliniare, in aceasta or-
dine. Realizati cate un desen pentru fiecare dintre
cerintele din tabelul urmator si completati celulele
necompletate ale acestuia.

DE EF DF
a) 4 cm 5cm
b) 5cm 12 cm
C) 4 cm 11 cm

5. Se considera punctele coliniare M, N si P astfel
incat MN = NP si NP = 4,5 cm. Calculati lungimea
segmentului MP.

6. Construiti segmentul CD, CD = 7 cm si segmen-
tul CE, CE = CD in fiecare dintre situatiile:

a) punctele C, D si E sunt coliniare;

b) punctele C, D si E sunt necoliniare.

In care dintre cele doud situatii putem afirma ca
unul dintre puncte este mijlocul segmentului deter-
minat de celelalte doua?

7. Pe o dreapta d consideram punctele A, B, Csi D,
in aceasta ordine, astfel incat AB = 4cm, BC = 5cm
si CD = 3cm. Calculati lungimile segmentelor AC,
AD si BD.

8. Punctele A, B si C sunt coliniare, AB = 3,5 cm si
BC = 6 cm. Calculati AC, stiind ca ordinea punctelor
pe dreaptaeste:ta) A-B-C; b)B-A -C.

9. Punctele M, N si P sunt situate pe dreapta d,
astfel incat MN = 5,8 cm si NP = 4,2 cm. Calculati
lungimea segmentului MP.

10. Punctul E este mijlocul segmentului MN. Cal-
culati:

a) ME, stiind cd MN = 13cm;  b) MN, stiind ca
EN=5cm; c)EN,stiind cd ME = 8 cm.

11. Punctele A si B sunt simetrice fata de punc-
tul O. Calculati lungimea segmentului AO, stiind ca
AB =14,2cm.

12. Punctele O, A si B sunt situate pe o dreap-
td a, in aceasta ordine, astfel incat OA = 6cm si
OB = 13cm. Calculati lungimea segmentului OM,
unde M este mijlocul segmentului AB.

13. Consideram punctele D si F astfel incat
DF = 3cm. Punctul A este simetricul punctului D
fata de punctul F, iar punctul B este simetricul punc-
tului F fata de punctul D.

a) Calculati lungimea segmentului AB.

b) Daca E este mijlocul segmentului DF, aratati
ca punctele A si B sunt simetrice fata de punctul E.

14. Punctele A, B, Csi D sunt coliniare, in aceasta
ordine, AB = 4cm, AC = 9cm si AD = 13 cm. Ardtati
cd: a)AC=BD; b)AB=CD.

Ana si Andrei au desenat punctele A, B si C si au
masurat segmentele determinate de acestea. Dese-
nele lor sunt diferite: Ana a facut punctele necolini-
are, iar Andrei le-a facut coliniare. Ana a constatat ca
AB + AC > BC, iar Andrei a obtinut ca AB + AC = BC.

A
//\\
Ana
B C
B A C Andrei

In echipa cu un coleg din clasa verificati consta-
tarile lor.

Punctele A, Bsi Csuntcoliniare dacd arelocuna
dintre egalitdtile: AB + BC = AC sau AB + AC = BC
sau AC + BC = AB.

15.Punctele A, BsiCsuntastfelincatAB=4,5cm,
BC = 5,3 cm si BC = 9,8 cm. Aratati cd cele 3 puncte
sunt coliniare si stabiliti ordinea lor pe dreaptd.

16. Punctele M, N, O si P sunt astfel incat
MN =3cm, NO = 4cm, MP = 2cm si PO = 9 cm. Ara-
tati ca cele 4 puncte sunt coliniare si stabiliti ordinea
lor pe dreapta.
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ELEMENTE DE GEOMETRIE / ...............................................................................

Test de autoevaluare Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda

10 puncte din oficiu. Timp de lucru 50 de minute.

Subiectul I. Studiati desenul alaturat pentru a completa spatiile punctate:

1. Punctele M si P sunt........... 5 puncte B
2. Punctele A si B sunt.......... 5 puncte

. A M E d
3. Punctele A, M si E sunt...... 5 puncte

l)

4. Punctul B ......... dreptei d. 5 puncte
5.Punctul E......... dreptei d. 5 puncte “F
6. Punctele Bsi F suntin......... diferite. 5 puncte

Subiectul al II-lea. Alegeti raspunsul corect:
7. Daca M este mijlocul segmentului AB, iar AB = 12cm, atunci lungimea segmentului AM este egala cu:
a) 6 cm; b) 12 cm; C) 24 cmy d) 0 cm. 10 puncte

8. Daca punctele E, H si L sunt pe dreapta a, E fiind intre Hsi L, HE = 3cmsi EL = 5,5cm, atunci
lungimea segmentului HL este egala cu:
a)2,5cm; b) 3 cm; ¢) 5,5 cm; d) 8,5 cm. 10 puncte

9. Punctele coliniare A, B si C sunt astfel incait AB = 8cm,BC = 3cmsi AC = 5cm.
Ordinea lor este:

aA)A-B-C; b)A - C - B; 0B-A-C; d)C-B-A. 10 puncte

Subiectul al I1I-lea. Scrieti rezolvdarile:

10. Desenati trei puncte distincte si necoliniare A, B si C.
a) Construiti cu linie punctata segmentul AB si cu linie continua semidreapta CB. 5 puncte
b) Sunt CA si CB semidrepte opuse? Justificati raspunsul. 5 puncte

11. Punctele coliniare B, C, D si E, in aceasta ordine, sunt astfel incat BC = CD,
BD = DEsiBC = 3,5cm. Calculati lungimea segmentului BE. 10 puncte

12. Desenati punctele coliniare M, N, P si R, in aceastd ordine, stiind cd MN = 3 cm,
MP = 8cmsi MR = 11cm. Ardtatica MN = PR. 10 puncte

La finalul fiecarei unitati de Tnvatare (un set de lectii) este util sa va autoevaluati comportamentul in procesul de invatare si nive-
lul de competente atins, completdnd o fisa de observare dupa modelul acesteia. Ea se refera la implicarea voastra pe parcursul
unitatii de invatare si la rezultatul obtinut la testul de autoevaluare propus la finalul ei. Adaugati fisele la portofoliul personal.

Am colaborat cu | M-am pregatit | Am intrebat Mi-a placutin Referitor la test
colegii la activi- | pentru fiecare | cand am avut | aceasta unitate
tatile propuse* lectie* nelamuriri*

Punctaj obtinut | Ce am recitit inainte si dupa
test pentru a imbunatati

*Raspunsuri posibile: nu, partial, da
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Consolidare/remediere/stimularea performantei

1. Punctele diferite A si B impart dreapta a in trei parti. Colorati fiecare parte cu o alta culoare si pre-
cizati care este segment si care este semidreapta.

2. Desenati dreptele a, b, ¢ si d care se intersecteaza doua cate doug, dar nu se intersecteaza cate trei
sau toate patru. Cate puncte de intersectie se obtin? Notati punctele de intersectie si precizati pozitia lor
fata de dreapta a.

3. Desenati punctele coliniare M, N, S si T astfel incat M sd fie intre N si S, iar T intre M si N.

4. Desenati punctele coliniare A, B, C si D, in aceasta ordine, stiind ca AB = 4cm, BC = 3cm si
AD = 13 cm.

a) Calculati lungimile segmentelor CD, AC si BD.

b) Daca O este mijlocul segmentului CD, aratati ca BC = OD.

5. Punctul A este situat pe segmentul BC. Calculati AB, stiind cd AC = 2,5cmsi BC = 8cm.

6. Punctul A este situat pe dreapta BC, dar nu pe segmentul BC. Calculati AB stiind ca AC = 2,5cm
siBC = 8cm.

7. Punctele coliniare A, D, M si P (in aceasta ordine) sunt astfel incat AP = 20cm, AD = DM si
AM = MP. Calculati lungimea segmentului AD.

8. Punctele A, B si C sunt coliniare, iar C este simetricul lui B fata de A.
a) Stabiliti ordinea punctelor pe dreapta.
b) Ce puteti spune despre punctul B?

9. Desenati segmentul CD, CD = 4,4 cm. Punctul E este simetricul lui C fata de D, iar F este simetri-
cul lui C fata E. Calculati lungimea segmentului CF.

10. Punctul M este mijlocul segmentului AB,AB = 8 cm.Punctul Ceste situat pe semidreapta MA, iar
D este situat pe semidreapta MB, dar niciunul dintre ele nu este pe segmentul AB. Stiind ca AC = 2cm
siAD = 10cm, justificati faptul cd M este mijlocul segmentului CD.

Karting pe héartie

Regulile jocului: Concurentii avanseaza pe rand, iar deplasarea se face dintr-un nod in altul astfel: cautam
simetricul penultimei pozitii (A) fata de ultima pozitie (B). Gasim astfel punctul A’ si putem sa ramanem acolo
sau putem alege oricare dintre cele 8 puncte care il inconjoara (punctele negre din Figura 2). Nu putem sa ne
plasam pe o pozitie ocupata de un concurent. Daca iesim din traseu, trebuie reluata cursa. Castiga primul care
termina traseul. Putem incepe cursa cu o patratica, doua sau trei (depinde de marimea traseului, dar aveti
grijd sa nu iesiti in decor). In Figura 1 este un exemplu cu doua kartinguri si cu modul in care au inceput ele
cursa. Desenati si voi un traseu pe o foaie de matematica si ... cel mai bun sa castige!

START SOSIRE

Figura 1 Figura 2

. CARY




ELEMENTE DE GEOMETRIE

Unghiul

Ana si Andrei si-au terminat temele si fac
ordine pe birou. Tn timp ce aseaza instrumen-
tele geometrice utilizate la locul lor, observa
compasul semideschis.

Ana: Andrei, uite, compasul asa deschis
seamana cu un unghi!

Andrei pune mana pe bratele compasului
si, cu 0 miscare scurta, il inchide.

Andrei: Acum mai seamana cu un unghi?
Pare cam mic.

Ana apuca si ea bratele compasului si-l
deschide la maxim.

Ana: Si acesta pare cam mare, parca laturile compasului au format o dreapta.

v Figura geometrica formatd din doud semidrepte care au aceeasi origine se numeste unghi. Cele doua
semidrepte care formeaza unghiul se numesc laturile unghiului, iar originea lor comuna se numeste varf.

Exemplu.

Pentru unghiul din figura aldturata: A

 semidreptele OA si OB sunt laturile unghiului; ¥

A . . 7
¢ O este varful unghiului; \
* notam folosind simbolul < urmat de una sau trei litere, sau — N
L . ~ N laturile
deasupra unei litere sau a trei litere: C :Z A nahith
<0 sau O, folosind o singura litera — cea din varf; citim un- ? T~ y'd ]
ghiul O; T
<4AOB sau AOB, folosind trei litere — cea din mijloc este ' ;'\\.
varful (putem nota si <BOA sau BOA ); citim unghiul AOB sau varful unghiului
unghiul BOA.

v Unghiul alungit este unghiul ale carui laturi v" Unghiul nul este unghiul ale carui laturi se
sunt semidrepte opuse. Unghiul alungit se mai nu- suprapun. Cele doua semidrepte care formeaza un
meste unghi cu laturile in prelungire. unghi nul sunt semidrepte identice.

A B B 4
= fo\ = 0 '
» 4AOB este unghi nul;
* 4AOB este un unghi alungit; » semidreptele OA si OB sunt suprapuse sau
* semidreptele OA si OB formeazd dreapta AB. identice.

v Trei puncte A, O si B pentru care <AOB este alungit sau nul sunt coliniare.
v Un unghi care nu este nici nul si nici alungit se numeste unghi propriu.
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Exemplu.
Figura aldturata contine mai multe unghiuri cu varful A:
* <4BAC, cu laturile AB si AC;
» <CAD, cu laturile AC si AD;
* <BAD, cu laturile AB si AD; A C E
» <CAE, unghi nul, cu laturile AC si AE suprapuse.

Notatia <A poate crea confuzie, nefiind clar la care dintre unghiuri

ne referim. D
In figura se mai poate observa si un unghi alungit, <ACE, ale carui

laturi sunt semidreptele opuse CA si CE.

v Un unghi delimiteaza doua regiuni ale planului, interiorul unghiului si exteriorul unghiului.

Exemple.
Pentru <«BAC din figura alaturata:
* punctele B si C se afld pe laturile unghiului;
e punctul M este in interiorul unghiului;
e punctul N este in exteriorul unghiului.

Relativ la <MON din figura aldturata avem:

* punctele A, B, C se afla in interiorul acestuia;

e punctele D, E se afla in exteriorul unghiului;

e punctele F si G sunt pe laturile acestuia;

* semidreapta OA se afld in interiorul unghiului;

* semidreapta OE se afla in exteriorul unghiului;

* dreapta FG are o parte continuta in interiorul
unghiului, segmentul FG; %

¢ <MON mai poate fi numit/notat <FOG sau <MOG sau <FON. /

# Probleme propuse

1. Completati, pe caiete, astfel incat sa obtineti propozitii adevarate:
a) Unghiul este format din doua....... care au aceeasi....... .

b) Laturile unui unghi sunt.......

c) Varful unghiului este....... acelordoua....... care formeaza unghiul.

2. Completati, pe caiet, tabelul urmator, cu unghiurile si elementele acestora (conform modelului):

Unghi Varf Laturi

N 0]
A C
<ABD B BA, BD
M
B A R S
D E T
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ELEMENTE DE GEOMETRIE / ...............................................................................

3. Consideram semidreptele diferite OA, OB si OC astfel incat oricare doua dintre ele sa nu fie semidrepte
opuse.

a) Cate unghiuri se pot forma avand ca laturi aceste semidrepte?

b) Realizati un desen astfel incat interioarele unghiurilor formate (oricare doua am considera) sa nu aiba
puncte comune.

c) Realizati un desen astfel incat unghiurile sa aiba puncte interioare comune.

4. Studiati figura alaturata si identificati si numiti unghiurile
nule si unghiurile alungite. Pentru unghiurile proprii din desen,
completati (conform exemplului) tabelul urmator pe caiet:

Unehiul Puncte din Puncte din
& interiorul unghiului | exteriorul unghiului
<ECA ] D HEGILB

A

5. Realizati cate un desen in fiecare dintre urmatoarele situatii:

a) <MNS, punctele A, E si X in interiorul unghiului, punctele B, C si T in exteriorul unghiului, iar punctele
D si F pe laturile unghiului;

b) unghiurile <CBD si <FBE, astfel incat <CBD sa fie situat in intregime in interiorul <FBE;

c) unghiurile «CBD si <FBE, astfel incat <CBD sa fie situat in intregime in exteriorul <FBE;

d) unghiurile <CBD si <FBE, astfel incat latura BF sd fie in interiorul <CBD, iar latura BE sa fie in exteriorul
<CBD; A

e) unghiurile <CBD si <FBE, astfel incat punctele B, C si F sa fie coliniare.

6. Studiati figura aldturata si numiti:

a) trei unghiuri cu varfulin A;

b) un unghi nul cu varful in B;

¢) un unghi alungit;

d) unghiurile proprii cu varful in E. B E C

7. Desenati dreptele a si b care se intersecteaza in punctul O. Pe dreapta a notati punctele A si B astfel incat
O sa fie intre ele, iar pe dreapta b notati punctele M si N, de o parte si de alta a punctului O.

a) Numiti cinci unghiuri cu varful in O. Este printre ele si un unghi alungit?

b) Numiti un unghi cu varful in A. Ce fel de unghi este?

¢) Numiti doud unghiuri care sa aiba latura OA comuna.

d) Numiti doua unghiuri care sa aiba doar varful O punct A D G H [
comun.

8. Identificati unghiurile din figurile aldturate, notati-le pe
caiet si precizati in dreptul fiecaruia elementele.

D stiatica?

Cuvantul unghi provine din limba latina:
angulus — unghi (anguli — colt).

Cuvantul laturd provine din limba latina:
latora, latus — margine.
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Masura unui unghi

Andrei: Anul trecut spuneam la scoala despre deschiderea unui
unghi, adica despre deschiderea dintre laturile unghiului (cele doua
semidrepte care formeaza unghiul). Ma gandesc ca, daca am vrea sa
masuram ceva la un unghi, ar trebui sa masuram aceasta deschidere...

Ana: Si eu cred la fel, gandindu-ma ca laturile unghiului sunt niste
semidrepte, pe care nu le putem masura, iar varful nu are dimensiune.
Dar cum masuram acea deschidere?

v Unitatea de masura folosita la masurarea unghiurilor
este unghiul de un grad — scriem 1° si citim un grad.

v/ Masura unui unghi se determina cu ajutorul unui in-
strument geometric numit raportor. Acesta reprezinta un
semicerc (jumatate dintr-un cerc) al carui contur rotund a
fost impartit in 180 de parti egale, fiecare reprezentand 1°.

v~ Unghiul de un grad (1°) se poate imparti in 60 de divizi-
uni (parti egale), numite minute (sau minute de arc). Notam 1'
si citim un minut.

1°= 60' centrul raportorului

Gradul are ca submultiplu minutul.

Datorita acestei impartiri a gradului in 60 de minute, gradul se numeste grad sexagesimal, dar, de obicei,
i se spune, simplu, grad.

D stiatica?

Sexagesimal provine din latinescul sexagesimus - al saizecilea, termen care se referd la impartirea unui
intreg in 60 de parti egale.

Ce si cum

gradatie
de un grad

Pentru a masura <AOB procedam astfel:

v asezdm raportorul astfel incat centrul acestuia sa fie
in varful O al unghiului, iar una dintre laturi, in cazul nos-
tru latura OA, sa fie in dreptul diviziunii 0° a raportorului;

v citim pe gradatiile raportorului numarul de grade

care se afld in dreptul celeilalte laturi a unghiului, in cazul
nostru in dreptul laturii OB; varful unghiului in una dintre laturi
v numarul citit reprezinta masura unghiului. centrul raportorului

Notam <AOB = 40° si citim mdasura unghiului AOB este egald cu 40°.
Nu orice unghi are masura un numar natural de grade sau un numar natural de grade si minute. Mai mult,
datorita impartirii gradului in 60 de diviziuni, este greu sa masuram exact orice unghi. Din acest motiv, vom

considera valorile determinate prin masurare ca fiind aproximative.
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Constructia unui unghi cu masura data

Pentru a desena <AOB, stiind ca <AOB = 64° (masura unghiului AOB este de 64°):

v incepem prin a desena semidreapta OA; v“unim punctul O cu punctul B, punand astfel in
v~ asezam raportorul cu centrul in O si cu divizi- evidenta si latura OB a unghiului.
unea 0° pe semidreapta desenata;
v" cu ajutorul unui creion, marcam punctul B in
dreptul diviziunii 64°. 64° /

«Q 140 150 160 77,
£ e Y/
e TN
o e
§

varful unghiului una dintre laturi
originea semidreptei

Atentie, se citeste de la diviziunea 0° spre 64° (pe acest desen, pe diviziunile din interior)

Clasificarea unghiurilor

Andrei: Anul trecut am invatat ca pentru a recu-
noaste un unghi drept folosim echerul. Daca cele
doua laturi scurte ale echerului se suprapun peste
laturile unghiului, acesta este un unghi drept.

Ana: lar daca un unghi are deschiderea mai mica
decat a unui unghi drept, atunci este unghi ascutit.
Atunci cand unghiul are deschiderea mai mare, este
unghi obtuz.

/ \

X

)
=

\\UJ

/|
[ ] u\ t
A ' F N
C = F

v Unghiul ascutit este unghiul a v Unghiul drept este unghiul a v Unghiul obtuz este unghiul a

carui masurd este cuprinsa intre carui masura este egala cu 90°; carui mdsurd este cuprinsa intre
0°si90°% 0°< <BAC < 90°. <DEF = 90°. 90°si 180°% 90°< <«MON < 180°.
B4 4 o B
0 ' ' 0 '

v Unghiul nul are masura de 0°; <AOB = 0°. v Unghiul alungit are masura de 180°; <AOB = 180°.
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# Probleme propuse

1. Masurati unghiurile alaturate si scrieti pe caie-
te masurile lor. Scrieti in dreptul fiecarui unghi daca
este ascutit, drept sau obtuz.

D H
0]
M T
A E
N Y
F B N u 1X
2. Desenati pe caiet doud unghiuri, masurati-le si

scrieti in dreptul lor masura.

3. Desenati, cu ajutorul raportorului, unghiurile:

a) <ABC = 30°%; b) «OMS = 45°;
¢) <STE unghidrept;  d) <UDN = 120°%;
e) <VFP = 145°; f) <HIR unghi alungit.

4. <ABC si <CBD au acelasi varf si latura comuna
(BC. Desenati cele doua unghiuri si masurati <ABD
in fiecare dintre cazurile:

a) <ABC = 40° <«CBD = 80° si semidreapta BA
este In interiorul «<DBC.

b) <ABC = 40°, <CBD = 80° si semidreapta BA
este in exteriorul <DBC.

c) <ABC = 150° <CBD este unghi drept si (BD
este in interiorul <ABC.

d) <ABC = 150°, <CBD este unghi drept si (BD
este In exteriorul <ABC.

5. Consideram unghiurile cu masuri date: <A = 28°,
<4C = 47°, «4E = 90°, «4F = 104°, <G = 0°, <H = 75°,
<K = 8°15', M = 125°25/, <IAl =163°% <0 = 180° si
<C, = 59°60". Completati pe caiet tabelul:

unghiuri | unghiuri
nule ascutite

unghiuri
drepte

unghiuri
obtuze

unghiuri
alungite

6. Precizati ce fel de unghi este fiecare dintre ur-
matoarele. Desenati pe caiet cate un unghi care sa
aiba masura egala cu masurile unghiurilor de la a),
b) sie).

b) . ¢
a)

d) ¢ f)

7. Studiati figura de mai jos si asociati elementele
din prima coloana cu elementele corespunzatoare
din a doua coloana:

D
E
A B c
<ABD si <ABE unghi alungit
<DBE si <EBC unghiuri obtuze
<ABC unghi nul
<BCA unghiuri ascutite

8. Desenati un unghi obtuz <ABC si o semidreap-
td BD astfel incat <ABD sa fie unghi drept. Realizati
desenul si precizati ce fel de unghi este <CBD in fie-
care dintre cazurile:

a) semidreapta BD este situata in interiorul <ABC;

b) semidreapta BD este situata in exteriorul <ABC.

9. Desenati unghiul drept <MNP si semidreapta NR
astfel incat <MNR = 30°. Ce fel de unghi este <PNR?

10. Desenati <EFG cu masura de 50° si o semi-
dreapta FH astfel incat masura <EFH sa fie de 40°.
Ce fel de unghi este <GFH?

11. Desenati trei puncte coliniare A, B si C, in
aceasta ordine, si o semidreapta BD. Precizati ce fel
de unghi este <ABD daca <DBC este ascutit. Dar
daca <DBC este obtuz sau drept?

12. Desenati un triunghi, masurati unghiurile lui
si adunati masurile obtinute. Comparati rezultatul
cu cel al unui coleg. Verificati daca rezultatul obti-
nut se pastreaza daca desenati alt triunghi si repe-
tati etapele problemei.

13. Identificati si masurati unghiurile din figuri-
le urmatoare (ultima figura din dreapta, cea cu cinci
laturi, se numeste pentagon).

A D GM Q

CE F 0
Activitate practica

Pentru ora urmatoare desenati pe un carton si de-
cupati doua unghiuri: <AOB = 70° si <MNP = 40°.
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Calcule cu masuri de unghiuri

Ana si Andrei au decupat cele doua unghiuri cerute la finalul lectiei anterioare si acum se joaca cu ele:

Ana: Am asezat unghiul cu
masura mai mica peste celalalt,
astfel incat latura NP sa coincida
cu latura OB. As putea acum sa
masor <AOM, dar cred ca pot sa
obtin masura si efectuand scade-
rea 70°-40°=30°.

Verific totusi si prin masurare.

v" Cu mdsurile unghiurilor se pot face operatii de adunare si de scddere.

v" Daca mdsurile unghiurilor sunt exprimate prin grade si minute, se aduna (scad) intre ele doar unitati de
acelasi ordin: grade cu grade, respectiv minute cu minute, incepand cu ordinul cel mai mic.

v" Dacd la insumarea minutelor se depasesc 60 de unitati, se transforma grupele de cate 60 de unitati in
grade, care se aduna la gradele deja existente in suma.

Andrei: Eu am sa asez cele
doua unghiuri unul langa altul,
dar tot ca la tine, latura NP sa
coincida cu latura OB. La mine
<AOM este obtuz si este egal cu
suma 70°+40°= 110°.

Se verifica si prin masurare.

\ A A
M
B
P
70°
0 40° p ON 40° M
N B

v La o scadere, daca numarul de minute de la descazut este mai mic decat cel de la scazator se imprumuta

un grad din gradele de la descazut, care se transforma in minute, acestea adaugandu-se la cele existente, apoi
se efectueaza scaderea.

Exemple:
35°+ 28°24+  Adundm minutele: 58°47'+ In47 +32 =79 transformam 60’ in 1° si mai rdman
42°  117°31 24’4+ 31’ =55 24°32 79" - 60 = 19, pe care le scriem: tinem minte 1°.
77°  |45°5% Adunam gradele: | 83°19’ 58° + 24° = 82° iar 82° + 1° (tinut minte) = 83°.
28°+17°=45°
75°— 198°54’ — Scadem minutele: 1 108°38 — Cele 38’ de la descdzut sunt mai putine decat cele 54’
31°  145°23 54 -23 =37 72°54  dela scdzator.
44°  53°371 Scadem gradele: 35°44’ Imprumutam un grad de la 108°; 1° = 60’,
98° — 45°=53° 60"+ 38 =98’ 98 - 54’ = 44/;
108° — 1° (imprumutat) = 107°;, 107° — 72° = 35°,

Inmultirea unei mdsuri de unghi cu un numdr natural:

32°14’ - 4 =128°56

Inmultim minutele cu 4: 14 -4 =56
Inmultim gradele cu 4:  32°- 4 = 128°,

22°31'-5=112°3%
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Inmultind minutele cu 5 obtinem 31’ - 5 = 155’ care depasesc 60, deci vom extrage
2°=120"dinele: 155" - 120" = 35’ si 120" = 2°.
[nmultim gradele cu 5 si obtinem 22° - 5 = 110°, la care addugam cele 2° (tinute min-

te), adicd 110°+2°=112°.



Impdrtirea unei mdsuri de unghi la un numar natural:

85°35:5=17°%

La impartire incepem din stanga, de la grade si obtinem 85°:5 = 17°

Continuam cu impdrtirea minutelor, 35" : 5 = 7’.

73°:3=24°20

73°:3 = 24° rest 1°; transformam gradul in minute 1° = 60’

si impartim minutele obtinute, 60’ : 3 = 20".

107°10’: 5 = 21°26’

107°:5=21°rest 2°,2°=120’;

120’ + 10’ = 130’ si impdrtim 130" : 5 = 26’.

# Probleme propuse

1. Calculati:

a) 40° + 50°%; 108° + 72° 90° — 30°%; 180° — 50°;

b) 24°38 + 17°18’; 44°30° + 16°20"; 57°35" +
+ 42°25’; 60°40’ + 50°50’;

€)56°43’—21°18’;70°52’ - 20°12’; 88°30’ — 43°50’;
90° - 32°30’;

d) 25°- 4;30°20" - 3;90° : 3; 90° : 4.

2. Calculati din cate minute sunt formate:

a) 15% b) 28°; c) 35°10’; d) 90°.
3. Calculati cate grade si minute formeaza:
a) 3600’; b) 1020’; c) 89°60’; d) 1530

4. Consideram un unghi cu masura de 160° pe
care il impartim in 4 unghiuri congruente. Calculati
masurile acestora. Realizati desenul si determinati
masurile tuturor unghiurilor care se formeaza.

5. Suma masurilor a doua unghiuri este egala cu
75° iar unul dintre ele are masura dubld masurii ce-
luilalt. Calculati masurile celor doud unghiuri.

6. Calculati:

a) dublul unghiului cu masura de 48°54’.
b) triplul unghiului cu masura de 18°34’.
c) sfertul unghiului cu masura de 158°32".
d) 40% din unghiul cu masura de 146°35’.

7.Fie unghiul AOB si (OC o semidreaptd interioara
acestuia, astfel incat masura unghiului AOC sa fie de
3 ori mai mare decat cea a unghiului BOC. Daca ma-
sura unghiului AOB este de 60° calculati masurile
unghiurilor AOC si BOC. Desenati unghiurile AOC si
BOC si verificati pe desen masura unghiului AOB.

8. Decupati din carton unghiuri cu mdsurile de
10°, 20°, 30°, 40°, 50° si 60°, cate doua de fiecare tip.

a) Formati cu ajutorul lor unghiuri cu masura de
70°,90° 120° 150° 180°.

b) Puneti in evidenta, cu ajutorul cartoanelor de-
cupate, adunarea 10° + 40° = 50°. Realizati acelasi
lucru pentru alte grupe de cate trei cartoane.

Ajutd vaporul sd ajunga in port

Un vapor este in deriva si nu poate ajunge in port. Fiecare
dintre cele doud radare din desenul alaturat poate determina
directia vaporului, adicd poate madsura unghiul format de
dreapta ce uneste pozitia radarului cu pozitia vaporului cu
dreapta imaginara care reprezinta directia N-S (Nord-Sud).
Cele doua radare fac cate doud masuratori astfel:

e La prima masurare, Radarul 1 vede vaporul sub un
unghi cu masura de 100° iar Radarul 2 il vede sub un unghi cu masura de 40°.

* La a doua masurare, dupa 5 minute, primul radar vede vaporul sub un unghi
cu 30° mai mare, iar al doilea, cu 10° mai mare.

Realizati desenul pe caiet, folosind urmadtoarele date: distanta Radar 1 — Port este
de 5cm (5 kminrealitate), distanta Radar 2 — Port este de 3 cm (3 km in realitate). Fo-
losind unghiurile determinate mai sus, gasiti cele 2 pozitii ale vaporului si spuneti-i
cum sa-si modifice deplasarea pentru a ajunge in port.
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Unghiuri congruente

Andrei a desenat pe caiet un unghi cu masura de 60° si l-a notat

<ABC, iar Ana a desenat unghiul DEF, tot cu masura de 60°.

Andrei: Ana, am suprapus peste unghiul meu cartonul taiat in for-
ma de unghi cu masura de 60° pe care l-am facut ora trecuta. Observ
ca a intrat perfect in interiorul unghiului meu, iar conturul lui se
suprapune cu laturile unghiului ABC desenat de mine.

Ana: Daca fac la fel pentru unghiul meu, DEF, se intampla acelasi
lucru. Deci, daca am putea sa o facem, unghiul meu s-ar suprapune
perfect peste unghiul tau. Acest lucru pare normal sa se intample
pentru ca, avand aceeasi masura, au clar aceeasi deschidere. Oare
putem sa spunem, ca la segmente, ca sunt congruente?

v" Despre doua figuri geometrice se spune cd sunt congruente daca pot fi facute sa coincida una cu alta
printr-o deplasare. Este ca si cum am suprapune cele doua figuri si ele ar coincide.

v Doud unghiuri sunt congruente daca au masurile egale.

af n/
/ /
/ /

/\6’0

/
/A

60

R Il
D T

E Probleme rezolvate

In figura aldturatd sunt de-
senate 6 unghiuri, pe care sunt
trecute si masurile. Verificati
dacd valorile masurate sunt
corecte. Identificati unghiurile
congruente.

Rezolvare.

<B = <J; ambele au ma-
sura de 70°; am evidentiat pe
desen faptul ca sunt congruen-
te marcand arcele cu o liniuta.

<D = <H; ambele au ma-
sura de 120°; am evidentiat pe
desen faptul ca sunt congruen-
te marcand arcele cu 2 liniute.
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A

70°

120°

<ABC si «DEF au aceeasi mdsurd
<ABC = <DEF
citim unghiul ABC este congruent cu unghiul DEF

120°

<4ABC = 60°= «DEF

70°

r

/. ...............................................................................
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# Probleme propuse

1. Identificati unghiurile con-
gruente din figura alaturata.
Scrieti, folosind simbolul de con-
gruentd, perechile de unghiuri
congruente.

2. Folosind unghiurile din
figura anterioara, construiti pe
caiete unghiurile M, N si P astfel
incat <M = <A, <N = <B si
<P = «C.

3. Este adevarat ca orice doua unghiuri drepte
sunt congruente? Justificati raspunsul.

4. In figura alaturatd, punctele A, O si B sunt co-
liniare, respectiv C, O si D sunt coliniare. Masurati
unghiurile ascutite din desen. Ce constatati? Puteti
constata acelasi lucru si pentru unghiurile obtuze?

5. Consideram unghiul drept AOB si semidreap-
ta OC, situata in interiorul unghiului, astfel incat
<AOC = 45°. Demonstrati cd <AOC = <COB.

6. In interiorul unghiului MAN, cu masura de
120° desenati semidreptele (AB si (AC astfel incat
<MAB = 30°si «NAC = 30°. Calculati mdsura un-
ghiului BAC si identificati unghiurile congruente din
desen.

7. Desenati doua segmente congruente AB si AC
astfel incat AB = 8cm si <BAC = 70°. Masurati
unghiurile ABC si ACB. Ce constatati?

5

B

8. Pe o foaie de hartie desenati doud segmente,
ABsiAC, astfelincat AB = AC = 12cm,iarunghiul
BAC sa aiba masura de 110°. Construiti segmentul
BC si decupati triunghiul ABC obtinut. Indoiti/pliati
hartia (adica triunghiul) astfel incat punctele B si C
sa se suprapuna.

a) Ce constatati referitor la segmentele AB si AC?
Justificati raspunsul.

b) Ce constatati referitor la unghiurile ABC si ACB?

¢) Notam cu M punctul de pe latura BC a triun-
ghiului unde este indoita hartia.

i. Ce constatati referitor la segmentele BM si CM?
ii. Dar referitor la unghiurile BAM si CAM?
iii. Ce fel de unghiuri sunt <AMB si <AMC?

9. Desenati un dreptunghi DEFG si segmentul
DF (diagonalda a dreptunghiului). Masurati toate un-
ghiurile formate si precizati perechile de unghiuri
congruente.

10. Pe o foaie de hartie desenati un patrat BCDE
cu latura de 15 cm, segmentele BD si CE (diagona-
lele patratului) si notati cu O punctul lor de intersec-
tie. Decupati patratul si indoiti-l dupa diagonala BD.
Ce puteti spune despre punctele C si E si despre un-
ghiurile C si E?

Desfaceti hartia indoita si mai indoiti-o o data
dupa cealalta diagonald, CE. Comparati cele 4 un-
ghiuri care se formeaza in jurul punctului O.
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Figuri congruente; axe de simetrie

Ana: Andrei, cand am rezolvat problema 8 din tema de la lectia
trecuta si am indoit acea hartie in forma de triunghi am observat ca
segmentele AB si AC s-au suprapus perfect. Era de asteptat acest lu-
cru, pentru ca stiam deja ca au aceeasi lungime, deci sunt congruente.

Andrei: La fel s-a intamplat si pentru <ABC si <ACB si tin minte ca
le-am si masurat si aveau aceeasi masura, adica si ele erau congru- ;
ente. Daca ne uitam mai atent, observam ca, daca indoim foaia, triun- c M
ghiul AMB se suprapune perfect peste triunghiul AMC.

v Doua figuri geometrice sunt congruente daca, atunci cand le suprapunem, ele coincid.
Atunci cand doua figuri sunt congruente am putea spune ca fiecare dintre ele este copia celeilalte, doar ca
se afla in locuri diferite.

v Spunem ca o figura admite axd de simetrie daca exista o dreapta ce imparte figura in doua parti astfel
incat, daca indoim/pliem figura dupa dreapta respectiva, cele douad parti sa se suprapuna perfect.

Dreapta dupa care se face indoirea este axa de simetrie a figurii.

Cele doua parti ale figurii sunt congruente si spunem despre ele ca sunt simetrice una fata de cealalta in
raport cu dreapta care este axa de simetrie.

Simetria poate fi intalnita in foarte multe lucruri din jurul nostru. Sa ne gandim la simetria unei frunze, a
unui fluture, a unei masini, a unui avion sau chiar la simetria unei broderii din frumosul nostru port popular.
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E Probleme rezolvate

Folosind patratul din hartie decupat pentru problema 10 din lectia anterioara, observati cd cele doua
diagonale sunt axe de simetrie ale acestuia. Ce alte plieri puteti face pentru a obtine si alte axe de simetrie? Ar
trebui sd gasiti patru axe de simetrie.

Figuri/imagini cu axe de simetrie:

g i _
» N o
\\ // B - [ |
v
dreptunghiul rombul are 0 axd
are 2 axe 2 axe de simetrie de simetrie

de simetrie
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H Activitate practica

Luam o foaie de hartie pe care o impaturim in doud si decupam din ea un triunghi dreptunghic, asa cum
aratd figura. Sa observam ce se obtine cand o desfacem.
Ludm o alta foaie de hartie pe care o impaturim in doua si inca o datd in douad si decupam iar triunghiul.

Repetam procedeul cu inca o indoire.

- . " - —

# Probleme propuse

1. Construiti axele de simetrie pentru figurile:

\ [ YAVEIIN
/ I\ VAN ( \
N N \ )
/ [ N
2. Construiti axele de simetrie pentru figurile:
/N
{ / \
7 \_/

3. Alegeti dintre literele mari de tipar pe cele care
au axe de simetrie si indicati care sunt acestea:

A’ B’ C’ D’ E! F’ G’ H’ I’ J’ K’ L’ M’
N,O,P,QR,ST,UV,WXY,Z

4. Scrieti cifrele care au axa de simetrie si dese-
nati axele acestora. Scrieti doua numere de doua
cifre astfel incat unul dintre ele sa admita o axa de
simetrie, iar celdlalt sa aiba doua axe de simetrie.

5. Realizati activitatea practicd cu foaia indoita
pentru a obtine, atunci cand o desfacem, 1 pdtrat,
2 patrate, 4 pdtrate, 8 patrate. Explicati de ce nu pu-
teti obtine 6 patrate.

Confectionati ornamente folosind aceeasi metoda.

6. In urma realizarii activititii de la problema
anterioara ati ramas cu bucatile de hartie decupate.
Putem afirma despre ele ca sunt congruente? Dese-
nati axele lor de simetrie.

7. Desenati pe caiete imaginile alaturate si sime-
tricele lor fata de liniile punctate (folositi reteaua de
patratele a caietului pentru a va ghida).

A N
/

J &/ ~

8. Cititi cuvintele: AXA, POTOP, AERISIREA, MIM,
CAZAC, COJOC, TIVIT, TOT de la coada la cap! Ce lega-
tura gasiti intre aceste cuvinte si simetrie? Care din-
tre aceste cuvinte admit axd de simetrie?

Observatie. Palindrom — grup de cuvinte sau cu-
vant care poate fi citit de la stanga la dreapta si de la
dreapta la stanga fara sa-si piarda sensul.

9. Care dintre emoticoanele alaturate admit o axa

de simetrie?
oW - (1 v (@

~ \r"‘\v

Fy)

»t &% &3 % 1-'

Va place sa desenati? Haideti sa inva-

tdm sa desendm mandale. Mandala este

o diagrama alcatuita din mai multe cer-
curi, triunghiuri si patrate combinate in
fel si chip. Dupa ce le desenati, colorati
desenele cum vreti voi. Va aratam cate-
va desene si vd propunem sd le colorati.
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ELEMENTE DE GEOMETRIE / ...............................................................................

Test de autoevaluare Se acorda 1 punct din oficiu.

Timp de lucru 35 de minute.

Problemele 1-4 se referd la desenul aldturat. Incercuiti litera corespunzdtoare raspunsului corect.
1. <AOB este un unghi:

a)nul;  b)ascutit; c)drept; d)obtuz. 1 punct L

2. Masura <BOC este egala cu: B///
a)30°%  b)35°% c) 40°%  d) 45°. 1 punct / /

3. Punctul D este situat in interiorul unghiului: S _~—D

a) <DOC; b) <BOC;  c) <AOB; d) <AOD. 1 punct 4 7

4. Numarul de unghiuri ascutite din desen este egal cu: /

a)l; b) 2; ) 3; d) 4. 1 punct 4 ) q
Scrieti rezolvdrile complete.

5. Calculati:

a) 45°25' + 30°30"; 0,5 puncte
b) 90°-25°30". 0,5 puncte

6. Desenati semidreptele CM, CN si CL astfel incat <MCN = 120°si <LCN = 30°. Determinati ce fel de
unghi este <MCL (ascutit, drept, obtuz), tinand cont de faptul ca se pot realiza doua desene diferite. 2 puncte

7. Unghiurile <FOG, <GOH si <HOI sunt unghiuri congruente desenate astfel incat oricare doua
dintre ele sa nu aibd puncte interioare comune si <FOG = 30°.

a) Justificati de ce este unghiul FOI unghi drept. 1 punct

b) Aratati cd <FOH = <GOI. 1 punct

Consolidare/remediere/stimularea performantei

1. Desenati si notati un unghi ascutit, unul drept si unul obtuz. Masurati si notati pe caiete masu-
rile lor.

2. Desenati unghiuri cu masuri de: 40°, 70°, 100°, 135°.
3. Desenati <AOB cu masura de 120° si o semidreapta OC in interiorul unghiului astfel incat

<4BOC = 40°. Determinati, prin masurare si calcul, masura unghiului <AOC. Rezolvati aceeasi proble-
ma in cazul in care semidreapta OC este in exteriorul unghiului.

4. Desenati trei semidrepte AM, AN si AP astfel incait <MAN = 50° si <NAP = 30°. Determinati,
prin masurare si calcul, masura <MAP.

5. Copiati si completati pe caiete tabelul:

<A <B <A + <B <A - <B 3 <A 2-<B 3:-<9A-2-<B
35° 25°
50° 40°

30°40° 20°10°
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6. Desenati doua unghiuri, “AMB = 80° si <AMC = 50°, astfel incat sa nu aibd puncte interioare
comune. Deteminati masura <BMC.

7. Rezolvati problema anterioara in cazul in care cele doud unghiuri au puncte interioare comune.

8. Calculati masurile a doua unghiuri congruente stiind ca:

a) suma masurilor lor este 48°;

b) suma dintre masura unuia dintre unghiuri si dublul masurii celui-
lalt este egala cu 120°. DS

riorul acestuia astfel incat <BAM = 20°. Punctul N este in interiorul />\(
<4CAM astfel incat <MAN = <NAC. Aratati ca <BAN este un unghi / o
drept. /] \
10. Mdsurati unghiurile din patrulaterul alaturat si din cele doua tri- V‘ \
unghiuri din figura alaturata. Calculati suma masurilor unghiurilor din A \
fiecare dintre cele 3 figuri. Desenati pe caiet figura dubland lungimile —\
laturilor masurate din carte, folosind masurile unghiurilor gasite.

Avioane este un joc la care pot participa doi sau mai multi copii. Fiecare
copil traseaza pe o foaie de matematica (ce nu trebuie vazuta de adversari)
atatea patrate de 10 x 10 casute cati participanti sunt la joc. Coloanele se
noteaza cu cifre de la 1 la 10, iar liniile cu litere de la A la J (sau invers). In
primul careu de pe foaia lui, fiecare copil deseneaza 3 avioane asemandtoare
cu cele din figura alaturata, situate in diverse pozitii. Avioanele au un cap
(un triunghi), aripi cu latimea totala de
5 casute, apoi un corp de 1 cdsutd si o 12345678 910
coada lata de 3 casute. Cele 3 avioane
nu trebuie sa se suprapuna si nici sa
depaseasca limita careului. Fiecare copil va avea un careu cu avioanele
sale (pe care trebuie sa le ghiceascd adversarii) si careuri goale (in care
va incerca sa ghiceasca cum sunt asezate avioanele fiecarui adversar).
Scopul jocului este sa identifici primul pozitia avioanelor adversarilor.
Pe rand, fiecare copil il intreaba pe altul despre o casuta (B5 sa zicem).
In functie de ceea ce are la B5, adversarul ii rdspunde: ,Cap” — daci a ni-
merit capul vreunui avion, ,,Corp” — daca a nimerit restul avionului, , Aer”
— daca nu a nimerit niciun avion. Apoi rolurile se schimba si tot asa. Pen-
tru a descoperi avioanele adversarului, fiecare copil deseneaza in careul
gol al acestuia ceea ce raspunde, pana cand gaseste cele trei avioane.

9. Unghiul BAC are masura de 160°, iar M este un punct din inte- /

on}

— = T O MmO w >
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Unitati de masura pentru lungime. Perimetre.
Transformari ale unitatilor de masura

In 1875 s-a incheiat un acord

. G " il i Submultiplii metrului Multiplii metrului
numit ,Conventia metrului” prin . .
care s-a hotdrat sd se foloseascd Factor Nume Simbol | | Factor Nume Simbol
metrul (m) ca unitate de mdsurd 107! decimetru dm 10! decametru | dam
pentru lungime. 1072 centimetru cm 10> | hectometru hm

Ana: Am invatat despre metru, | 1o milimetru mm 10° kilometru km
multlplvn 3 submultipli .lm, desipre 107 | micrometru (micron) pm 10° | megametru = Mm
cum masuram segmente si cum calcu- : :
N ) ’ . 107°° nanometru nm 10° igametru Gm
[am perimetrul unor figuri geometrice. . 8l

Andrei: Am mai nvatat si despre 107" picometru pm 10% terametru Im
instrumente care ne ajut'é la’ masura- | 107" | femtometru (fermi) | fm 1015 petametru Pm
rea lungimilor. Pentru dimensiuni mici | 10™"° attometru am 10" | exametru Em
putem folosi rigla, sublerul, metrul de = 107 zeptometru zm 10%' | zettametru Zm
croitorie, metrul de tamplarie, iar pen- | 107 yoctometru ym 10%* | yottametru Ym

tru dimensiuni mai mari, ruleta, lantul

(pentru distante foarte mari). Pentru masuratori cu precizie mare, am vazut la tata ca foloseste un telemetru cu laser.
Ana: Am gasit, cautand pe internet, ca mai sunt si instrumente de masura neconventionale: degetul, cotul,

palma, pasul, talpa, creionul. Daca masor lungimea caietului meu cu palma obtin doua palme, dar vad ca daca

masori si tu, obtii o palma si trei sferturi. Asta pentru ca palma ta este mai mare decat a mea. Pentru o masura-

toare exacta trebuie sa ne masuram si palmele si vom gasi lungimea caietului.

. Schioapi

Activitate practica

Masurati si apoi completati, pe caiete, tabelul urmator:

Lungimea Lungimea Litimea Indltimea Lungimea Ldtimea  Distanta intre prima

Obiectul 2 o o L . . . <
unui creion  bancii  bancii  bancii manualului manualului  banca si catedra

Madsura
Dupa completarea tabelului, comparati masuratorile cu cele ale colegilor. Calculati impreuna perimetrul bancii.
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E Probleme rezolvate

Transformati dupa model:

11,8 dam = 1180 dm 7112 dm =0,7112 km 3000 mm = 0,3 dam 4823 cm =....... m
2,511 km=...... dam 0,0lhm=....... m 2,18 dam =..... m 49dm-=....... m
1500 mm =...... m 0,151 km=....... m 321dm-=.....dam 170m=........ dam

Calculati, dupa model:
a)0,271 m+ 140 mm + 0,051 dam = 2,71 dm + 1,4dm + 5,1 dm = 9,21 dm;
b) 4,23 km+ 0,45 hm +2710dm =........ dam;
¢) 1,034 hm+ 452 cm+ 0,21 dam =........ m.

Pentru a ne face o imagine a multiplilor si submultiplilor metrului
putem spune ca:

v in kilometri se masoara distantele dintre localitati;

v/ in hectometri si decametri se masoara dimensiuni ale unor loturi
de pamant, in agricultura;

v"in decimetri si centimetri se masoara obiecte din gospodarie, lun-
gimi ale partilor corpului uman;

v in milimetri se exprima dimensiuni ale unor obiecte foarte mici
(lungimi de suruburi, de placi, de jucarii etc.)

E Problema rezolvata

Bunicul il trimite pe Rares sa masoare gardul curtii, pentru cd trebuie
facut unul nou. Curtea are forma de patrat cu latura de 16 m. Dupa ma-
suratoare, Rares descopera ca lungimea gardului este de 64 m si ca ar fi
calculat mai usor daca s-ar fi gandit ca fiecare latura a patratului este de
16 m,asadar16 m+ 16 m+ 16 m+ 16 m = 64 m.

v" Suma lungimilor laturilor unui poligon se numeste perimetru.

v" Perimetrul patratului de latura [ se calculeaza cu formula detmt

E Probleme rezolvate

Calculati latura patratului cu perimetrul de 36 cm si apoi desenati-l.
Rezolvare. =P :4 =9 cm.

Activitate in perechi

Formati perechi si rezolvati ce-
rinta urmatoare. Comparati apoi
raspunsurile cu cele ale celorlal-
te echipe.

Precizati care dintre enunturile
urmatoare este adevdrat si care
este fals:

Lungimea unei carti se poate
mdsura in centimetri.

Centimetrul este unitatea de
masura mai mare de 100 de ori
decat metrul.

Indltimea unui munte se md-
soara in decimetri.

Indltimea bdncii se poate md-
sura cu ajutorul riglei.

Decimetrul este unitatea de
mdsura mai mare de 10 ori decat
metrul.

Pentru a transforma o unitate
de mdsura mai micd in una mai
mare se foloseste operatia de in-
multire.

Pentru a mdsura o bucata de
panza folosim metrul de croitorie.

=41

v Perimetrul dreptunghiului cu lungimea L si ldtimea [ se calculeaza cu formula P,

= 2-(L+0D.

reptunghi

Un triunghi are laturile egale cu 18 cm, 19 cm si 20 cm. Calculati perimetrul acestuia.

Rezolvare. P=18 cm + 19 cm + 20 cm = 57 cm.

Un dreptunghi are lungimea egala cu 10 cm si latimea egala cu jumatate din lungime. Determinati peri-

metrul dreptunghiului.

Rezolvare. Latimea dreptunghiului este egala cu10: 2 =5cm, P =2(L + ) = 2(10 + 5) = 30 cm.
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UNITATI DE MASURA

# Probleme propuse

[ ]

1. Alege raspunsul corect:

Distanta dintre doua orase se masoara in:

a) centimetri; b) metri; c¢)decametri; d)kilometri.

Unitatea de mdsurd de 10 ori mai mica decat
centimetrul este: a) milimetrul; b) centimetrul;
¢) decimetrul; d) hectometrul.

Distanta dintre doi pomi din livadd se mdsoa-
ra cu ajutorul: a) riglei; b) metrului de croitorie;
c) metrului de tamplarie; d) ruletei.

Croitoreasa mdsoard dimensiunile pentru a re-
aliza o fusta cu ajutorul: a) riglei; b) metrului de
croitorie; c) metrului de tamplarie; d) ruletei.

2. Enunturile de mai jos exprima lucruri posibile?
Notati cu A dacd enuntul este posibil sa fie adevdrat
si cu F daca enuntul este posibil sa fie fals.

- Indltimea fratelui meu este de 1 km.

- Parul Andreei are lungimea de 5 m.

- Caietul de matematica are lungimea de 10 cm.

- Grosimea carnetului de note este de 5 mm.

3. Alege numarul care aratda masura cea mai
apropiata de realitate:

- Latimea bancii de la scoald este de: 10 m, 1 m, 3 m;

- Inaltimea casei in care locuiesti este de: 10 m,
6 m, 100 m;

- Lungimea unui creion este egala cu: 15 cm, 2 m,
3 km, 15 lei.

4. Transformati in metri:

a) 0,471 hm; b)360dm; c¢)712km;

d) 451 mm; e)0,01 dam; f)150m.

5. Efectuati, exprimand rezultatul in metri:
a)3km+15hm; b)0,1 hm-1dam;

¢) 2,56 dam + 1800 mm + 0,235 km;
d)11dm-4cm; e)13dm-110cm.

6. Ana are de parcurs panad la scoala 500 m, iar
Ionel are de parcurs 0,7 km. Care copil sta mai aproa-
pe de scoala?

7. Calculati perimetrul:

a) unui patrat cu latura de 15 cm;

b) unui dreptunghi cu laturile de 25 cm si 30 cm;

¢) unui triunghi cu laturile de 14 cm, 1,5dm, 210 mmy;

d) unui patrat cu latura de %cm.

8. Un teren in forma de dreptunghi are lungi-
mea cu 3 m mai mare decat ldtimea si perimetrul de

166

8,6 dam. Determinati lungimile laturilor terenului.

9. Perimetrul unui triunghi este de 99 m. Determi-
nati lungimile laturilor, daca ele sunt exprimate prin
trei numere naturale impare consecutive.

10. Determinati perimetrul unui patrat a carui la-
tura este egala cu semiperimetrul unui dreptunghi
cu dimensiunile de 3 cm si 5 cm.

11. Un triunghi are perimetrul de 153 cm. Deter-
minati lungimile laturilor triunghiului, stiind ca ele
sunt exprimate prin 3 numere consecutive.

12. Determinati laturile unui triunghi care are
perimetrul de 93 m, stiind cd a doua latura este
cu 50 dm mai mare decat prima si a treia este cu
0,02 hm mai mare ca a doua.

13. Pe marginea strazii bunicii mele, pe o lungi-
me de 120 m, de o parte si de alta, s-au plantat pomi
la distanta de 5 m unul de altul. Cati pomi s-au plan-
tat? (Atentie! S-au pus pomi si la capetele strazii.)

14. Perimetrul unui dreptunghi este de 60 cm.
Marind lungimea si latimea cu acelasi numar de
centimetri, obtinem un alt dreptunghi cu perimetrul
de 140 cm. Cu cati centimetri a fost marita fiecare
dimensiune?

15. Un dreptunghi are dimensiunile egale cu
800 cm si 50 dm. Daca marim lungimea dreptunghiu-
lui cu 26% din mdsura sa si latimea cu 30% din ma-
sura sa, calculati perimetrul noului dreptunghi (in m).

16. Un dreptunghi are dimensiunile egale cu 7 m
si 40 dm. Daca micsoram lungimea dreptunghiului
cu 25% din masura sa si marim latimea cu 31,25%
din masura sa, calculati perimetrul patrulaterului
obtinut (in m).

17. Latimea unui dreptunghi este egald cu un sfert
din lungimea sa, iar perimetrul dreptunghiului este
mai mare cu 36 m decat dublul diferentei dintre lun-
gime si latime. Calculati dimensiunile dreptunghiului.

18. Un sdtean, masurand un lot dreptunghiular, a
obtinut 112 pasi in lungime si 104 pasi in latime. Care
este perimetrul lotului, stiind cd 8 pasi masoara 7 m?

19. Un melc urca in timpul zilei pe un copac 3 m
sialunecd noaptea 2 m. Dupa cate zile ajunge in var-
ful copacului inalt de 10 m?

/. ...............................................................................



Unitati de masura pentru arie. Aria patratului. Aria
dreptunghiului. Transformari ale unitatilor de masura

Andrei: Ana, stii care este diferenta dintre figura din stanga si cea din dreapta pe
fiecare dintre randurile cu desenele alaturate?
Ana: Desigur:
in partea stanga a fig1 este reprezentat un triunghi, iar in dreapta o suprafata Fig. 1
triunghiularg;
in fig.2, in partea stanga, observam un patrat, iar in dreapta o suprafata patrata;
in fig.3, in partea stanga, este reprezentat un dreptunghi, iar in dreapta o supra-
fata dreptunghiulara.

5

v" Suprafata unui poligon este formata din toate punctele interioare si toate punctele ce apartin laturilor
poligonului.

v Aria reprezintd o masura a suprafetei, adica arata de céte ori se cuprinde o anumita unitate de masura
in acea suprafata.

Fig. 2

Ana: Andrei, consideram ca unitate de masura patratelul si vrem sa aflam aria patratului si aria dreptun-
ghiului din imaginea alaturata. Cum vom face?

Andrei: Vedem cate patratele acopera patratul mare: aria patratului mare este egala cu 9 unitati de masura
pentru arie. Pe fiecare latura a patratului mare au intrat 3 ([ = 3) patratele mici, deci latura este
egala cu 3. Aria patratului mare este egala cu 3-3 (A = [2).

Apoi vedem cate patratele acopera dreptunghiul: aria dreptunghiului
este egala cu 12 unitati de masura pentru arie. Pe lungimea dreptunghiu-
lui au intrat &4 (L = 4) patratele mici, iar pe latimea lui au intrat 3 ([ = 3)
patratele mici. Aria dreptunghiului este egala cu 4-3 (A = L-[).

Bl | :

v’ Aria patratului: A, = I?, unde [ este latura patratului.

v Aria dreptunghiului: Agepungn = L - [, unde L si [ sunt dimensiunile
dreptunghiului (lungimea si latimea).

v Unitatea de masura pentru arie este: m>.
v~ Multiplii si submultiplii metrului patrat sunt:

: 100 : 100 : 100 : 100 : 10 110
1mm2<_7 1cm? 5 1dm? e 1m? 5 1dam2—’<1—OO 1hm? ———= 1km?>.
. 1 . . . . .

Alti multipli des folositi ai metrului patrat sunt unitatile agrare:
1 hectar =1 ha =1 hm?= 10000 m?;
lar=1dam? =100 m?%
1 pogon = 0,5 ha = 0,5 hm? = 5000 m?.
v Transformarea unitdtilor de mdsura pentru arie se realizeaza astfel:
din unitdti mari in unitati mici, prin inmultire (cu 100, 10000, 1000000);
din unitdti mici in unitati mari, prin impartire (la 100, 10000, 1000000).
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UNITATI DE MASURA / ...............................................................................

E Probleme rezolvate

Transformati dupa model:

1,8 dam?=18000dm? | 7112 dam?=0,7112 km? 3000 mm? = 0,3 dm? 4823 cm?=....... m?
2,511 km?=...... dam? 0,0lhm?=....... m? 2,18 dam?=...... m? 49dm?=...... m?
1500 cm? =...... m? 0,151 km?=....... hm? 321dm?=.....dam? 170 m?=...... dam?

Calculati dupa model:
a) 0,271 m? + 14000 mm? + 0,0001 dam? = 27,1 dm? + 1,4 dm? + 1 dm? = 29,5 dm?,
b) 0,0423 km? + 0,45 hm? + 2710 dm? =........ dam?;
¢) 1,034 hm? + 452 cm? + 0,21 dam?®=...... m>.

Stiind ca fiecare patrat mdsoara 1 cm?, precizati cat este aria pentru fiecare dintre figurile de mai jos:

H Activitate practica

Raluca are 16 cartonase in forma
de patrat cu latura de 3 cm si vrea

Calculand aria unui dreptunghi care are dimensiunile: si construiascd cu ele drept-
a) 19 hmsi 7700 dm, obtinem A = L-1 = 190-77 = 14630dam?  unghiuri, prin alaturare, fara su-
b) 90 cm si 0,81 m, obtinem......... dm>. prapunere.

Calculati (in m?) aria unui patrat cu latura egala cu: Cate moduri de aranjare in
’ dreptunghiuri a cartonaselor des-

a)l2cm; b)7dam; ¢)0,05km. copera?
Rezolvare.a)A = [I* = 0,12* = 0,0144m* Pentru fiecare dreptunghi cal-
culeaza aria si perimetrul. Ce ob-
serva?

H Activitate in echipe

Alcatuiti trei echipe si rezolvati cerintele de mai jos:
Completati tabelul, pe caiet, cu date despre dimensiunile unor dreptunghiuri:

Lungimea(inm) | 14 | 13 [ 12 | 11 | 10 | 13
Echipa I: coloanele albastre Latimea (in m) 6 7 8 9 10 7
Echipa a Il-a: coloanele roz . R
Echipa a lll-a: coloanele verzi Perimetrul (in m)
Aria (in m?)

Ce puteti spune despre perimetru? Care sunt dimensiunile dreptunghiului care are cea mai mare arie?
Ce particularitate are acest dreptunghi?
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# Probleme propuse

[
1. Transformati:

21 m?= ... dm? 123 cm?=..... m2 11ha= ... m? 5700 m?= ...... ha 52,5dm?=.....cm?
1,2km?=..... hm? 347dm?=.....ari | 0,15dam?=....m? | 0,032 hm?=.... m? [253,2 mm?=.....cm?>

2,07dam?= ..... hm?| 52m?=.... cm? 5032m?=..... cm? | 1,032m?=..... dam?| 0,032 m?=..... dm?
2. Calculati: cu un gard de 300 m, are lungimea de patru ori mai
1,2ha-455dam?=.... m% mare decat latimea. Cate tone de cartofi se culeg de
0,12 km?+ 42,5 hm? = ..... dam? pe intreaga suprafata, stiind ca de pe fiecare ar se
1,25 km?+ 0,14 dam?® — 143,5 m?— 1243 cm? = obtin 220 kg de cartofi?

— 2.
“é.lkc(gr;r’l‘lz-i- 36.15 hu+ 267225 crm = ... 11. O baie are lungimea de 3,5 m si latimea de
’ T ’ 2,5 m. De cate placi de gresie in formd de patrat cu la-

5dam?+ 4320 cm?- 2,4 m?+ 0,12 hm? =..... dm* P 5 P

3. Calculand aria unui dreptunghi care are di-
mensiunile:

a) 60 cm si 8,5 m, obtinem...... dm?;

b) 9,1dam si 91 dm, obtinem ..... m®.

4. Calculand aria unui patrat care are latura egala cu:
a) 1,8 m, obtinem ... dm?
b) 9,2 dam, obtinem ... m*

5. Calculati perimetrul si aria unui patrat cu latu-
rade 2,5 cm.

6. Calculati perimetrul si aria unui dreptunghi cu
lungimea de 0,42 m si latimea de 15 cm.

7. Desenati un dreptunghi. Calculati aria dreptun-
ghiului, stiind caare L =3,5m i /= 2,1 dm.

8. Undreptunghi are perimetrul egal cu 130 cm si
lungimea cu 15 cm mai mare decat latimea.

a) Determinati aria dreptunghiului.

b) Dreptunghiul se imparte in patrate cu latura de
5 cm. Cate patrate se obtin?

9. O curte are forma unui dreptunghi cu lungi-
mea de 12 m si latimea de 7,5 m.

a) Cati metri de gard sunt necesari pentru im-
prejmuirea curtii?

b) Curtea se paveaza cu dale in forma de patrat
cu latura de 25 cm. Determinati numarul de dale ne-
cesare.

10. Un teren dreptunghiular care este imprejmuit

tura de 50 cm este nevoie pentru a acoperi podeaua?

12. Un patrat are latura, exprimata in cm, de lun-
gime egala cu media aritmetica a numerelor 1,52 si
4,28. Calculati perimetrul si aria patratului.

13. Un apartament are trei camere dreptunghiu-
lare cudimensiunilede 2,6 mx3,2m, 2,4 mx 2,8 m,
3 m x 2,9 m. Cat costa mochetarea celor trei camere,
stiind cd 1 m? de mocheta costa 24,89 lei?

14. O alee in forma de dreptunghi se paveaza cu
pldci patratice de mozaic cu suprafata de 225 cm?,
asezate in 42 de randuri a cate 9 placi fiecare. Deter-
minati dimensiunile si aria aleii.

15. O vie de forma dreptunghiulara, cu dimensi-
unile de 1000 m si 300 m, se stropeste cu sulfat de
cupru pentru a elimina daunatorii. Ce cantitate de
sulfat de cupru este necesard, daca la un hectar se
folosesc 100 kg de sulfat?

16. Cate placi de beton de forma patratica cu latu-
ra de 50 cm sunt necesare pentru a pava curtea unei
scoli care are forma de dreptunghi cu dimensiunile
de 48 msi 27 m?

17. Gradina Alinei are forma dreptunghiulara cu
lungimea de 52 m si latimea de 25 m. Ea a cultivat
ardei pe 375 m?, cartofi pe 418,5 m? si rosii pe restul
suprafetei. Cati m? cu rosii a cultivat?

18. Calculati perimetrul unui dreptunghi care are
aria 135 cm?, iar latimea egala cu 3/5 din lungime.
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19. Aria unei gradini dreptunghiulare este de
2914,5 m?, iar lungimea gradinii este de 72,5 m. De-
terminati cati metri de gard sunt necesari pentru a
imprejmui gradina.

20. La acoperirea unui acoperis de forma drep-
tunghiulara cu dimensiunile de 5 m si 4 m s-au folosit
960 de tigle. Cate tigle se vor folosi la acoperirea unui
acoperis de aceeasi forma, cu dimensiunile 6 m si 5 m?

21. Marcu are figuri geometrice sub forma de pa-
trate si dreptunghiuri. Daca 4 dreptunghiuri si 3 pa-
trate au impreuna aria de 75 cm?, iar 2 dreptunghiuri
si 4 pdtrate au impreuna aria de 60 cm?, ajutati-1 pe
Marcu sa afle dimensiunile dreptunghiului si latu-
ra patratului, stiind ca latimea dreptunghiului este
egala cu latura patratului.

@ Proiect

22. Un patrat si un dreptunghi au perimetrele
egale. Daca aria patratului este 144 cm? si o dimen-
siune a dreptunghiului este 3 cm, determinati aria
dreptunghiului.

23. Determinati aria unui dreptunghi cu perime-
trul de 56 m si lungimea egala cu doua treimi din
dublul latimii.

24. Comparati aria patratului cu latura de 1,5 dm
cu cea a unui dreptunghi cu latimea de 12 cm si lun-
gimea de 1,25 ori mai mare decat latura patratului.

25. Un teren de joaca are forma dreptunghiulara cu
latimea egala cu o sesime din perimetru. Dacd diferen-
ta dintre lungimea si latimea dreptunghiului este de
24 m, determinati ce suprafata are terenul de joaca.

Scara la care se va lucra este 1: 200 (0,5 cm pe machetd reprezintd 1 m in realitate)
I. Proprietarul unei case decide sa-si reamenajeze curtea si gradina. Pe terenul din fata casei, in forma
de patrat cu latura de 40 m, doreste sa semene gazon. Stiind ca la fiecare metru patrat de gazon se folosesc

1,5 kg de seminte, calculati:
a) aria terenului cu gazon (calculati si n ari);
b) cate kilograme de seminte sunt necesare.
IIl. Langa curte, proprietarul detine un teren
in forma de dreptunghi, cu latimea de 40 m si
lungimea de 80 m, pe care il imparte in doua parti
egale delimitate de o alee cu latimea de 4 m, pa-
vata cu dale de ciment. Pe terenul din stanga aleii
va fi o livada, iar pe terenul din dreapta, gradina
de legume si cea de flori, despartite de o carare
lata de 1 m. Gradina de flori are marimea egala cu
un sfert din cea a gradinii de legume. Calculati:
a) aria si perimetrul livezii.
b) aria si perimetrul aleii;
c) cate dale sunt necesare, daca dalele
puse pe alee au forma de patrat cu latura de
50 cm;
d) pretul dalelor, daca 1 m? costa 10 leij;
e) aria gradinii de flori si cea a gradinii de
legume (calculati si ca diferenta de arii).
Gradina cu legume se imprejmuieste cu
gard viu. Care este pretul necesar achizitio-
narii acestuia, stiind ca un metru de gard viu
costa 21,5 lei?

Realizati si voi macheta, la scara data.
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Unitati de masura pentru volum.
Volumul cubului si al paralelipipedului dreptunghic.
Transformari ale unitatilor de masura

Andrei: Ana, maine, la scoala, trebuie sa ducem jocul de cuburi pentru ca vom
face constructii din acestea. Daca fac cubul din imagine voi folosi 27 de cubulete.
Anul trecut spuneam ca volumul cubului mare este egal cu 27 de unitati de masura
pentru volum. Pe fiecare latura a cubului mare au intrat 3 ([ = 3) cuburi mici, deci
latura este egala cu 3. Volumul cubului mare este egal cu 3-3-3 (V = [3).

Ana: Eu folosesc 16 cuburi pentru a construi paralelipipedul din imagine, adica
volumul paralelipipedului dreptunghic este egal cu 16 unitati de masura pentru
volum. Pe lungimea paralelipipedului dreptunghic au intrat 4 (L = 4) cuburi mici,
pe latimea sa au intrat 2 (L = 2) cuburi mici, iar pe Tnaltimea acestuia au intrat
2 (h = 2) cuburi mici. Volumul paralelipipedului dreptunghic este egal cu 4-2-2(V = L-[- h).

Andrei: Observam ca fiecare constructie ocupa un spatiu egal cu cel ocupat de numarul de cuburi din care este format.

v Volumul reprezinta marimea spatiului ocupat de un corp.

Volumul cubului: Vi, = [3,unde [ este latura cubului.

Volumul paralelipipedului dreptunghic: Vpgratelipipea = L+ 1+ h, !

unde L, [ si h sunt dimensiunile paralelipipedului (lungimea, latimea si inaltimea).
v Unitatea de masura pentru volum este: m?2,
v Multiplii si submultiplii metrului cub sunt:

: 1000 : 1000 : 1000 : 1000 : 1000 : 1000
1mm? 1cm?® 1dm?® 1m? ldam?® 1hm? 1km?.
-+ 1000 -+ 1000 -+ 1000 - 1000 - 1000 00

Transformarea unitatilor de masura pentru volum se realizeaza astfel:
din unitati mari in unitati mici, prin inmultire (cu 1000, 1000000, 1000000000);
din unitati mici in unitati mari, prin impartire (la 1000, 1000000, 1000000000).

E Probleme rezolvate

Astazi este ziua lui Rares si fiecare elev a primit o ciocolata in forma de paralelipiped dreptunghic cu
laturile de 7 cm, 5 cm si 1 cm. Care este volumul ciocolatei?
Rezolvare. V,,uaeiipipea = L -1+ h, V=35cm®.

Transformati:
1,03127 dm® = 1031,27 cm?; 11,07 dam® = 11070 hm?; 0,001 m®=1dm?;
0,2 km® = 200 hm?; 1230,05 mm?® = 1,23005 cm?® = 0,00123005 dm?.

Calculati in m?:
3,8142 dam® + 211741 dm® = 3814,2 m® + 2,11741 m® = 3816,31741 m?,
0,01 hm® + 2,1 dam® - 12,005 dm® = 10000 m® + 2100 m® — 0,012005 m® = 12100 m® — 0,012005 m® =
=12099,987995 m?;
82195,01 cm ® + 521,3 dm ® — 0,00021 dam® = 0,08219501 m ® + 0,5213 m ® - 0,21 m® = 0,60349501 m°® —
-0,21 m®=0,39349501 m®.
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o
1. Transformati in metri cubi:
a) 5 dam?; b) 201 dam?;
¢) 4,03 dam?; d) 2,4132 dam?;
e) 21 hm?; f)2,1058 hm?;
€) 0,00211 hms; h) 0,1 hm?;
i) 4 km?; j) 3,0508 km?;
k) 0,0000027 km?; 1) 0,005 km?.
2. Transformati in decametri cubi:
a) 1 hm?; b) 1,1 hm?;
¢) 3 km?; d) 7,022 km?;
e) 301,2 m3; f) 20 m3;

g) 102000 dm?; h) 12,1507 dm®.

3. Transformati in centimetri cubi:

a) 241 dms; b) 0,03 dm?;
0) 14,3 m3; d) 1,27 m3;
e) 0,00035 dam?; ) 0,07 dam®.

4. Stabiliti unitatea de masura:
a) 41,3 dam® = 41300000...;

b) 0,00137 km® =1370...;

¢) 7,301 cm® = 7301..;

d) 405,32 m® = 405320000...;
e) 971000 mm?® =0,971...;
£)0,00394 hm?® = 3940000... .

5. Calculati:

a)0,3m*+ 0,315 hm®+ 211000 km?® = ... dam?;
b)0,0123 dm® + 0,00047 dam® + 181000cm® =... m?;
¢) 2010 mm?® + 0,0071 m®+ 0,0125 dm?® = ... cm?;
d) 12000 m® + 1500 dam® + 0,0137 km® = ... hm?;
€)0,5971m?® + 12130 cm®+ 521000 mm?® = ... dm?;
f) 7125 dam?® + 0,02711 km?® + 352600000 m® =

=... hmd.

6. Dulapul de materiale din clasa noastra are di-
mensiunile de 2 m, 14 dm si 60 cm. Calculati volu-
mul dulapului in m®.

7. Un paralelipiped dreptunghic cu latimea de
4dmsiindltimeade 11 dmare volumul V = 242 dm?.
Calculati lungimea paralelipipedului dreptunghic.

8. O cutie in forma de paralelipiped dreptunghic
are lungimea de 18 cm, latimea de 12 cm si inalti-
mea de 6 cm. Cate cuburi cu latura de 3 cm vor putea
fi aranjate in cutia respectiva?
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9. 0 sala de clasa are lungimea de 15 m, ldtimea
de 8 m si inaltimea de 2,5 m. Daca in clasd sunt 30
de elevi, cati metrii cubi din spatiul clasei revin fie-
carui elev?

10. Lungimea laturii unui cub, exprimata in me-
tri, este un numar prim, par. Determinati volumul
cubului.

11. Determinati volumul unui paralelipiped
dreptunghic, daca dimensiunile lui, exprimate in
cm, sunt trei numere naturale consecutive si media
lor aritmetica este 15.

12. Parintii lui Mihai vor sa construiasca o casa
si Mihai 1i ajutd sd faca calculele. Pentru construc-
tie decid sa cumpere cdaramizi cu dimensiunile de
375 mm, 250 mm si 236 mm, care costa 12,35 lei
bucata.

a) Care este volumul unei caramizi?

b) Cate caramizi sunt necesare pentru un metru
cub de zidarie?

¢) Cat costa un metru cub de caramizi?

13. Avem doua vase, unul in forma de cub cu mu-
chia de 3 dm, plin cu apg, si unul in forma de parale-
lipiped cu dimensiunile de 7 dm, 2 dm si 2 dm, care
este gol. Stabiliti dacd se poate turna toatd apa din
vasul in forma de cub in vasul in forma de paraleli-
piped. Cata apa este in vas?

Indicatie. Amintim ca 1 dm®=1 litru.

14. Un sant are lungimea de 3 m, latimea de
1,4 m si adancimea de 6 dm. Cate gdleti de apd sunt
necesare pentru umplerea santului, daca intr-o ga-
leataincap 141 de apa?



15. Un vas in forma de paralelipiped dreptunghic
are lungimea egala cu 3,2 dm, latimea egala cu ju-
matate din lungime, iar capacitatea vasului este de
57,6 litri. Determinati inaltimea vasului.

16. Cati litri de suc avem intr-o cutie cu dimensi-
unile de 10 cm, 16 cm si 12,5 cm?

17. Un rezervor in forma de paralelipiped drep-
tunghic cu dimensiunile 3 m, 2 m, 7 m este plin cu
apa. Pentru cate zile ajunge apa din rezervor, daca se
consuma zilnic 280 litri?

18. Un cub cu latura de 4 cm este vopsit rosu si
apoi din el se taie cuburi cu latura de 1 cm.

a) Cate cuburi se formeaza?

b) Cate cuburi au trei fete vopsite in rosu?

c) Cate cuburi au doua fete vopsite in rosu?

d) Cate cuburi au o fata vopsita in rosu?

e) Cate cuburi nu au nicio fata vopsita in rosu?

19. Intr-un vas cu apa in forméa de paralelipiped
dreptunghic cu L = 45 cm si [ = 40 cm se scufunda

H Activitate practica

Folosind betisoare de chibrituri, scobitori,
betisoare de la inghetata sau bucati de
lemn si un adeziv pentru lemn, constru-
iti corpuri geometrice pe care sa le puteti
utiliza. De exemplu, un suport pentru cre-
ioane, un suport pentru telefon, suport
pentru cercei, o scarita pentru ghiveciul
de flori ...

Faceti o expozitie cu obiectele construite.

un cub. Nivelul apei se ridica cu 15 cm. Determinati
latura cubului.

20. Latura unui cub este de 5 cm. Cu cati centime-
tri cubi se mareste volumul cubului, daca latura sa
se mareste cu 10%?

21. Un paralelipiped dreptunghic are dimensiuni-
leL=2,5dm,[=15cmsih =300 mm.Cucatva fi mai
mic volumul unui alt paralelipiped, daca acesta are
dimensiunile mai mici cu 40% decat cel initial?

22. Un paralelipiped dreptunghic are lungimea L,
latimea [ siinaltimea h. Determinati volumul paralelipi-
pedului,dacaL+{=19m,L+h=18msil+h=17m.

23. Un paralelipiped dreptunghic are suma tutu-
ror muchiilor de 64 m. Determinati volumul parale-
lipipedului, daca latimea este jumatate din lungime
si cu 4 m mai mare decat indltimea.

24. Dimensiunile unui paralelipiped dreptunghic,
exprimate in cm, sunt trei numere naturale distincte
mai mici ca 30, divizibile cu 5. Daca lungimea este cu
10 cm mai mare ca latimea si indltimea este 5/3 din
lungime, determinati volumul paralelipipedului.

Sa ne jucam

Cubul lui Rubik este un
joc problema de tip puzzle
inventat in 1974 de cadtre
sculptorul si profesorul de
arhitectura maghiar Erné
Rubik. A castigat premiul
special Cel mai bun joc problema la Jocul
Anului in Germania, devenind rapid cel
mai bine vandut din lume.

Pe un cub Rubik, fiecare dintre cele
sase fete este colorata, iar un mecanism
permite rotirea independenta a fiecarei
fete astfel incat culorile sa se poata ames-
teca. Pentru rezol-
vare, fiecare fata
trebuie readusa la
o singura culoare.

Cautati pe in-
ternet metode de
rezolvare rapida a
cubului Rubik!
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Test de autoevaluare Toate subiectele sunt obligatorii. Se acordd

10 puncte din oficiu. Timp de lucru 50 minute.

1. Completati spatiile punctate:
a)1,327hm=...dm; b)102m®=..dam?®; ¢) 0,198 hm?=...m?; d)0,01 dm®=...mm?® 10 puncte

2. Calculati si completati spatiile punctate:
a) 1,7 ari — 150 m? + 10200 dm? = ... dam?; b) 10200 dm? + 0,0071 dam?® — 1300000 cm® =... m®. 10 puncte

3. Comparati:

a) 25 hm® cu 2500 dam®; b) 140,1 mmcu 1,41 dm. 10 puncte
4. Perimetrul unui dreptunghi este 17,3 m. Determinati aria dreptunghiului, stiind ca

lungimea este cu 1 m mai mare decat dublul latimii. 15 puncte
5. Calculati latura cubului cu volumul de 27 dm?®. Cati litri de apa sunt necesari pentru

umplerea cubului, daca in el sunt deja 7000 cm?® de apa? 15 puncte
6. 0 camerd are latimea de 2,7 m si lungimea de 3,9 m. Aceasta se pardoseste cu placi

de gresie de forma patratd, cu latura de 30 cm. Cate placi sunt necesare? 15 puncte

7. Determinati volumul unui paralelipiped dreptunghic, daca media aritmetica a dimensiunilor
sale este de 20 cm, media aritmetica dintre lungime si latime este de 25 cm, iar indltimea
este jumatate din latime. 15 puncte

Consolidare/remediere/stimularea performantei

1. Transformati in m: 2 km; 120 cm; 8,75 dam; 0,7 dm; 30 mm; 2,25 hm; % km; % cm; % mm.

2. Transformati in m*: 26 dm?; 0,03 km?; 8 dam?; 1,5 dm?; 3001 mm?; 0,25 hm?; % km?: 3,1 ha; 5 ari.
3. Transformati in m®: 0,02 dam?®; 10,8 dm®; 4 cm®; 0,0009 km?; 3-10’'mm?; 0,01 hm?®; 340 1; 192lm1.

4. Efectuati:

a) exprimand rezultatul in metri: 1300 cm + 2000 mm + 11,3 dam;
b) exprimand rezultatul in cm?: 0,0054 m? - 0,12 dm? — 1200 mm?;
¢) exprimand rezultatul in m®: 25 m® + 1,8 dam® + 1025 dm?®.

5. Calculati:

a)%m +%dm +21—5 dam="?cm; b)87m?+0,28 dam?+88dm?=?dm? c¢)2,8dam®+800dm?® =?m?.

6. Un patrat are latura egala cu 12 c¢m, iar un dreptunghi are lungimea egala cu 1,8 dm si latimea
egald cu o treime din lungime. Care figura geometrica are perimetrul mai mare?

7. Un triunghi are laturile cu lungimile egale cu 1,4 dm, 7 cm si 100 mm. Ce lungime are latura unui
patrat care are perimetrul egal cu perimetrul triunghiului?

8. Un patrat cu latura egala cu 21 cm are perimetrul egal cu al unui triunghi care are doua laturi egale
cu 2,7 dm si 280 mm. Ce lungime are a treia latura a triunghiului (in m)?

9. Calculati si exprimati in centimetri perimetrul unui:

a) patrat cu latura de % dm;

b) dreptunghi cu lungimea de % m si latimea de 36 dm;

c) dreptunghi cu lungimea egald cu 16 mm si latimea egald cu jumatate din lungime;
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d) triunghi cu laturile (exprimate in cm) trei numere consecutive, dintre care cel mai mare este cel mai
mic numar natural de doua cifre;
e) patrat cu latura egala cu 25% din 14 cm.

10. Un triunghi cu laturile cu lungimile egale cu 24 cm, 0,32 m si 150 mm are perimetrul egal cu peri-
metrul unui dreptunghi cu lungimea egala cu 3 dm. Ce masura are latimea dreptunghiului?

11. O gradina are forma unui patrat cu perimetrul 45—8 m. Determinati aria gradinii, in m?, ari, ha.

12. Determinati volumul unui paralelipiped dreptunghic care are lungimea de 0,15 dm, latimea de 3
mm si indltimea de 0,024 m.

13. Un dreptunghi este format din trei patrate lipite. Daca o latura a unui patrat este egala cu 12 cm,
calculati perimetrul si aria dreptunghiului.

14. Un dreptunghi, cu latimea egala cu jumatate din lungimea sa, are perimetrul egal cu 45 cm. Cal-
culati aria patratului care are perimetrul egal cu perimetrul dreptunghiului. Comparati aria patratului cu
aria dreptunghiului.

15. Teodor a desenat un dreptunghi cu o laturd de 5 cm. El constata cd poate imparti dreptunghiul in 5
patrate identice. Determinati aria si perimetrul dreptunghiului in fiecare din cele 2 cazuri posibile.

16. Un paralelipiped dreptunghic are dimensiunile egale cu 2 cm, 1,2 dm si 9 cm. Care este masura
laturii unui cub cu volumul egal cu volumul paralelipipedului?

17. O cutie in forma de paralelipiped dreptunghic are masurile egale cu 4 cm, 5 cm si 6 cm. Cate cubu-
lete cu latura de 1 cm sunt necesare pentru a umple cutia fard a ramane spatii libere?

18. Un acvariu in forma de paralelipiped dreptunghic cu dimensiunile de 3 dm, 60 cm si 400 m este
plin pana la trei sferturi cu apa. Cati litri de apa sunt in acvariu?

19. Ana are o sticla de 2 [ de apa minerala si vrea sa le serveasca pe Ioana, Catinca si Anca cu apa. Ea
are pahare in forma de paralelipiped dreptunghic cu dimensiunile de 7 cm, 7 cm si 10 cm. Cata apa ra-
mane in sticla?

20. Calculati cati litri de apa sunt necesari pentru umplerea unui acvariu cu dimensiunile de 4 dm,
3 dm si 8 dm, stiind ca apa trebuie sa ocupe 80% din acvariu.

21. Calculati:

a) aria si perimetrul unui pdtrat cu latura de 11 cm;

b) perimetrul unui dreptunghi cu lungimea de 25 m si latimea un sfert din lungime;

¢) volumul unui cub cu muchia de 0,4 cm;

d) latura unui patrat cu perimetrul de 45 dam;

e) lungimea unui paralelipiped dreptunghic cul =4 dm, h = 13 dm si volumul V = 390 dm?®.

22. De cate ori se mareste aria unui dreptunghi daca:

a) lungimea se mareste de trei ori;

b) latimea se madreste de patru ori;

c) lungimea se mareste de trei ori, iar ldtimea de doua ori.

23. Un perete trebuie acoperit cu faianta pe o lungime de 2,55 m si o indltime de 1,8 m. Dacd o placa de
faianta are forma de patrat cu latura de 15 cm, cate placi sunt necesare pentru acoperirea peretelui?

24. Un sant in forma de paralelipiped dreptunghic are dimensiunile L = 5 m, [ = 50 cm, h = 75 cm. El
trebuie umplut cu pamant cu ajutorul unei roabe, in care incap 60 dam® de pamant. Cate roabe de pa-
mant sunt necesare pentru a umple santul ?

25. Dimensiunile unui paralelipiped dreptunghic sunt exprimate prin 3 numere naturale impare con-
secutive a caror medie aritmetica este cel mai mic numar prim de doua cifre distincte. Determinati volu-
mul paralelipipedului.
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Recapitulare
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Se acorda 10 puncte din oficiu.
Timp de lucru 120 de minute.

SUBIECTUL
Incercuieste litera corespunzdtoare rdspunsului
corect. 30 de puncte

1. (5p) Rezultatul calculului 16 - 16 : 4 + 16 este:

a)0; b)1; ¢ 12; d)13.

2. (5p) Un multiplu par al numerelor 3 si 11, mai
mare decat 50, este: a) 55; b)66; ¢)33; d) 88.

3. (5p) Rezultatul calculului % + % + %% este:
a) 17—2; b) 51%; C) 411—2;d)4.

4. (5p) Suma divizorilor proprii ai numarului 24
este egala cu: a) 35; b) 36; ¢)59;d) 60.

5.(5p) Leo are de parcurs cu bicicleta 55 km. Dupa
ce parcurge 25% din tot drumul, el face o pauza. Nu-
marul de kilometri pe care ii mai are de parcurs este:

a)42,25km; b)41,75km; c)41,25km; d) 42 km.

6. (5p) Rosu-Imparat are nevoie de 320 de osteni
pentru a se lupta cu 8 zmei. Daca ar fi cu 25% mai
putini zmei, atunci numarul ostenilor necesari pen-
tru a lupta ar fi egal cu: a) 240; b) 80; c) 400; d) 6.

SUBIECTUL al II-lea
Incercuieste litera corespunzdtoare rdspunsului
corect. 30 de puncte

1. (5p) Fiind date 3 puncte necoliniare, numarul
maxim de drepte determinate de cate doua dintre
acestea este egalcu:a) 1; b)2; ¢)3; d)6.

2. (5p) Rezultatul calculului 32°29" — 16°42’ +
+ 65°55” este:a) 81°2’; b) 80°2’; ¢) 81°42"; d)80°42’.

3. (5p) Fie segmentul AB = 20 cm, punctul M mij-
locul segmentului AB si punctul N mijlocul segmen-
tului AM. Lungimea segmentului BN este egala cu:

a)15cm; b)5cm; ¢)10cm; d)175cm.

4. (5p) Cate axe de simetrie are patratul?

a)l; b)2; ¢3; d) 4.

5. (5p) Fie punctele coliniare A, B, C si D, in aceas-
ta ordine, astfel incat AB = 5 cm, AC = 8 cm si AD =
=15 cm. Leo afirma: ,Segmentul AB este congruent
cu segmentul CD.” Afirmatia lui este:

a) adevarata; b) falsa.

6. (5p) Dublul lungimii unui segment AB este mai
mare cu 3 m decat jumatatea lui. Lungimea segmen-
tului AB este egala cu:

a)3cm; b)0,5cm; c¢)4dcm; d)2cm.

SUBIECTUL al III-lea

Scrieti rezolvarile complete. 30 de puncte

1. Fie numerele:a =3,92 - (4,4-0,2+ 0,196 : 1,4) :
:102 sib=1,9-2,2-(2,88:2,4+0,62-1,3):1,3.

(2p) a) Aratati caa = 3,91.

(3p) b) Comparati numerele a si b.

2. La un concurs participa 50 de fete si 75 de ba-
ieti. Toti participantii sunt grupati in echipe care au
acelasi numar de copii, iar fiecare echipa are acelasi
numar de baieti.

(2p) a) Se pot forma 15 echipe? Justificati raspun-
sul.

(3p) b) Care este numarul maxim de echipe care
se pot forma?

3.In 12 vase, unele cu capacitatea de 1,5 litri, iar
altele cu capacitatea de 3,5 litri, sunt 34 litri de apa.

(2p) @) Pot fi 7 vase de 1,5 litri? Justificati raspun-
sul.

(3p) b) Cate vase de fiecare fel sunt?

4. Unghiurile <AOB, <BOC, <COD si <DOE sunt
unghiuri congruente, desenate astfel incat oricare
doua dintre ele sa nu aiba puncte interioare comune
si <AOB = 30°.

(2p) a) Este adevarat ca <AOE este unghi obtuz?
Justificati raspunsul.

(3p) b) Aratati ca <AOD = <EOB.

5. Consideram <AOB, unghi drept, semidreap-
ta OC situatda in exteriorul unghiului, astfel incat
<4BOC = 135°, si semidreapta OD situata in interiorul
<AOB, astfel incat <AOD = <DOB.

(2p) a) Aratati ca <AOD = 45°.

(3p) b) Justificati faptul ca semidreptele OC si OD
formeaza ori unghi alungit, ori unghi drept.

6. Media aritmetica a dimensiunilor unui parale-
lipiped dreptunghic este egald cu 12 cm, media arit-
metica dintre latime si inaltime este egala cu 8 cm,
iar lungimea este de 8 ori mai mare ca latimea.

(2p) a) Calculati lungimea paralelipipedului.

(3p) b) Calculati volumul paralelipipedului.
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INDICATII S| RASPUNSURI

1. NUMERE NATURALE

Scrierea si citirea numerelor naturale. 2. 10003, 1234567, 492, 30405.3.62 = 6- 10 + 2. 4.a) 7 este pe
pozitia unitatilor, 5 la zeci, 3 la sute si 1 la mii. 5. De exemplu: 951, 915, 1953, 2915,3159. 6. 10,98,111, 9876.
7. 30, 31, 32, 33, 34, 35,36, 37,38,39. 8.108, 118, 128, 138, 148, 158, 168, 178, 198. 9. 351, 98280, 6005023.
10.a) 193, 293, 393, 493, 593, 693, 793, 893, 993. 11. a) 16, 26, 36, 46, 56, 66, 76, 86, 96; b) 290, 292, 294, 296,
298; d) nu exista. 12. 6354. 13. 56, 46, 36, 26, 16. 14. 1881, 2882, 3883, 4884, 5885, 6886, 7887, 8888, 9889.
15. 800, 710, 701,170, 107, 620, 602, 260, 206, 611, 161, 116, 530, 503, 350, 305, 521,512, 125,152, 215, 251,
440, 404, 431, 413,314,341, 143, 134. 16. De 19 ori apare cifra 6. 17. Numere de forma 33a sunt 10, de forma
3a3 sunt 10 si de forma a33 sunt 9, total 29 numere. 18. Numerele sunt de forma a4b. Cifra a poate fi 1, 2, 3,
..., 9(9 cazuri) si cifra b poate fi0, 1, 2, ..., 9 (10 cazuri). Avem 90 numere. 19. 312, 313, 314. 20. 527.

Reprezentarea pe axa numerelor. 3. ii. M(6); iii. N(7); iv. P(5).

Compararea si ordonarea numerelor naturale. 1. a) 85 > 58; b) 69 = 69; ¢) 185 > 158; d) 352 < 3521;
e) 1920 < 1930; f) 3751 > 3571; g) 99 > 29; h) 65 > 56; 1) 281 < 2813;j) 1111 > 111; k) 6134 < 6143;1) 7894 >
>7893.2.0,1,2,3,4,5,6;26,27,28,29,30.3.987 <999.4.54,79,345,357,452,991,1230,2018,9510. 5. 8520,
6248, 4510, 3016, 953, 751, 349, 29. 6. 65 < 66 < 67,58 <59 < 60, 79 <80 < 81,99 < 100 < 101,98 < 99 <
<100. 7. 79, 81, 83, 85, 87, 89, 91, 93, 95, 97, 99. 8. 161, 163, 165, 167. 9. 94, 93,92,91. 10. 72, 73, 74, 75, 76.
11. 42, 44, 46, 48, 50. 12. 95, 97,99, 101, 103. 13. Daca x = 4, y poate fi 5, 6, 7, 8, 9. Dacd x este 0 sau 1 sau 2
sau 3, y poate fi orice cifra. 14. Daca x = 4,y poate i 0, 1, 2, 3, 4. Daca x > 4, y poate fi orice cifra.

Aproximari. Probleme de estimare. 1. 450, 400. 2. 730, 800. 3. 30. 4. 22 de bancnote. 5. 10. 7. 6 sau 7
obiecte. 8. 16 corecte si 4 gresite.

Probleme recapitulative. 1. a) 0 la unitati, 4 la zeci si 9 la sute. 3. 41526, 24356. 5. 102, 377, 378, 405, 444,
601,970, 1000. 6. 1001, 1111, 1221, 1331, 1441, 1551, 1661, 1771, 1881, 1991. 7. A) 1203, 4203, 5203, 6203.
8. d) nu exista. 9. 1234, 2345, 3456, 4567, 5678,6789.10. 118,119, 120, 121,122,123, 124. 11. 51, 49, 47, 45.
13.33,31,29,27 14.18.15. 1551, 2552,3553, 4554, 5555, 6556, 7557, 8558, 9559. 16. 40120, 31120, 30121,
13120, 10123, 22120, 20122, 21121. 18. Pentru paginile de la 1 la 9 se folosesc 9 cifre. Pentru paginile de la
10 1a 56 (47 de numere de doua cifre) se folosesc 94 de cifre. Total 103 cifre. 20. Pentru paginile de la 11a 9 se
folosesc 9 cifre, raman de folosit 216 — 9 = 207 cifre. Pentru paginile cu numere de la 101a 99 (90 de numere de
cate doua cifre) se folosesc 180 de cifre; raman 207 — 180 = 27 de cifre. Cele 27 de cifre sunt pentru numerele
de trei cifre; 27:3 = 9 pagini, 99 + 9 = 108 pagini.

Test de autoevaluare. 1.348,4007.2.a) 45<69;b) 120 > 36;¢c) 4325 < 4352;d)11025<11125;¢e) 678902 >
>67890. 3. 49, 89,100, 134, 403,752.4.1230< 1235 <1240,1200 < 1235 < 1300, 1000 < 1235 < 2000. 5. 47,
49,51, 53, 55,57, 59,61, 63,65,67,69,71,73.6.9103,9113,9123,9133,9143,9153,9163,9173,9183, 9193,
9193 = 9-1000+1-100+9-10 + 3.

Consolidare/remediere/stimularea performantei. 1. a) 1278 < 3210; b) 4510 < 4610; c) 7823 < 7832;
d) 5103 < 5104.2.1099, 1187, 1239, 1278,1378,10105. 3. 7990 < 7998 < 8000, 7900 < 7998 < 8000, 7000 <
<7998 < 8000. 4.102,104, 106, 108,110,112,114,116,118,120,122.5.128 <129 < 130, 299 < 300 < 301,
426 < 427 < 428,1012 < 1013 < 1014. 6. a) 113, 213, 313, 413,513, 613, 713, 813, 913 sunt impare. 7. 100,
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200, 300, 400, 500, 600, 700, 800, 900. 8. Pentru cifra a avem 9 posibilitati (cifrele de la 1 1a 9), iar pentru cifra
b avem 10 posibilitati, total 90 de numere. 9. 869, 870, 871.

Adunarea si scaderea numerelor naturale. 1. 24 + 76 = 100; 58 + 87 = 145; 76 — 24 = 52; 87 — 58 = 29;
123+654=777;581+739=1320;654—-123=531;739-581=158;1508 +752=2260; 3456 + 2544 = 6000;
1508 — 752 =756; 3456 — 2544 =912.2.175.3.92.4.237.5.29+ 30+ 31 +32+33 =155.6.426 + 538 + 424 +
+112=1500; 349+ 183+ 217+ 151 =900; 681 + 562+ 219+ 38 =1500; 349 + 157 — 249 - 57 = 200; 3106 +
+459 — 106 = 3459; 8123 — 123 +1506 — 6 = 9500; 9000 — 1587 — 2413 — 3987 = 1013; 30201 + 45810+ 19799 =
=95810; 5723 + 3458 — 723 — 458 = 8000. 7. 144 < 145;95 > 83; 1240 > 200; 150 > 66; 450 < 475; 148 < 158.
8.69+ 129 +59=25765+89+79=233.Ana.9.369.10.a) 108, 88; b) 1101, 897; c) 6997, 5027.

11. 4593+ 3754+ 4593- 3754- 1611+ 3372- 1534+
1469 1366 1469 1755 3411 1069 4528
6062 5120 3124 1999 5022 2303 6062 .

Inmultirea numerelor naturale. 1. 451 -3 = 1353; 1138 = 418; 451 - 103 = 46453; 32 - 45= 1440;
451 - 34=15334;45-2-140=12600;679 - 34 - 10=230860;9871 - 5-2-10=987100; 25 - 391 - 4 =39100;
102 - 301 - 45 = 1381590; 14591 - 379 -0 = 0; 84 - 63 - 84 - 13 = 4200. 2. 90, 306, 98710. 3. 48, 576, 1500,
73248. 4.180 < 182, 2430 < 2840, 39483 = 39483, 3465 > 0. 5. 400. 6. 161 lei. 7. Numerele sunt de forma abc,
cua-b-c =6 =1-2-3;123,132,213,231,312,321.8.150 cm. 9. 90 km. 10. a) 203; b) 2030, 2130, 2230,
2330, 2430, 2530, 2630, 2730, 2830, 2930, 2031, 2032, 2033, 2034, 2035, 2036, 2037, 2038, 2039. 12. Notdm
numerelecuxsiy.Stimcdx-y = 95sicax(y+5) = 120 = xy +5x = 120;5x = 25 = x = 5,y = 19.
13.2)7,14,21,28,35,42...;b) 2,6, 18, 54,162, 486, 1458...; ) 8, 24, 40, 56,72, 88, 104 ...

impartirea cu rest 0 a numerelor naturale

1. a b a-b a:b
24 8 192
75 15 1125
81 27 2187

448 28 12544 16

5177 167 864559 31

2.a)12<13;b)43=43;¢c)59<61;d)314>313;e)202=202.3.a)421;b)25;c)10;d) 12.4.15.5.31.6.2 lei.
7. (48 +24):(48 -24)=23.8.a)329;b)6;¢)189;d)27.9.a)28 = 1-4-7 b)28 = 28:1 = 56:2 = 84:3.
10.a2)8;b)0;c) 1. 11. 341, 642,943.12.6,7,9,12,19,33.13.x = 9,y 4,24, 14. 229, 229.

Factor comun. 1. 1236, 3900, 0, 1050, 379800, 0, 1996, 0, 1. 2. a) 11(a + 4b - 6¢); b) 25(10 - a);
c) 16(16a+9b+20c¢); d) 178a-2b+3¢c);e)bla+c-d+5).3.alb+c¢):13 = (ab+ac):13 = (40+25):
13 = 5si 3. 4.341,122,13. 5. a)a+2b+2c = 59 © a+2(b+c) = 59 © a+26 = 59 & a = 33;
b)5.6.XyZ + yzx + zxy = 2997 & 111(x+y+z) = 2997 & x+y+z =27 & x =y =z = 9.

impér’girea cu rest a numerelor naturale. 1. a) 104 rest 2; b) 16 rest 34; ¢) 115 rest 79; d) 315 rest 30;
e) 1911 rest 125. 2. 693. 3. 8, 22, 36. 5. 8 rest 4, 8 rest 10, 4 rest 11. 6. Resturile pot i 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6 si sunt
egale cu caturile; 0, 8, 16, 24, 32, 40, 48. 7. 0, 16, 32, 48, 64, 80, 96. 8. Dacad restul este 98 si impdrtitorul este
de doua cifre, atunci impartitorul este 99; 197 si 989. 9. Aflam cel mai mic numar cu proprietatea data 180 si
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cel mai mare 191. Numerele sunt: 180, 181, ..., 191. Suma lor este 2226. 10. 151. 11. 19. 12. 3551 179. 13. 35
s1249.14.25,78,129.15.109, 119, 129, 139, 149, 159, 169, 179, 189, 199.

Probleme recapitulative. 1. d. 2. b. 3. c. 4. d. 6. 32 rest 2, 127 rest 27, 728 rest 25, 80 rest 303. 7. Resturile:
0,1,2,3,4,5,6;73:7darest3,74:7darest4,..., 76:7darest6,77:7 darestO,..., 83:7 da rest 6, 84:7 dd rest O,
...89:7darest5;S=3+4+5+6+0+1+2+3+4+5+6+0+1+2+3+4+5.8.17 26,35, 44,53,62,71,
80, 89, 98. 9. 35, 15, 5000, 2661, 20220. 10. 51, 70, 315, 150. 11. Tmpér;i‘gi 123, 234, 345, 456, 567,678 si 789
la3.12. abc + acb + bac + bca + cba + cab = 222(a+b + ¢).

Test de autoevaluare. 1. 731, 22, 14529, 91. 2. 97 rest 52. 3. 432, 38. 4. 14,42, 89. 5. 25 lei. 6. 1.

Puterea cu exponent natural a unui numar natural. 2. A,F F A, A, A. 3. 1-b, 2-e, 3-a, 4-d. 4. 47, 55,10, 613,
301°.5.Q)4° = 4-4-4-4-4b)37 =3.-3.-3-3-3-3-3;¢0)0® =0-0-0-0-0-0-0-0-0-0-0-0-0;
d) 216 =21-21-21-21-21-21;e)13% = 13-13-13-13.6.a) 361;b) 343; ¢) 243; d) 256; e) 441; f) 1;
g) 0;h) 1;1) 216. 8. 49, 64, 81, 100, 121, 144, 169, 196. 9. a) 53; b) 8; c) 155; d) 12; e) 2;f) 1; g) 1; h) 66; i) 46;
i) 2; k) 1; 1) 33700. 10. 21. 11. a) 13 = 32+ 2% b) 14 = 32+ 22+ 1% ¢) 25 = 32+ 4% d) 100 = 62+ 8%
e) 169 =12%2+52 = 122+ 3%+ 42.12.a) 4% 92, 12% 16% 18% 20% 5045 b)a = 545 b = 62+8? = 36+ 64 =
=100=10%c=15%d=20%13.a)5%2-6+52-9+52.10=5%2-25=25%b)7*=(7%)%¢) (2%)% d) 5% e) 8%
14.a) 11; b) 89; ¢) 12; d) 21; e) 0. 15. a) 6; b) 19; ¢) 4; d) 5; e) 8; f) 5; g) 16. 16. Ultima cifra a numarului
a = 5n+ 3 este 3 sau 8 si nu poate fi patrat perfect.

Reguli de calcul cu puteri. 1.2) 5% b) 6'5,¢) 7''; d) 17%7; e) 1; f) 5; ) 213, h) 2121, 1) 2%4;§) 332 k) 42%; 1) 72'%;
m) 286 n)4.2.a)2;b)1;¢c)58;d)1.3.a) 2% b)1;c)1;d) 2'%e)3'%f) 4%75 4.a) 2; b) 240; ¢c) 0; d) 1; e) 1.
5.a)1;b)3%95; ¢c)5'75.6.a) 1; b) 1;¢c) 2181; d) 3178%; ) 54. 7.a) 122 - 52" b) 57 - 31; ¢) 2%; d) 37%; e) 282.

Compararea puterilor. 1. 2*° < 2%; 857 < 957, 631 > 531: 43 < 34, 52 < 25 41 > 1%%, 101" > 9%, 0% < 319; 43 = 26;
203% < 211°% 8% > 169, 231 > 167; 919 > 319, 3129 > 813!, 361! > G2!; 524 = 2512; 235 > 514 415 5 710- 9()30 > 3020,
974> 2111-812351041,2,2)59, 56 511 518 525:h)32 52 72 82 122,15%;,¢)2010°,23,111,3%,4%,2010".3.2)16-47< 279,
b) 2%.56 > 24.55 ¢) (2 - 392 < 2%. 3% d) 8 -9 -32<23.3% )27 -43 < 3% 25 f) 4% = 2% = 818.16 >
>7'%.16;g)5% -9 = 25'7.9<3% = 3%.9 = 27'7.9.4.a)x > y;b)a > b.5.Numerele ordonate cresca-
tor sunt: 2%, 2112 2114 adica 4%, 162%,8%. Jumatatea celui mai mic este 4*8:2 = 29%:2 = 2% si sfertul celui
mai mare dintre numere este 8%:4 = 2114:22 = 2112 g, g) 161 421 241: bh) 278 = 912 319: ¢) 256 511 410;
d) 340,49, 720; ¢) 255,33 522 f) 7131, 4% 762 g) 20, 30%,40%; h) 277,503 3404, 7, ) 2512 - 2510 = 5510.3 =
=125'70.3>3% = 9170.3;1)3% - 917 = 3%.2 = 917.2>25% = §17.2,¢)419-2% = 2%.3 = 1693 <
< 3% = 27°.3;d) 3% -3%-3% = 3%.17 = 270.17 < 2%+ 2% = 2%.17 = 3210.17; e) 247 — 246 _
— 2485 — 2485 — 3297 < 6194 — 3697; f) 4103 < (5200_4,5199+954:3107 _ 5199)206 — 3206 — 9103; g) 93+364+
+255+15%:28 =510+ 30° + (647 + (39)% h) 32n1 = 9" = 9. 2> 2% — gn = §n{)2m2 4+ 3.2m1 — 9.2n = n<
<2M1.5" = 10" = 10%) 83" 251 < 7-5M2. 15,

Scrierea numerelor naturale in baza 10. Scrierea numerelor naturale in baza 2. 3. 743. 4. 3700, 3070,
3610, 3160, 3520, 3250, 3430, 3340.5.109 = 26+ 25+ 23+22+1,

Ordinea efectuarii operatiilor. 1.358,357,924,24,1,2.2.63,2,70, 8,892, 294. 3. 95, 8, 461. 4. 1, 3240,
109. 5. 33, 98, 4, 46. 6. 157, 2040, 1585, 16678, 7221,396.7.a = 2" sib+c = 48,(ab+ ac):2?' = alb + ¢):
1220 = 217(24.3):2” = 3.8.1,1.9.1,5000.
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Probleme recapitulative. 1. 43,73,27,18,96,5.2. 9,10, 73,0, 29, 80.3.a) 85> 7% b) 2'¢ > 45 ¢) 10° > 11%
d) 01016 < 1190; ) 315 > 220; £) 339 > 426, ¢) 26% > 96, 4, 201, 41, 5,381, 11,10.5.1237,1022,1,1,1880.6.c< b < a.
7.0.8.2) 3% > 2%, b) [(39)%]* < 3%

Test de autoevaluare. 1. a) 2° = 32; b) 24°% = 1; ¢) 524510 = 534 d) 1781:17% = 17'% ¢) (78)6 = 7*8; {) 278":
:981=381.2,3)119<15%b) 742> 752:¢)95=310:d) 738 < 45.3.2)(2°0+ 21 + 29)*:72+ 72 =98;b)6'8 . 36°:(6")? +
+410.710:289 — 950 — Q18 = §3; ) 3100; [340.358 4 (310.315)5:327 4 (45:456 — 14)%0.38] = 3. 4, Ordinea cresca-
toare a numerelor este: 648° = 2498 32119 = 255 8301 = 7905 GSfertul celui mai mic este 2%, jumatatea celui
mai mare este 29,

Consolidare/remediere/stimularea performantei. 1.c,b, d. 2. a) 5%°; b) 6'5;c) 175 d) 10'%; e) 2'3; ) 212%;
g) 2%; h) 3%2, 3. a) 128; b) 8420; ¢) 70; d) 294; e) 32°; f) 338; g) 1; h) 2;1) 0;j) 1; k) 5.

Metode aritmetice de rezolvare a problemelor. Metoda reducerii la unitate. 1. 12 piese, 96 piese.
2. 45 lei. 3. 10 ore. 4. 6 muncitori. 5. 45 lei. 6. 18 zile. 7. 120 km, 180 km, 30 km. 8. 15 prajituri. 9. Cate 25 kg fiecare.
10.216 kg. 11. 8 zile. 12. 12 zile. 13. 35 minute. 14. 6 ore. 15. 8 zile. Metoda comparatiei. 1. 15 lei o carte si
3 lei un caiet. 2. 2 lei un caiet si 10 lei o revista. 3. 50 kg un sac cu fdind si 30 kg un sac cu cartofi. 4. 3 kg o fata
si 5 kg un baiat. 5. 65 lei un metru de dantela si 32 lei un metru de stofa. 6. 225 lei o gasca si 125 lei o rata.
7.5 g o bild mare si 3 g o bild mica. 8. 35, 100. 9. 37 lei, 15 lei si 22 lei. 10. a) 24 lei, b) 16 lei; c) 2 lei creionul,
11 lei revista, 3 lei caietul. 11. 3 lei 1 kg mere, 2 lei 1 kg pere, 1 leu 1 kg gutui. 12. 3500 lei. Metoda figurativa.
1. 5 ani Irina si 25 ani mama. 2. 30 si 50 timbre. 3. 133, 134, 135. 4. 10 rate, 30 gdini. 5. 5, 30. 6. 1 leu painea,
6 lei ciocolata. 7. 20 cutii unt, 60 cutii lapte, 58 cutii iaurt. 8. 115 lei, 65 lei. 9. 5 mere si 15 pere. 10. 250 lei,
50 lei. 11. 40 banci si 210 persoane. 12. 250 saci, 19200 kg. 13. Tatdl are 30 ani, mama are 29 ani si loana
5ani. 14. In prezent fiica are 4 ani, mama are 39 ani si bunica 75 ani. 15. 10 mere. 16. 6, 12, 27, 3. 17. 33 elevi
si 58 pomi. 18. 40 meri si 10 peri. Metoda mersului invers. 1. 173. 2. 165 lei. 3. 125. 4. 40. 5. 120 lei. 6. 24.
7. x = 7.8.108.9.660kg. 10. 100 km. 11. 16. 12. 24. 13. 23. 14. 60. 15. a) Urmdrim calculele si vedem cd nu
pot fi 27 caise; b) 18 caise; c) cate 3 caise. Metoda falsei ipoteze. 1. 20 camere cu 2 paturi si 12 cu 5 paturi.
2. 19 apartamente cu 2 camere si 23 cu 4 camere. 3. 2 bidoane de 51si 7 de 3 1. 4. 24 gaini si 19 iepuri.
5. 10 ladite de 8 kg, 30 ladite de 5 kg. 6. 13 rafturi de 40 carti si 12 de 30 carti. 7. 42 bilete de 70 lei si 38 bilete
de 50 lei. 8. 100 porci, 50 gdini si 50 rate. 9. 15 bune si 5 gresite. 10. a) 11 carti de 20 lei, 4 carti de 30 lei si
7 carti de 50 lei; b) Luam 1 carte de 50 lei, 2 carti de 30 lei si 29 carti de 20 lei.

Test de autoevaluare. 1. 33 lei. 2. 7. 3. 200 m, 50 m. 4. 200 g cartea si 50 g caietul

Consolidare/remediere/stimularea performantei. 1. 4200; 2. 15 ore. 3. 75 lei stofa verde, 225 lei metrul
de stofa neagra. 4. 250 lei dulapul si 125 lei masa. 5. 36 elevi. 6. 9 trandafiri, 27 crini si 45 garoafe. 7. 12, 14,
16. 8. 8 mese de 3 locuri si 15 mese de 2 locuri.

Divizor. Multiplu. 2. 14 are ca divizori proprii pe 2 si 7 si improprii pe 1 si 14. 3. 72. 4. 1990, 2000, 2010.
5. Multiplii lui 5: 0, 5, 10, 15, 20. 6. 105, 126, 147, 168, 210. 7.1 51 3. 8.0, 45,90.9.a) 1 si 2;b) 1 si 5;¢) 1 51 2;
d)1;e)1si2;f)1si10;g) 1si5.10.a)4;b)10;c)12;d) 6; e) 24; f) 120; g) 300. 11. a) divizorii lui 36; 1, 2, 3, 4,
6,9,12, 18, 36, divizorii lui 48: 1, 2, 3, 4,6, 8,12, 16, 24, 48. Divizori comuni: 1, 2, 3, 4, 6, 12. 12. a) multiplii lui
36:0, 36, 72, 144; multiplii lui 24: 0, 24, 48, 72. Comun: 72. 13. 1089, 1210, 1331, 1452. 15. abab = 1000a +
+100b + 10a + b = 1010a + 101b = 101(10a + b) = 101- ab se divide cu ab. 16. ababab = 100000a +
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+10000b + 1000a + 100b + 10a + b = 101010a + 10101b = 10101(10a + b) = 10101 -ab = 3-7-13-
+37-ab =7-(3-13-37-ab) +0.17aaaa = 1111-a = 11-101 -a.

Criterii de divizibilitate cu 2, 5, 10", 3 §i 9.4.a)12,96;b) 108,999; c) 1000, 9900; d) 100, 995; €) 10, 98. 5.
a) 500, 502, 504, 506, 508; b) 501, 504, 507. 6. soricel: 2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, 16, 18, 20, motan: 5, 10, 15, 20. Co-
mune: 10, 20. 7.a) 150, 510, 690, 960, 906, 450, 540, 504, 156, 516, 456, 564, 546, 654,594, 954. 8. a) 2k + (2k +
+1) = 4k + 1 nu se divide cu 2; b) dintre doua numere consecutive unul este par si unul este impar, produsul
este numar par. 9. 150, 153, 525,351, 450, 156, 255, 354, 453,552, 651, 750, 159, 258, 357, 456, 555, 654, 753,
852,951, 459, 558, 657, 756, 855,954, 759, 858,957.10. 108, 117,126, 135, 144, 153,162,171, 180, 198, 189.
11. 150, 250, 350, 450, 550, 650, 750, 850, 950. Avem 9 numere. 12. 1710, 4710, 7710, 2715, 5715, 8715. 14.
621 sedividecu9.16.a = 772 . 5™ 4 52, 7+l = gnel L7l (7 4 5) = 52, 71, 19 Produsul se divide cu
2,3si5.

Numere prime. Numere compuse. 2. 2, 31. 3.7, 13. 4. 11 $i 501, 13 si 499, 17 si 495 etc. 5. 2 si 127. 6. 11
si 1114. 7. Obtinem perechile de numere: (23, 67), (67, 23), (89, 1). Problema are 3 solutii. 9.2 si 13.10. 3 si 17.

Probleme recapitulative. 2. Divizorii lui 99: 1, 3,9, 11, 99. 3. Multiplii lui 75; 0, 75, 150, 225. 4. 102, 105,
108,111, 114.5.117,126, 135. 6. 1040, 9945. 8. a) 1020, 1222, 1424, 1626, 1828; b) 1020, 1320, 1626, 1929;
¢) 1020, 1525;d) 1323;e) 1020.9.a) 2,12,32,132,312; b) 3,12,123,132,213,231,312,321;¢) 12,132, 312.
10. Numerele divizibile cu 2: 100, 998; cu 3: 102, 999; cu 5: 100, 995; cu 10: 100, 990; cu 9: 108, 999.
11. a) Ambele numere se divid cu 5; b) 35 nu se divide cu 10. 12. Numerele 24, 20 si 16 au divizori comuni

numerele 1, 2 si 4; pentru ca in problemad spune ca Mihai are verisori, obtinem ca numarul copiilor este in
total 4, deci Mihai are 3 verisori; fiecare a primit cate 6 nuci, 5 mere si 4 pere. 13. 66. 14. 12. 15. 4%2- 55+ 1=
= 50001 se divide cu 3. 16. Toate sunt egale cu 3. 17 A = 3" +3%24+5.3™ = 37(33+32+5.3") =
= 3"(27 +9+15) = 37.51.Cum n este nenul, numarul A se divide cu 3 si cu 53, deci cu 153. 18. In primul
rand sd observam cd suma respectiva are 100 de termeni (de la 1 = 2° pana la 2% sunt 100 de numere). Vom
incerca sa descoperim cate puteri ale lui 2 adunate dau un numar divizibil cu 15; 1 + 2! = 3 nu este divizibil
cul15;1+2'+22 = 7nueste divizibil cu 15; 1 + 2! + 22+ 2° = 15 este divizibil cu 15. Am obtinut cd suma
primilor 4 termeni este un numar divizibil cu 15. Daca putem grupa toti termenii sumei cate 4, atunci fiecare
grupa se divide cu 15. Cum suma are 100 de termeni, putem grupa cate 4 termeni si obtinem:

A= (1+2"+22+23) +(24+25+264+27) + .. (2% + 29429 +2%9) = (1 +2'+22+23) +24(1 +21+ 22+
+23) +...2%(1+2"+22+23)=(1 +2"+22+23)(1 +24+...2%) =15 . (1 + 2* +...29). Numarul A se divide
cul5.19.a=72 127+ 3™ . 402=72 . 12"+ 3 - 12"2=12"(72 + 3 - 144)=12"- 504. 20. a=2"35"" - 1=4 .
-10™' =1 = 400...00 -1 = 399...9 se divide cu 3 si nu se divide cu 9.

2. FRACTII ORDINARE. FRACTII ZECIMALE
2

|~

ramase

4
care sunt supraunitare. 6. a) 6; b) 6; c) 20; d) 2 in ambele situatii. 8. 7 31 10. echiunitare: % %,%, 1523 :

3 1
unitare: % %,% ; supraunitare: 27 %, 53 12.a fiind cifrd nenulg, se pot scrie 9 fractii, dintre care 3 sunt sub-

unitare. 13.n+1 < 7, decinpoatefio, 1, 2,3, 4 sau 5. 14.d). 15. b).

Fractii subunitare, echiunitare, supraunitare. 5. echiunitare% %,% subunitare: % %

N@

z
57
5.

9
'y
ub-
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Fractii echivalente. Procente. 4. ) 1-15 = 3-5 etc. 5. 12%; 35%; 75%; 124%. 6. 20% = -2 si un
20 _

exemplu de fractie echivalenta 00 = % etc. 8. a) 2; b) 24; ¢) 9. 10. cartofi 50%, morcov 30%, patrunjel 15%
si telina 5%.
Compararea fractiilor ordinare. Reprezentarea pe axa numerelor a fractiilor ordinare. 1. a) <; b) >;

A< d)>e)=0)>8=0=2047 <37 < 37 < 33 < 37 < 1 < 35.5.0>b) 0> 50

37 ° 37 T 37 T 37
g) <; h) > 6. ? > 29—9 > % > % > % > 1 > %. 8. ¢). 9. Din reprezentarea pe axda observam
Cé% < 2 < %.11.%,%,%,%15—7. 12.a) 18,19, 20; b) 49, 50, 51; ) 42, 43, 44.13. a) Ceamaimicé%, cea mai

mare %; b) cea mai mica %, cea mai mare %. 14. % intre0sil, % este intre 1 si 2; mai aproape de 1 este %

. - . . . 7,3 ,12 ~13 1 17 o 17 40 35 47 107 182
Introducerea si scoaterea intregilor din fractie. 1. 3¢ 477415675655 8437 2. 510 % 5> 10 11 -
19 _ 51 19 . 37 . 39 56 . . 2 _ 17 18,
3'3 _63y6< 3 <7y7< 5 <8’5< 7 <6,5<11<6.4.b)6,C)4,d)6.5.a)35——5 <—5,
1 _ 33 33, 431 _ -1 41 _ 11 _ 1. . < N .. n38 _ =319 _ .1 38 19
b)4§ =5 < —7,C) 5 =533 =533 > s acelasi numar de intregi; d) = =555 =635 < 5

(mai putini intregi). 6.a) 17; b) 3;¢) 3;d) 5. 7. %7 = 4%, deci fractia este intre 4 si 5; axa dintre 4 si 5 se impar-
te in 6 parti si luand 3 dintre ele ajungem la mijlocul distantei dintre 4 si 5. 8. Ambii obtin fractia g, iar prin

scoaterea intregilor din fractie Barbu este cel ce obtine fractia initiala.

. . 7 7 7 15 15 21 17 51 317 5a 10, vy 14.  27. 2 _ 14
Probleme recapitulative. 1. 15°37°30° 9130 30° 2+ 15 35 318 23 3.a) 10 b) =5 ¢ 35 d) 45 = 5.

4. % = % pentru cd 35-20 = 700 si 100-7 = 700. 5. a) g; b) %; c) %; d) 221; 96.a)<:b)<:c)>:d) >;e)>;

f)<.7 2n-3<15,decinpoatefi2,3,4,5,6,7si8.8.a=3,b=2,3>2.9.Dacaa+b=4,avema=1sib=3,

lardacda+b=3,avema=asib=2;a+b=2sia+b=1nusepoate. 10.a) 6,7, 8,9si 10; b) 31, 32, 33 si 34.
11.2)0si1;b)3si4;¢c)10si11;d) 7 si 8. 12. 8 1 1117 5 21 3%.

100 107 100 < 107
Test de autoevaluare. 1.d). 2. c). 3. a). 4. Fractia se afld intre numerele 7si8.5.a = 1sib = 4saua = 2
sib = 3.6. Ordinea crescdtoare este %, %, %, 1, 1%, %, 2,%.
Consolidare/remediere/stimularea performantei. 2. subunitare: %, %, %, %, % si % iar supraunita-
e 3,25, 2 Laayg;b)11;011;d) 9.
Amplificarea si simplificarea fractiilor. 1. a) %; b) 2%; C) %; d) %; e) 28. 2. a)%; b) é—f; C) g—g; d) Z—S; e) %.

3.2) 350%; b)60%; )110%; d)85%; €) 148%. 5.2) 2,2, 12,18 29 1,)2 4 8 11 41 )5 5 1 11 20 6.4;8;6;
10; 15; 18. 7. % % g, %, % 4%, 2%, 1%. 8. Fractiile se obtin prin simplificarea fractiei date cu divizori comuni ai

lui 32 si 48; sunt 4 raspunsuri posibile. 9. a) %; b) %; c) %; d) 150 10. a) g—g; b) 81. c) 198, d) 990 '11. Varian-

175 45~/ 110" -/ 550°
tele de numarator comun pentru cele 3 fractii sunt 30, 60 sau 90. 12. Un posibil numitor ar putea fi 18, dar si
. . . 3013 15. £ 5 21313, 3. 1\ 5 - ?3 _ 6 .7 .3
orice alt multiplu al acestuia. 13. a) S b) 5 c) 714 a) = b) 505 C) e d) 7 15. a) Amplific = dec1§ > 5

b) Simplific 12¢ _ 5 decid2 < L. ¢) Simplific 16% _ 8 > 8 16 a) a trebuie sa fie o cifra para; b) b poate
PHlC 35 15 30 5 15 phlic g 9 ~ 11 % para; p

fi 5 sau 0; c) li ddm valori lui ¢ toate cifrele si studiem pentru fiecare fractie daca se poate simplifica.

Aducerea fractiilor la un numitor comun. 1.a) 4 51 12; b) 8 51 16; ¢) 9 si 18; d) 15 51 30; €) 5 51 30; f) 3 51 18;
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g) 7si42;h) 11 si66;1) 3 si45;j) 1si30;k)1si88;1)1 si84. 2. Un numitor comun ar putea fi: a) 30; 20; 15;

24; 6;b) 8; 27; 21; 30; 24; ) 18; 60; 40; 50; 245; d) 84; 150; 120; 160; 240. 3.2) 3 = 1o > 55 b) 22 = 12 > 4L

1

9 _ 27 7 _ 289 _ 7.6 _ 2 _4 _5 15 _3 _ 9 _.____i <
76 =412 — 4816 ~ 12V =35 <990 -3 -1 > 1»)13 = 3 = 1g 4 Falsapentru
cal =2 < %5650 = 65° _ 1393 _ 12 Ioan a parcurs mai mult, deci el este mai aproape de casa.

3-9 9 100 200 5 - 20 p proap

4 _ 28 .6 _ 24
6.5 = Sosiy = 28,dec1Anaabautma1mult

Adunarea si scaderea fractiilor. 1. a)s,b)7,c) 15,cl) 19,e) 3 2. a)s,b) 1% )25,d) 43,e) 3 3, a)z,b)S,

Ay 2. ) . 1723 3.yl 3.5.2 1, &127L.Lﬂ é&ﬂﬁ.é.
0 7 7+ d 35 @ 15 £)3 5 5.a) 3 52 2 b) 310 15 o 12 9 35 887 50° 30 300 V T8’ 36 40’ 12 167

)2 11712961_2_1_6 41

B0 B I8 5°F - = = g este suprafata cultivata cu rosii, deci egald cu suprafata cultiva-

. 1. 1 1 5 _ 101 _ 9

ta cu morcovi. 7. a) 510, 5— 10g 13 ) 2 3—12, = 4 . 8. a) Este adevarat pentru ca & 5 = 1332 = i
3,4 _ 15+4 _ 19,29, 71,56
de(:1— > = b) dmcarteac:1t1tadouaz1 9. 3— Its = —5 = —5,—11 15 5o

Probleme recapitulative. 2. a) 4, 420; b) 6, 180; c) 12, 360. 3. a) 265, b) %) )%; d) % 4. ) % g, g—g, %, %;

b)éﬁ' )7,— 5.30.14.5 <1—<1 <1— 6.a)<;b)<;c)>;d)<;e)=;f)<.7.a)%;b)%;c)1;d)%;e)1;f)%.

919 81 27
53 _ - i
8. )_ - 36,b) 16’ )]5) ) =2
5. 4,
Inmultlrea fractulor ordinare. 2. a) T b) 2 20, ) :d) 2 395 f) 1 5 g) 5 h) 5 4.9 1 b) £ oE 02 6 5.3
b) Y :0)3;d)2;e) 51.) £) 2 ) 9 6. 150 litri Sl =5 kg de sare (5 kg si un sfert); 155+ kg cantareste saramura pen-
tru cele 5 butoaie. 7. .a)g;b)l;c)%; d)g %% 23 = % = 2.
Impért'irea fractiilor 2.2) 2; b) 505 dn23.25b) 505 d) % e) 5 )5 4.2 5 D) -5 ©) a5 d) 1
e) 48401, f) =5 g) 30, ) 5 5 13— £ = 277 % = % = 33% deci ajung pentru 33 de copii, si 1i mai ramane

material. 6. Z > §, Nadla. Prin mmul‘gire/impérgire cu o fractie subunitara se obtine o fractie mai mica/mai
mare decat cea initiala.

Fractii/procente dintr-un numar natural sau dintr-o fractie ordinara. 2. a) 12 m; b) 9 litri; c) 60 lei;
d) 30 km; e) 45. 4.31.5.a) 3 m; b) 2 ore; ¢) Q%km; d) %; e) 11—6; f) 17—0; g) 1. 7.a) 48; b) 100; ¢) 20; d) 60; e) 120;
f) 200. 8. % din 28 =12 bdieti in clasa, 16 fete in clasd, diferenta este 4. 9. 24 km prima zi, 16 km a doua zi.
10. 24 lei ieftinirea, 86 lei pretul dupa ieftinire. 11. a) Jumatate din bazin inseamna 50% deci este nevoie de 2
ore si jumatate; la ora 10:30; b) De la 8 la 12 sunt 8 jumatati de ora, deci este umplut 80% din 2000 litri, adica
1600 litri. 12. 20% din 80 lei este 16 lei, deci pretul redus este de 64 lei, deci nu ajung cei 50 de lei.

Probleme recapitulative. 1. b). 2. a). 3. b). 4. a) 210; b) %; c)63.5.a)1;b)8.6.a) % - 650 +8 = 268 km,
deci este adevarat; b) a doua zi parcurg 20% din 650, adica 130 km si mai raman 252 km pentru a treia zi.

7250505 d2e)3:f)3 8 1;h) 4 1)+ 8.2)88;b) 7.9. 209 km. 10. 40, 30, 35 si 55.

Test de autoevaluare. 1. a = 9 si b = 1; 2. numitor comun 36, 12 %é; 3. 2; 4, a) - b) 77 m; 5. 11,
%, 11—0, B ﬁ 6.a) 1; b) . 7. @) 15% din 800 este 120 lei (ieftinirea), deci pretul dupa ieftinire este 680 lei;

b) 15% din 680 lei este 102 lei, deci noul pret este 782 lei.

Consolidare/remediere/stimularea performantei. 1. a) >; b) <; c) <. 2. a) 36>35; b)— < = 3 26%, 35%,
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40%, 50%, 52%. 4. a) 40% < % < §; b) l < % < % . a) x este cifra pard; b) x poate fi1, 4 sau 7;
¢) x poate fi 0 sau 5. 6. a) Cea mai mare i‘é cea mai mica g, b) Cea mai mare 8?, cea mai mica <= 83, ¢) Cea mai

mare -, cea mai micd 2. 7.2) 6;b) 1;0) 2, d) 155 €) 3 ) 1; ) 5 h) 4; 1) 1. 8. 1280 lei. 9. a) In depozit rama-

neg 4 din cantitate, care este mai mica decat %; b) 13 tone vandute, 10% tone ramase. 10. 3 fractii supraunitare

si 2 fractii echiunitare. 11.ab + 3 = ba + 12,deci 10a+b+3 = 10b+a+9,adicia = b+ 1 sisunt 8 frac-

fii. 12. ada+ao _ 111-a® _ 37.a

51 - 751 17 -
FraCt'II zecimale. 2. a) 0,5; b) 1,9; ¢) 0,08; d) 0,34; e) 1,72; f) 1,62; g) 14,018.3.a) 1;b) 1; ¢) 5; d) 4; e) 174;

f) 4. 4. Fractia Partea Cifra Cifra Cifra Numarul de
zecimala intreaga zecimilor sutimilor miimilor zecimi
12,47 12 4 7 0 124 de zecimi
107,08 107 0 8 0 1070 zecimi
0,5168 0 5 1 6 5 zecimi
7594,587 7594 5 8 7 75945 zecimi
5.0,3; 8,7; 0,75; 0,09; 48,5; 15,87; 5,978; 10,08; 25,179. 6. a) %gg b) L22; o) ohts; d) 19007 ¢) 8151, gy 3415

7.2) 74;b) 4,25; ¢) 1,3; d) 2,68; €) 10,24; f) 4,6. 8. 2) 25 b) &5 0) o d) 1Ly ) 12 ) L.

Compararea si ordonarea fractiilor zecimale cu un numar finit de zeamale nenule. 1. Intre: a) 0'si 1;
b)3si4;c)5si6;d)23si24.2.a)<;b)>;¢)>;d) <;e) <; f)=.4.a)8;b) 10; ¢) 84. 5.0,005,97 < 0,89 < 1,04 <
< 1,997 <2,05<2,1.6.

Fractia Aproximarea prin adaos la... | Aproximarea prinlipsala... | Rotunjirea
zecimala intreg zecime intreg zecime laintreg
7,321 8 74 7 73 7
27,07 28 27,1 27 27 27
54,63 55 54,7 54 54,6 55
317,554 318 3176 317 3175 318

7.2)0,8;49,3;7218,5;b) 1,24;0,89; 152,82; ¢) 29; 1; 16.9. 3 puncte. 10. n poate fi orice numar de la 1481 pana
la 7220, deci sunt 5740 de numere. 11. a) 9; b) 8 sau 9

Test de autoevaluare. 1. a) 17,54; b) 5,17. 2. a) 1000, b) .3.a=162,b=25sia+b=1874.a) 1724 <
<19,53;b) 7215 > 7125;¢c) 31,47 < 31,49. 5. Numerele sunt 12, 13,14,...,58 sisuntinnumarde 58 — 12 + 1=
=47.6.24+ 15+ 8 =47.

Consolidare/remediere/stimularea performantei. 1. a) %; b) 3—, ) 5es d) 17—, e) 7= I 00’ 1) 8 . 2. 2,85 lei.
4. Transformam fractiile ordinare in fractii zecimale: 0,034; 0,15; 0,2; 1,34; 1,5; 1,8. 5.a) 1,1; b) 3,6, c) 14,87;
d) 0,028; e) 3,17; f) 15,04; g) 2,5; h) 1,07; 1) 3,6; j) 2,25; k) 1,28; 1)2,76. 6. b) 0,08; ) 2,31; d) 20,5. 7. 42. 8. 235,
236, 237,238, 239 si 240.

Adunarea si scaderea fractiilor zecimale cu un numar finit de zecimale nenule. 1. a) 5,9; b) 20; ¢) 10,15;
d) 30;e)36,7;f) 156,88.2.a) 13,2; b) 65,24; c) 89,34; d) 34,48; €) 38,73; 1) 82,78.3.a) 37,4; b) 113,57; ) 0,444;
d) 10,79; e) 24,555; f) 46,34. 4. a) 36,9; b) 39,2; ¢) 8; d) 30. 6. 1,55 km. 7. b) 30,42; ¢) 69,35; d) 51,82; e) 5,49;
f) 60; g) 6. 8. a) rotunjirea sumei este 34, suma rotunjirilor este 34; b) rotunjirea sumei este 53, suma rotunji-
rilor este 54.9.0,4+ 1,5+ 2,6 + 3,7 + 4,8 +59=18,9.11.35,95 km. 13.16,5. 14.a4,00 - O,aa = 6,23,a=7.

inmultirea fractiilor zecimale cu un numar finit de zecimale. 1. a) 175,2; b) 8; c) 345; d) 0,7; €) 247300;
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£)1.3.1,75:10 + 2,15-10 = 39 lei, sau (1,75 + 2,15)-10 = 39 lei. 4. a) 132; b) 1729; ¢) 224; d) 21,7; ) 20; f) 14.
5.a)25,5;b)2,25;¢)19,2;d) 1500. 6.a) 637 =63,7-10; 637 =6,37-100; b) 57 = 5,7-10; 57 = 0,57-100; ¢) 124,5 =
=12,45-10; 124,5=1,245-100.7.a) 77;b) 138; ¢) 253.8.270.9. 3. 10.a) 65; b) 96; ¢) 20,7; d) 450,16; €) 909,15.
11. 61,5 kg cartofi a vandut a doua zi, 86,1 kg in total. 12. 4,62 kg. 13. 21,25 m de snur, 47,8125 lei. 14. a) 270,9;
b) 114,9; c) 8,9. 15. 147,95. 16. 420 lei.

impért'irea a doua numere naturale cu rezultat fractie zecimala. 1. a) 3,75; b) 7,4; ¢) 27,375; d) 48,65;
e) 10,5625; f) 8,016. 2. a) 9,(6); b) 6,(81); c) 25,(42); d) 12,(57); e) 30,(571428); f) 22,(846153). 3. a) 36,1(6);
b) 0,5(3); ¢) 17,2(3); d) 2,3(27); e) 10,7(72); ) 89,0(714285). 4. a) 21,57; b) 29,25; ¢) 3,52; d) 37,95; e) 10,7;
f)7174.5.a) 0,58(3); b) 6,3(18); ¢) 13,(63); d) 22,3(7); e) 23,(27); f) 6,1(142857). 6. a) 4,46; b) 18,29; c) 16,84;
d) 0,53;e)1,07;f)3,32.7.a) >;b)<;0)<;d) <;e) >;f)>.8.a) a < b; b)a 15-azecimald a lui a este 2,iara 15-a
zecimala alui beste 5;¢) 72 — 51 = 21.

Media aritmetica a doua sau mai multor numere naturale. 1. a) 15; b) 10; ¢) 13,5; d) 22,(3); €) 8,75; f) 9.
2.63,6.3.20.4.13.6.15s117.7.13. 8.15.9. 6,6°C.

impartirea unei fractii zecimale cu un numar finit de zecimale la un numar natural nenul. 1. a) 6,528;
b) 0,172; ¢) 23,18; d) 5,17; e) 0,155; f) 0,0215. 2. a) 3,8; b) 0,15; ¢) 0,25; d) 1,2; e) 8,2; f) 52,35. 3. a) §,175;
b) 74,68; ¢) 10,9; d) 346,06. 4. a) 9,57; b) 19,26; c) 2,86; d) 0,65; €) 0,16; f) 9,49. 5. 3,50 lei. 6. Folosind metoda
reducerii la unitate, 91,25 : 25 = 3,65 lei costa un marker, 25,55 lei costd sapte. 7. 1,25 lei. 8. 127,5 km prima zi,
255 km a doua zi si 510 km a treia zi. 9. 23,7 si 94,8. 10. 7,55.

impartirea a doua fractii zecimale cu un numar finit de zecimale nenule.

1. a b c=a:b a.c b-c
5,6 0,2 28 0,2 5,6
12,1 1,1 11 1,1 12,1
30,672 2,16 14,2 2,16 30,672
25,56 0,3 8,52 0,3 25,56
19,6 0,014 1400 0,014 19,6
239,4 0,35 684 0,35 241,4
168,48 5,2 32,4 5,2 168,48

2.a) 10; b) 0,1; ¢) 10; d) 0,1; e) 0,01; f) 100. 3. a) 100; b) 10; c) 67,5; d) 1,5; e) 952; ) 1700. 4. 14 covrigi.
5.21 lei. 6. 13155. 7. 2) 0,09; b) 0,88; c) 13,33; d) 0,96. 8. 16 borcane (evident cd le-a mai rdmas niste dulceata
sa guste ©)

Numar rational. Transformarea unei fractii zecimale periodice in fractie ordinara. 1. a) %; b) é—g; ) %;
DL 25 B l22in 2 2.0207) =2 > 203 =33 <3@36);0<d>e< 4201
b)0,11;¢)0,7;d) 2,28; e)0,015;f) 1,25.5.a) 0,25; b) 1,75;¢c) 18 ;d) 1,24. 6. Nu. 7.a) 1; b) 4; C)% = 4%; d) g—g;
e) %; ) 1%. 9.a) 3;b) %; c) %; d) 2; e) %; ) % 10. a) 14; b) 7; ¢ %; d) %; e) %; f) 10. 12. b) 45. 13. 63,8.
14. a) 978,75 lei; b) 30 cutii.

Probleme recapitulative. 1. a) 100; b) 1000; ¢) 100; d) 0,52; e) 0,12; f) 2,022. 2. ¢). 3. d). 4. a) 100;
b) 130,382; ¢) 13,5; d) 3,43; ) 126,41; f) 4,01; g) 2,7; h) 18,5;1) 12,13. 5. 177,6. 6. 4,4. 7. a) 20,5; b) 29; ¢) 11,6;
d)9;e)11;f)8.8.a)9,9;b) 107,5;¢) 5;d) 3; e) 1; f) 800. 9. 2,15. 10. a) 1,27; b) 4,58; ¢) 0,012. 11. 24. 12. a) >;
b)<:;¢c)>;d) >;e)<;f)>.13.a)2; b) g; o) 1;d) %;e) 25; 1) g. 14. a) a > b; b) 54, respectiv 55; ¢) 7, respectiv 2;
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d) 457 — 207 = 250. 15. 42,7 km/h - 3,5 ore = 149,45 km. 16. a) 25,8 kg; b) ceapd, ardei, morcovi, rosii, cartofi;
¢) 86,29 lei.

Test de autoevaluare. 1.¢); 2.d); 3.a);4.b);5.b);6.¢);7.¢); 8. b);9.¢);10.2) 11,7;b)0,1; ¢)
lei costa cele 3 pizza, 20% din 79,5 este 15,9 lei; b) 13,97 lei, aproximat prin adaos la 14 lei.

Consolidare/remediere/stimularea performantei. 1. a) 373; b) 2,2; ¢) 78,5; d) 41,3; e) 3; f) 4. 2. a) 7,125;
b)12,5;¢) 12,15; d) 5,7(4); e) 4,(17); ) 12,(5). 3. 22. 4. a) 50,8; b) 54,4; c) 49,2; d) 10; e) 348,4; f) 305. 5. 0,9 m.
6. a) 44; b) 24; ¢) 49;d) 10; e) 12; f) 62. 7. 339,03. 8. 1,31 m. 9. 27,25 km. 10. a) 5; b) %; c) 4;d) 100; e) 6; ) 1.
11.a)a=10,8sib=2,7;b)a:8=1,35si b:2 = 1,35 deci numerele sunt egale; c)a : b = 4 si 3a — 10b = 5,4.
12.16.13.a+b+c=3b,a+c=2b,deci (a+c):2=>b.14. Ny, pentru ca media celor trei note ar fi 8,(3) care

17

50 11.3) 79,5

se rotunjeste la 8.

Metode aritmetice pentru rezolvarea problemelor cu fractii. 2. 303,03 hm. 3. 60 ladite, 1,2 t rosii.
4. 600 g. 5. 5030 kg ionatane, 2515 kg delicios, 2515 kg golden. 6. 0,75 lei. 7. 107,50 lei. 8. 36,75 lei. 9. 5 ore.
10. 15 lei. 11. 19,5 hl, 11,5 hl. 12. 0 lei. 13. 3,2 km, 2,4 km, 2,4 km. 14. 24 rosii. 15. 15 bulbi de lalele si
10 bulbi de crini. 16. 585 lei. 17. 972 kg. 18. 30 meri, 15 peri, 51 pruni si 33 caisi, 4128 lei. 19. Umplem vasul
de 9 lsi turnam din el 4 [in vasul mic (raman 5 [). Rasturnam apa din vasul de 4 [ si il umplem din nou din cel
de 9 [ (in care ramane 1 [). Golim vasul mic si turnam in el 1 [ de apa din vasul mare. Vasul mare (ramas gol)
este din nou umplut cu apa (9 I). Turndm din acest vas apa in vasul mic pana se umple (3 ). In vasul de 9 [ au
ramas 6 [. 20. Numerotam cutiile cu numerele 1, 2, 3, ..., 7 si luam din fiecare cutie atatea batoane de ciocola-
ta cat aratd numarul cutiei (din cutia nr. 1 luam un baton, din cutia nr. 2 luam 2 batoane...). Avem 1 + 2 + ... +
+ 7 = 28 (batoane). Daca toate batoanele ar fi de 100 g, atunci cele 28 de batoane ar cantari 2800 g. Cantarim
cele 28 de batoane (sigur nu obtinem 2800 g). Daca obtinem 2790 g inseamna ca lipsesc doar 10 g, deci un
singur baton are 90 g si deci cutia nr. 1 are batoanele mai usoare. Daca obtinem 2780 g, lipsesc 20 g, deci
2 batoane au 90 g si deci cutia nr. 2 are batoanele mai usoare. Astfel aflam cutia mai usoarad.

3. ELEMENTE DE GEOMETRIE

Lungimea unui segment. 5.9 cm. 7.9 cm, 12 cm, 8 cm. 8. a) 9,5 cm; b) 2,5 cm. 9. Sunt doua cazuri: daca
ordinea punctelor este M—N-P, atunci MP = 10 cm, iar daca ordinea este M—P-N, atunci MP = 1,6 cm.
10.2)6,5cm; b) 10cm; )8 cm. 11.71 cm. 12.9,5cm. 13.a) AF=FD=DB =3 cm, AB =9 cm; b) Se calculea-
za AE si BE si se obtine cd E este mijlocul segmentului AB. 14. a) BD = AD — AB = 9 cm, si AC = 9 cm, deci
segmentele sunt congruente; b) Se calculeaza CD. 15. AB + AC = BC, deci punctele sunt coliniare si ordinea
este B-A—C sau C-A-B. 16. PM + MN + NO = PO, coliniare, ordinea P-M-N-0.

Test de autoevaluare. 1. 1. Punctele M si P sunt identice. 2. Punctele A si B sunt distincte sau diferite.
3. Punctele A, M si E sunt coliniare. 4. Punctul B este exterior dreptei d. 5. Punctul E apartine dreptei d.
6. Punctele B si F sunt in semiplane diferite determinate de dreapta d. 1I. 7. a). 8. d). 9. b). IIL. 10. b) Nu sunt
semidrepte opuse pentru ca nu formeaza o dreapta. 11. BE = 14 cm.

Consolidare/remediere/stimularea performantei. 4.a) CD = 6 cm; AC = 7 cm; BD = 9 cm; b) Ambele seg-
mente au lungimea 3 cm, deci sunt congruente. 5. 5,5 cm. 6. 10,5 cm. 7. 5 cm. 8. a) C-A-B sau B-A-C; b) B
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T /B —

este simetricul lui C fatdde A. 9. 176 cm. 10. AM=MB=4cm,CM =2+ 4 =6cm,MD = 10— 4 =6 cm. CM si
MD au aceeasi lungime, deci sunt congruente.

Masura unui unghi. 4. a) 40° b) 120°; ¢) 60° d) 120°. 9. Sunt doud cazuri: dacd NR este in interiorul unghiu-
lui MNP, atunci unghiul PNR este ascutit; dacd NR este in exterior, unghiul PNR est eobtuz. 10. Intr-un caz
este ascutit si intr-un caz este drept. 11. obtuz; ascutit; drept.

Calcule cu masuri de unghiuri. 6. a) 97°48’; b) 55°42’; ¢) 39°38’; d) 58°38’. 7. 45° si 15°.

Unghiuri congruente. 4. Au aceeasi masura, deci sunt congruente.

Test de autoevaluare. 1. d). 2. c). 3.b). 4. ¢). 5. a) 75°55'; b) 64°30". 6. Este unghi drept atunci cand (CL este
in interiorul unghiului MCN si este unghi alungit, atunci cand (CL este in exteriorul unghiului MCN. 7 a) Prin
masurare obtinem cd unghiul are masura de 90° sau <FOI = 30°+30°+30°= 90°; b) Cele doua unghiuri au
masura de 60° prin masurare sau calcul.

Consolidare/remediere/stimularea performantei. 3. <AOC = 80° cand semidreapta este in interior si
<4AOC = 160° daca este in exterior. 4. Sunt doua cazuri: 80°, respectiv 20°.

5. <A <B <A +<B | <A - <B 3-<A 2-<B 3-<A-2-<B
35° 25° 60° 10° 105° 50° 65°
50° 40° 90° 10° 150° 80° 70°
30°40° 20°10’ 50°50’ 10°30° 92° 40°20° 51°40°

6.130°. 7. 30°. 8. a) 24° b) 40°. 9. <MAC = 140°, SMAN = <NAC = 70° <BAN = 90°, deci este unghi drept.

Unitati de masura pentru lungime. Perimetre. Transformari ale unitatilor de masura. 1.d,a,d,b. 2. F,
FA A . 6.Ana. 7 a)60cm; b)110cm; c)50cm; d) 72 cm. 8.20m, 23 m. 9.31 m, 33 m, 35 m. 10. 32 cm.
11. 50 cm, 51 cm, 52 cm. 12. 27 m, 32 m, 34 m. 13. 50. 14. 20 cm. 15. 33,16 m. 16. 21 m. 17. 36 m si 9 m.
18.378 m. 19. 8 zile.

Unitati de masura pentru arie. Aria patratului. Aria dreptunghiului. Transformari ale unitatilor de
masura. 3. a) 510 dm% b) 828,1 m2. 4. a) 324 dm? b) 8464 m2 5. 10 cm, 6,25 cm2 6. 114 cm, 630 cm?.
7.73,5dm? 8. a) 1000 cm?; b) 40. 9. a) 39 m; b) 1440 dale. 10. 792 t. 11. 35. 12. 11,6 m, 8,41 m? 13. aproxi-
mativ 590,89 lei. 14. 6,3 m si 1,35 m. 15. 3000 kg. 16. 5184. 17. 506,5 m?. 18. 48 cm. 19. 225,4 m. 20. 1440.
21. Dreptunghi: 4 cm si 3 cm, patrat: 3 cm. 22. 63 cm? 23. 192 cm? 24. Sunt egale. 25. 1152 m?.

Unitati de masura pentru volum. Volumul cubului si al paralelipipedului dreptunghic. Transformari
ale unitatilor de masura. 6. 1,68 m®. 7. 5,5 dm. 8. 48. 9. 10 m®. 10. 8 m®. 11. 3360 m®. 12. a) 22125 cm?;
b) aproximativ 45; c) 555,75 lei. 13. da. 14. 180. 15. 11,25 dm. 16. 2 1. 17. 150 zile. 18. 64; 8; 16; 24; 16.
19. 30 cm. 20. 41,375 cm®. 21. 8,82 dm?®. 22. 720 m®. 23. 50 m®. 24. 1875 cm?®.

Test de autoevaluare. 1. a)13,27 dm ; b) 0,102 dm?; ¢) 1980 m?; d) 10000 mm?®. 2. a) 1,22 dam?; b) 16 m®.
3.a) 25 hm® > 2500 dam?®; b)140,1 mm < 1,41 dm. 4. 15,555 m% 5.3 dm, 201. 6. 117. 7. 6000 cm®.

Consolidare/remediere/stimularea performantei. 6. Sunt egale. 7. 775 cm. 8. 0,28 m. 10. 5,5 cm.
15. Daca lungimea are 5 cm fiecare patrat are latura de 1 cm. Daca latimea are 5 cm, lungimea este de 5 ori
mai mare. 16. 6 cm. 17. 120. 19. 0,53 1.
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Teste de autoevaluare - rezolvari

1. NUMERE NATURALE

Test de autoevaluare — pag. 21

1. a) 348; b) 4007; c) 286125. 2. a) 45 < 69; b) 120 > 36; ¢) 4325 < 4352; d) 11025 < 11125; ) 678902 >
> 67890. 3. Ordinea crescatoare a numerelor este: 49, 89, 100, 134, 403, 752.
4. Aproximarea prin lipsa la... Aproximarea prin adaos la ... Rotunjirea
zeci sute mii zeci sute mii zeci sute mii
1230 1200 1000 1340 1300 2000 1240 1200 1000
5. Numerele naturale impare cuprinse intre 46 si 74 sunt: 47, 49, 51, 53, 55, 57, 59, 61, 63, 65, 67, 69, 71 si 73.
6. Pentru a scrie numere de forma 91a3 este suficient sd inlocuim cifra a cu oricare dintre cifre: 9103, 9113,
9123, 9133, 9143, 9153, 9163, 9173, 9183, 9193. Descompunerea in sistemul de numeratie zecimal este, de
exemplu, 9193 = 9-1000+1-100+9-10 + 3.

Test de autoevaluare — pag. 32

1.a) 425+ 306 = 731; b) 609 — 587 = 22; ¢) 501 - 29 = 14529; d) 3913:43 = 91. 2. 7133:73 = 97, rest 52, iar
proba este: 73-97 + 52 = 7081 + 52 = 7133. 3. a) Respectand ordinea efectuarii operatiilor avem: a) 36 - 12 +
+510:17 - 216:36 -5 = 432+30-6-5 = 432;

b) (12-15+18-20-24-13):6 = (180+360-312):6 = 228:6 = 38; se poate rezolva si prin scoa-
terea factorului comun 6 din paranteza: (12-15+18-20-24-13):6 = 6-(2-15+3-20-4-13):6 =
= 30+ 60 - 52 = 38. 4. Folosind metoda figurativa:

145 -5=140 10 segmente egale .

140:10 = 14 primul numdr R fim:ﬂ} | Ak
14:3 =42 al doilea numdr ;1 :;,l ;Z i el T
422 +5=89 al treliea numar

proba: 14 + 42 + 89 = 145
5.7 caiete - 3 lei = 21 lei; 2 stilouri - (5 - 3 lei) = 30 lei; 3 carti - (15 lei + 8lei) = 69 lei; 1 ciocolata - (15 lei: 3) =
= 5 lei. Cheltuiti: 21 + 30 + 69 + 5 = 125 lei, rest 150 — 125 = 25 lei. 6. Folosind metoda mersului invers avem:
129:3-3-(114+3-x)+4 = 459 = 5;43-3-(11+3-x) =5-4 = 1;3-(11+3-x) = 43 -1 = 42;
11+3-x =423 = 14;3-x = 14-11 = 3;x = 3:3 = 1.

Test de autoevaluare — pag. 43

1. 2) 25 = 32; b) 24° = 1; ¢) 52 .510 = 524410 = 534 ) 1781:1769 = 1781-69 = 1712 ) (78)6 = 786 = 74,
f) 2781:981 = (27:9)% = 3%, 2, a) 11° < 15° comparand bazele; b) 7% < 72, comparand exponentii;
) 9% = (395 = 310 = 310, d) 738 = 7219 = (799 = 499 jar 4% = 4319 = (43" = 64'9 deci 49" < 64'.
3. a) (0421 +29%:72+72 = 7472+ 7% = 77+7% = 49+49 = 98; b) 6'8.36%:(6'3)?+4'0.710:28% -
- 250 —Q18=618.610:626+2810:289 -1 -0=62+28"-1=36+28-1=63; ¢c) 3'0:[340.358 4 (310.315)5 :
:327 + (457:456 _ 14)90,38] — 3100: [398 + 3125:327 + (4 _ 1)90 . 38] — 3100: (398 + 398 + 398) — 3100: (3 . 398) — 3100:
:3% = 3. 4. Aducem cele 3 puteri la baza 2 si le ordondam mai intai: 830! = 295 32119 = 259 gj G485 = 4%
Sfertul celui mai mic este 24%%: 4 = 24%8:22 = 2%% igrjumadtatea celui mai mare este 2°%:2 = 292

Test de autoevaluare — pag. 53

1. 4 kg mere ....... 12 lei; 1 kg mere........ 12:4 = 3 lei; 11 kg mere ....... 311 = 33 lei. 2. Notez cu x numarul
[B-x+11):4+6]:2 = 7 si, folosind metoda mersului invers, avem: 3 -x+11):4+6 = 14, 3-x+ 11):
4 = 14-6 = 8,3-x+11 = 32,3-x = 21,deci numdrul este x = 7. 3. O lungime si o latime au impre-
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INDICATII S| RASPUNSURI

una 250 m si, folosind metoda graficd, obtinem ca latimea are 50 m, iar lungimea este de patru ori mai mare,
deci 200 m. 4. 3 carti....... 4 caiete ....... 800 g; 6 carti....... 2 caiete ....... 1300 g; marim de doua ori datele din
a doua relatie si pdstram prima relatie: 12 carti ....... 4 caiete........ 2600 g; 3 carti....... 4 caiete ....... 800 g. Prin
scaderea celor doua relati obtinem ca 9 cdrti cantaresc 1800 g, deci o carte cantareste 200 g. Un caiet canta-
reste (800g —3-:200g):4=50g.

Test de autoevaluare — pag. 62

1. _ . . o _ . . o _ .
21234 A ultlm:a cifra 51125 A — ultima cifra 31134 F suma (Elf.reulor nu
para este 5 este divizibild cu 3
101230 A — ultima cifra 91567 A — suma cifrelor 4234 | F - 234 nu se
este 0 este 18 imparte exact la 4
A — ultimele doua A-1236se
10034000 cifre sunt 00 611236 imparte exact la 6

2. Divizorii numarului 24 sunt: 1, 2, 3, 4, 6, 8, 12 si 24. 3. Cel mai mic multiplu de doua cifre al numarului 12
este 12, iar cel mai mare este 96 (12-8). 4. a) numere divizibile cu 2: 0, 4, 40, 50, 54; b) numere divizibile cu 5:
0, 5, 40, 45, 50; c) numere divizibile cu 3: 45, 54. 5. Daca suma dintre un numar prim si un numar par este 264,
atunci numarul prim trebuie sa fie si el par, deci este 2, iar celalalt numar este 262.

2. FRACTII ORDINARE. FRACTII ZECIMALE

Test de autoevaluare — pg 75
1. d), pentru cd 4 -a = 20 - 7, deci a = 35. 2. ¢), pentru cd 14 < 15 si 0 nu poate fi numitor. 3. a), pentru
ca 47:11 = 4 rest 3. 4. Scoatem intregii din fractle = 7 , deci fractia se afla intre numerele 7 si 8. 5. Tb

este echiunitard dacd a + b = 5 si, tinand cont de faptul cda<bavema=1sib=4saua=2sib-=3.

1 _16 4 _15 ,_30 47 11 1 18 32
6. 1§ = 15, =15 5 ordinea crescatoare este 15, 15 15, 1,1 15 15, 2, 15
Test de autoevaluare — pag 86
1. ¢), pentru ca "8 _ 2 b), pentru ca == 2% _ 2 3 b) entru ca 20% = 20 _1 4. cmum.m.c. al
p 11 p ) 108 3" p °©~300 5 % CMILIMLC
numerelor 12 si 18 este 36, 1 5 gé si % gé, dec1 =< = Fractnle pot fi aduse si la alt numitor comun.
2 17 7 _ 12,10 _4 10 _ 16+10_§_13 1 (5 11\ _9 16 _27 16 _ 11
5. )___J“%_z_o 157205720~ " 20 ‘20‘10’]3)2 (12*12)‘4 12 -12 12~ 12
1 _ 193 1t e 3_ol_10L 2_8 7

6.a) 10§ +25 =123 litri s-au scos a doua zi, 12 -2y 10 htr1 atreia zi, 5 = 55 > 55 deci este adevarat
ca in a treia zi s-au scos mai putini decat in prima zi; b) 50 - (103 + 123 + 10%) =50 - 35— = 14— litri

motorind au ramas.

Test de autoevaluare — pag. 95

13-4 7a=63,a=95i2 =% b+1=2b 1 1 75 _25
.o = f, a= a=9si +1=2,b=1.2. cm.m.m.c. al numerelor 12 si 20 este 60; 12 =60
3) (18
si % éé, deci = 15 > 79 Fractnle pot ﬁ aduse si la alt numitor comun. 3. 2 g, Simpliﬁcare directa prin
24 120 7700

c.m.m.d.c. al numerelor 7251 90. 4. a) dm este &35 =210 = b) 22% dm 350 m este ==~ 100 350 =550 =

5.3 _8.7 3 _4_13 4_1.(3 2_2.2.3_2 10_ 4 (__ ) 1]_
=7705. +11 11’12 1 _12_3’8'15_10’(2) T 42510 25 18  15° Ga)lo [ 3 1 2 -

2 1
.[(E_ﬂ)é]:i E,z):i.izl.b)i.§+§,(3)£_£>:i,i+§,i:3)i+“)i:§(5:i
L\ 8 8 /2 0O'\8 5 10°10 ’ 12°9 5 6 18 12 25 5 1 20 15 60 12
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7.2) 15% din 800 este 120 lei (ieftinirea), deci pretul dupa ieftinire este 800 — 120 = 680 lei; b) 15% din 680 lei
este 102 lei, deci noul pret este 680 + 102 = 782 lei.

Test de autoevaluare — pag. 103
1754 _ _ 1225@5_ 49 3242162 _ a
1.a) =~ 100 =17,54; b)51OO 5,17.2.a)0,073 = 1000,]3)12 2512,25= oo = 3 3,24 = 100 =50 —350°
decia=162si0,16 _W 245 —,adicab=25sia+b=1874.a) 17,24 <19,53; b) 7215 >7125;¢) 31,47 <
< 31.49. 5. Numerele sunt 12, 13, 14, ..., 58 si sunt in numar de 58 — 12 + 1 = 47. 6. Aproximarea prin lipsa la
intregi a numarului 24,7 este 24, aproximarea prin adaos la intregi a numarului 14,24 este 15, iar rotunjirea la

intregi a numarului 8,456 este 8; 24 + 15 + 8 = 47.

Test de autoevaluare — pag. 122

1.0) 2,45 < 2,5 < 2,(5). 2.d) (7,25 + 15,4) - 10 = 226,5. 3. a) (215 — 124,8):100 = 90,2:100 = 0,902. 4.b) 7 : 6 =
=1,1(6).5.b) (14+21):2=35:2=175.6. c) Rotunjirea este 32,6. 7.¢) 2,(39) = 222 =2 = 29397(3=% 8.b) Intre
9,2(5)i12% = 17,7... sunt 8 numere. 9. ¢) == - 120 = 31,2. 10.2) 33 + 178,5:10 - 0,975 - 10 = 3,6 + 17,85 -

- 9,75 = 11,7- b) 1,24-2,5+9,92:3,1 - 61 =3,1+3,2-6,2=0,1;0) (2 25——+—) 0,4(63) +24-1,5 =

=(225_3 )463 4+1__£=(225_80 8)_459(9 £_§=153_51 2_§==153,51

100 5 25 990 5 10 100 100 ~ 100/ 990 5 10 100°110 10 10 100110
22 15 _ 153 110 . 7 _ 33, 7 _ 40 _ o

+ -5 =105 51 t10 =10t 10 10 = 4. 11. a) 79,5 lei costa cele 3 pizza, 20% din 79,5 este 15,9 lei;

b) (79,5 -15,9) : 5+ 1,25 = 13,97, care se aproximeaza prin adaos la intreg la 14 lei.

3. ELEMENTE DE GEOMETRIE
Test de autoevaluare — pag. 148
Punctele M si P sunt identice.

Punctele A si B sunt distincte
Punctele A, M si E sunt coliniare

1.
2.
3.
4. Punctul B este exterior dreptei d.
5. Punctul E apartine dreptei d.
6. Punctele B si F sunt in semiplane diferite.
7. a) AM = AB:2 = 12:2 = 6cm. 8. d) HL = HE+EL = 3+5,5 =
= 8,5cm. 9. b) AC+CB = AB. 10. a) Un exemplu de desen ar pu- A

tea fi cel aldturat; b) Semidreptele CA si CB nu sunt opuse pen-

tru cd nu formeaza o dreaptd, punctele A, B si C fiind necoliniare.
11.BC=CDsi BC=3,5cm,deciCD =3,5cmsiBD =7cm, g C D E
BD = DE, asadar DE = 7 cm, iar lungimea segmentului BE

este de 14 cm.
12. PR = MR - MP = 11 -8 = 3 cm, asadar segmentele MN si PR au  m N P R
aceeasi lungime, deci MN = PR.
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Test de autoevaluare — pag. 162
1. d) <AOB este obtuz. 2. c) Prin masurare. 3. b) D este in interiorul <BOC. 4. ¢) <BOD, <DOC si <BOC.
5.a) 45°25' + 30°30' = 75°55' ; b) 90°-25°30" = 89°60' — 25°30' = 64°30". 6. Se pot realiza doua configuratii:

\
\ <4MCL = AZ*\ <4MCL = <MCN +
u \\ 1~ =<MCN - <LCN = 907, \ + <LCN = 150° deci
\ % deci «MCL este L o <4MCL este unghi obtuz.
p + unghi drept. \\\

7. @) Prin mdsurare obtinem cd unghiul are mdsura de 90° sau It
<4FOI = 30°+30°+30°=90° b) «FOH = <FOG + <GOH = 60° si / -

>l
/

7
N EEEET;

Test de autoevaluare — pag 174

1.a) 1,327 hm = 1327 dm ; b) 102 m® = 0,102 dam® ; ¢) 0,198 hm? = 1980 m? ; d) 0,01 dm® = 10000 mm?.
2.a) 1,7 ari — 150 m? + 10200 dm? = 1,7 dam? - 1,5 dam? + 1,02 dam?® = 1,22 dam? b) 10200 dm? + 0,0071
dam® - 1300000 cm®*=102m*+71m®-1,3m®*=16m?. 3.a) 25 hm® > 2500 dam® = 2,5 hm?®; b) 140,1 mm =
= 1,401 dm < 1,41 dm. 4. Daca perimetrul unui dreptunghi este 17,3 m, atunci semiperimetrul este egal cu
8,65 m. Daca reprezentam cu un segment latimea si cu doua segmente plus 1 m lungimea, obtinem latimea
egalacu(8,65-1):3=2,55msilungimea egald cu 6,1 m. Aria este egald cu 15,555 m? 5. Daca volumul unui
cub este de 27 = 3° dm?, atunci latura cubului este de 3 dm. V=27 dm® =27 1. Dacd avem deja in vas 7000 cm® =
=7l apa, mai trebuie sa addugam 20 L. 6. Pe latimea de 2,7 m = 270 cm putem aseza 270 cm : 30 cm = 9 pldci
de faiantg, iar pe lungimea de 3,9 m = 390 cm putem aseza 390 cm : 30 cm = 13 placi. In total 13 -9 = 117
placi. 7. Daca media aritmetica a dimensiunilor este de 20 cm, putem scrie L + [+ h = 20 - 3 = 60 cm, iar daca me-
dia aritmetica dintre lungime si latime este de 25 cm putem scrie L + [ = 25 - 2 = 50 cm. Din diferenta relatiilor ob-
tinem h = 10 cm. Daca indltimea este jumatate din latime, atunci/=20cmsiL =30cm. V=L-[-h =6 000 cm®.

4GOI = <GOH + <HOI, deci cele doua unghiuri sunt congruente.
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I.d;b;c;a;c;a. Il.c;c;a;d; b;d. III.1.a)a=3,92 — (4,4-0,2+ 0,196 : 1,4): 102 =3,92 - (0,88 + 0,14) : 102 =
=392-1,02:102=3,92-0,01 =3,91=3,92-1,02:102=3,92-0,01=3,91;b)b=1,9-2,2-(2,88:2,4 +
+062-13):1,3=4,18-(1,2+0,62-1,3):1,3=4,18-0,52:1,3=4,18 - 0,4 = 3,78; a > b. 2. a) Nu se pot
forma 15 echipe. Dacd s-ar putea forma 15 echipe si ar trebui sa fie numar egal de fete in fiecare dintre ele, ar
trebui ca 50 sa se imparta exact la 15, ceea ce este fals; b) Numadrul de echipe care se pot forma in conditiile
date este un divizor comun al lui 50 si 75, iar cel mai mare numar de echipe este egal cu (50; 75) = 25. 3. a)
Daca 7 vase au capacitatea de 1,5 litri, sunt 10,5 litri in ele. Cu ceilalti 34 — 10,5 = 23,5 litri trebuie umplute
vasele de 3,5 litri, dar 23,5 : 3,5 nu este un numar natural. In concluzie, nu pot fi 7 vase de 1,5 litri; b) Rezol-
vam prin metoda falsei ipoteze si obtinem 4 vase de 1,5 litri si 8 vase de 3,5 litri. 4. a) <AOE = <AOB + <BOC +
+<4COD + 4DOE = 120°; b) <AOD = <AOB + <BOC + <COD = 90°, iar <EOB = <EOD + <DOC + <COB = 90°, deci
cele doua unghiuri sunt congruente. 5. a) Daca semidreapta OD este situata in interiorul <AOB astfel incat
<AOD = <DOB, atunci cele doua unghiuri au aceeasi masurd, iar suma lor este 90°, deci fiecare dintre ele are
45° b) «DOC = <DOB + <«BOC = 45° + 135° = 180°, deci este un unghi alungit, adica semidreptele OC si OD
sunt semidrepte opuse. 6. a) Din cele doua relatii cu medii aritmetice obtinem L + [+ h = 36,1+ h = 16, asadar
L=20cm;b)l=25cm,h=13,5cm, V=675cm®.
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